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Li.vstrissime Domine, . . 
Sefquiannus cft,quod no- 
mini Xwo Elementa Geome- 
tria plana ^ filida dica- 
verim. Prodit wviVizArit- 
methica mea tum theorica , prout ^ 

bus Euclidseis Libris continctui\f?;>^^^A^^ 
tum pradica univerfa 5 iitque hxc 
fuit ftudiorum tuorum , quibus fedu- 

^ z Id 




16 juxta ac fru Auos6 Mathefim , me 
inflitucnte excoluifti , paljeftra alte- 
ra.Quo n aturali inter fe foedere nexae 
funt forores prorfus germanae , ac 
filiae Mathefeos primogenitae , illo 
jun<flim ambas ad Te accedere volui. 
Nomini honorique tuo par fymbo- 
lumdelaturas, ut, a quo honoratas fe 
agnofcdnt , antidotali velut mune- 
re viciffim venerentur. 

Scitum eft illud Geometriam & 
Arithmeticam alas elTe binas, quibus 
Mathefis hoc univerfum, quoquo pa- 
tet, pervolet, ac fupervolet : his fine 
telluris lata, & profunda permeare 
nequit : eget prorsus, utrifque, ut ad 
lunae , folifque , fiderumque domos 
perveniat, atque e vicino contem- 
pletur , qualia quantaque fint , qur- 
bufque motibus agitentur. Jamca- 
ftra & arces , quae tertium nunc an- 
num felicibus aufpiciis colis nofli 
fub menfuram non cadere, nifi utra- 
que iflh^c ala fubfidio fit, qua partes 
omnes , latera , angulofque accuratd 
perluftres. Militarium denique acie- 
rum fprmas omnes varietatem, 

tranf-i 



tranfmutationes, earumque vim mi- 
nimi habebit peripe^flas , qui cohor- 
tium turmarumque cuneos hifce alis 
non pervolitarit. Utramque dili- 
genti ftudio menti. Tuae feliciter ad- 
aptalli ; utramque ego a me excul- 
tam honori tuo appendo , ac dico. 

Faxit propitium Numen ita nu- 
merorum nos arcana fcrutari , ut in- 
numerabiles aeternitatis myriades , 
quae unicuique mortalium beatae vel 
miferae inevitabiliter emetiendae 
funt , mente perenniter circumfera- 
mus , illafque tandem felices inter- 
minabili gaudio reipsa fruendo nu- 
meremus. Perfe<R;us ille ac felix 
Arithmeticus erit , j>roblema iftud 
qui folverit. Hoc Tibi ut eveniat, 
ubi caftra multa inter pericula fof- 
pes acvi(flor numeraveris , exani- 
pao voveo, ac maneo, 

lUuJhi^me Domne 

Dni*. T^. Hlaftrifllm« 
Servus in Dosmito, 



Andreas Tacqvet Soc.Jcfu, 
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LECTORI 

STUDIOSO. 

Nno 1^14. ad njiim Juven^ 
tutis mathematica , publico de- 
di Elementa Geometrise 
planae,acfolidae. Hisinejuf- 
dem gratiam , quod tum me faBurum 
addixeram , nunc ^Arithmeticam adjun- 
go. Illam in duas partes diflribuere vi- 
fum eji. 

Vrimd , Arithmetices elementa am- 
pleBttur ; hoc eft Euolidis libros fepti- 
miim , oBavum , & nonum ; quos qui- 
dem variis locis illujirare., ^ faciliores 
ejficere conatits fiim. Unde JiibJlantiam 
Euclidis do, non verba. Ex his elemen- 
tis dependet , quidquid haBenus de nu- 
meris fcitur,autfciri deinceps potejl. 

iAltera , Arithmeticam praBicam 
exhibet quinque libris explicatam. Hic 
verh mihi duo fuere propojita : primum y 
nt omnia pracepta ac regulas , quanta 
pojfem per/picuitate brevitateq. propo- 
nerem; alterum, quod haBenus non feto 
faBum ab ullo , ut pracepta Jingula ac 
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reculas demonflrarem, filam pra^ 
xtm dejiderat , demonjirationes pra-- 
tereut ^ <^uas munifisjle JetnpeT u pr ace ~ 
ptisdiftinBasreperiet. Illi verh . quibus 
Jiib limior eft , quos opus non dele^ 
Bat , cujus non perjpiciant rationem , fi 
murn legerint, facient defider io fuo .ut 
^ filis. Erit fortajfis . qui etiam 
Algebra . ^ inprimis Jpeciofk inftitu^ 
ttoneshicdefideret. Sed aliud hoc. ^al. 
tertus temporis opus erit. Hisinterim. 
amice LeBor . utere fi videbitur , m 
fruere , bono tuo , ad gloriam T>ei, 






APPROBATIO 

CENSORIS. 

H Ac dc numeris Theoria & Praxis, nu- 
meris (uis abfoluta , utiliter imprimi 
poterit. Datum Lovanii. Od. 20. 

Amtonivs Davavs S. Thtol, 
DoSor & Profefor Repus in Academia Lo^ 
vamenfi nec non Afojiolicus Librorum Cenfor, , 

FACULTAS 

R. P. PROVINCIALIS. 

E Go tnfi^criptm Societatu Iesv per Flandro^ 
Belgicam Prap<fittu Prapincialii , peuflate' mihi 
fi&a ab admodum JR.P. iI,Gofufiinottiekel Praptfito 
Generali ejttfiem Societatu , facultatem coffcedo , ut 
Arithmeticae Theoria & Praxis , Audorc 
P. Andre A Tacqvet , ah aliquot Societatis 
uofira Mathematicis approbata , ^is mandetur. In 
qmum fidem bos manu ncftrd fubfiriptas , & filito ^ 
e0cii figillo wumtas dedimus BtuxelU 9. Septend^* 

Thomas Dsrens» 
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DEFINITION ES. 

Nitas eft I fecundiitn quam unum- 
quodque corumi quz funt > unum 
dicitur. 

Ommj numeri prhuifium ur^Ms ^ 
eft. 

1. Numerus eft compoftta ex unitatibus mul- 
titudo. 

3. Numerus numerum metiri dicitur » ciim 
minor aliquoties fumptus majori cqualis fit. 

4.. Metitur 1 a.^NM ter ^.fueit 1 a. UnitUi meti- 
tur emnes numeros. 

4. Numerus numeri multiplex eft» ciim mincff 
metitur majorem , flve ciim major minorem ali- 
quoties continet pnedsd. 

f. Pars aliquota numeri eft > quae numerum 
metitur j pars aliquanta , quz non metitur. 

Nummus 1. efi pars oBquota 1 o.quia metitur i o. 
tuceptu* nimirum quinies. 3 . vero efi pars aliquantu 
t o.quia non metitur 10. nam ter acceptus facit p. 
acceptus quater facit 1 1. 

6. Similes aliquotz partes funt» quz fuato- 
tazqualiter metiuntur : fi ve» quz in fuis totit 
zque fzpc continentur. 

I fi Sunt fimiles aliquota nume- 10. if. 

rorum io.fi if. quia tam X. in to. quam 1 3 

3.1» I f continentur quinies: five tam 1. 
totum fisum 1 o- quam fisum totum if. metiuntur 
per eundem numerum f. 

7. Similes partes aliquantz funt» quz in fuis 
totis zque fzpe continentur» atque infiiper z« 
que multz ipfarum partes "aliquotz fimiles. 

Veis 
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Vel; partes aliquantzfimilcsfunt,qax aeque , 
mulcas fuoruin totorum continent aliquotas li-r 
miles. 

14 a8 8 8c 1 6. Smt fimiles partes atiquanta ntt- 
8 16 mirotwn i/^kiS qtiia ^cuti 3 continetur 

ftmel in 1 4 atque infuper 6 feu ter x.hoc eji 
tres quarta partes ipjsus 8. ita i6imS emunetser 
femel , atque infuper i a, feu ter ^ hoc eft etiam tree 
quarta partes \6. 

Vel fic:S^ 16 funt pmiles partes aliquanta tota- 
rum 14SC iS.quiaficutiScontmettotisu x^quatuor 
feptimas partesjtempe quater i. ita 1 6 continet totius 
tS quatuor fepttmas , nempe quater 4. 

8. In numeris ratio, five proportio eft, duorum 
numerorum mutua quzdam habitudo fecundum 
excclTum . trei defedium, vcl zqualitatem. 

i» omni proportione duo funt termini, quorum is di- 
catur antecedens, qui primo loco, five in reSo nomina- 
tur i alter confequens. Cum antecedens eJl major eon- 
/equente, dicitur proportio majoris inaqualitatis ,ftu 
majoris ad minus. Cum antecedens eJl minor confe. 
qtunte , proportio minoris inaqualitatis feu minoris ad 
majus appellatur. Cum antecedens eonfequenti par 
efi , dicitur aqualitatis proportio. 

9. In numeris dux proportiones funt xquales. 
ezdem , flmiles ( idem ifta (igniheant ) five qua- 
tuor numeri (A. B. C. D) dicuntur propor- 
tionales , ciim minores utriufque proportionis 
termini in majoribus eodem modo continentor. 
Continentur autem eodem modo » ii minores 
(B, Dj fiat majorum. ( AtC) fimiles partes 




i aUquaotx. 
A a 
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4 DejwitioMs, 

A 14 S B AEc^mUs profortiaus fe tfftrimuf, 
C 18 id D Q eji »d X 
iit \6. ejiad^ 

Vel 8 bstet nd x eundem rMtienem.qugm i 6 sd^ 

10 C{im piares extiterint xquales rationes « 
& prioris confequens fuerit antecedens pofterio- 
ris ( (ic ut medii termini bis fumantur . ) propor* 
tio continua dicitur; Sc numeri ipfi dicuntur 
continue proportionales. 

Continum rationes fie e ffcrimtu : 1.14.8. 

%.efi ad X. i 4 t x.ad stdB. id. 31. 

8. I d. &c. 



1 1 . Quod (i unius squalium proportionuni 
confequens non Iit antecedens alterius , ac proin- 
de medii termini non accipiantur bis» difereta 
proportio erit ; 8c numeri ipH proportionales di- 
cuntur, nullo alio addito. 

Diferetas proportiones fic effitrmus. 9. 3. 

^ efi ad i.ut \x ad ^ 11.4. 

1 a. Ciim numeri fuerint x n n rr 

\ I Df v^i Li» Iu 

continue proportionale» « 

(A. B.CD.E) ratiopri- 8. „ o ‘i . 
mi A ad tertium C dupli- 7 9 3 

cata dicitur, rationis quam Habet primos A ad 
fecundum B; 8c ratio primi A ad quartum D 
dicitur triplicata rationis primi A ad fecundum 
B, Sc fic deificeps. 

De rationum denominatortbus ^ eempofitiene vi- 
de Elementa nofira gecmttrica l. f. parte 3. 

13. Numerus A multiplicare dicitur nume- 
rum B,«.um B multiplicandus toties accipitur» 
quot funt unitates in A multiplicante. 

Vel fic : Numerus A multiplicat numerum 

ciim invenitur numerus C toties continent 

multipli* 



Defmtimes, j 

maltipKcatiim B* quoties A multiplicans con- 
tinet unitatem. 

Ver^m univerfaliiis multipli- C8 B4 
catio fic definitur. Numerus A A a i 

multiplicat numerum B ciim nu- 
merus reperitur C,qui ita fit ad B multiplicatum* 
ut A multiplicans ad unitatem. 

B4 

produBus C major eji multiplicato B,ut / 1 - i 
pai tt ex dtf. 1 .(^ 1 . cum verh multipli- ^ 

eant A eJlfraBio mtner umtMe.produBut C etiam erit 
minor multiplicato B, ut patet ex pojirema definitione. 

Plures numeri uta>4, 3>per invicem multi- 
plicari dicuntur, fi a in 4. faciat 8,& producum 
8 ducaturin j^produdium enim ultimum a^ eft 
id , quod *fit ex multiplicatione numerorum , 
1,4. 3- 

Porri idem apud arithmeticos efi numerum in nu- 
ptorum ducere^uod,numerum per numerum multipli- 
eare. Frequens etiam ifia locutio efi. Aper B, vel po~ 
tmt,A in B: hoc efi A duBus /eu multiplicatus per B. 

14. Numerus A dicitur dividere numerum 
6, ci^m numerus invenitur C indicans quoties 
A divifor in B contineatur. 

JEr fic drjifor A efi pars dhifi /eu B i a j C 

dividendi B, ah invento ( qui proinde A 4 1 

quotiens dicitur ) denominata. 

Vel univerf^iter : Numerus A dividit nume- 
rum B, c^m alius numerus invenitur C ita fe ha- 
bens ad unitatem, ut divifus B ad A diyiforem. 

if. Numerus A metiri dici- B 16 X8 
tur numerum BperX numerum A a 1 
A } alique» 



Kumertti C qui invenitur , dicitur 4 
produBus /eu genitus. Porro cum mul- ^ " 
tiplieans A efi numerus integer/tmper ' 



'6 Definitiones, 

aliquem ( qui quotiens appellatur) c^m me- 
tiens A toties fumptus , quot in X quotiente 
fuDt unitates , menAiin adaequat. 

H*c definitio differt a pr*cedtni$t i, quoddivifio 
feragi fojfit, licet divifor invidendum non metuitur, a 
beet dhi/or fit major dividendo , ut fuo loco tradetur. 
Latius igitur patet divifioquam mensio. 

1 6 . Par numerus eft , qui bifariam dividi po- 
teft. Omnem ergo parem numerum altquis numerus 
metitur per X. 

17. Impar numerus eft , qui bifariam dividi 
non pote A: Ave, qui unitate di Aer t a pari. 

18. Pariter par eA , quem par per parem meti- 
tur. Talis efi 24. quem par numerus 6, metitur per 
farem/^. 

19. Pariter impar eA, quem par metitur per 
imparem. Talis efi ii, quem par metitur per 3. 
imparem. 

ao. Impariter impar eA, quem impar metitur 
per imparem. Talis efi a i^quem 7 impar metitur 
f er imparem 3. 

II. Primus feu incompoAtus numerus ;e A» 
quem fola unitas metitur , ste proinde nullas habet 
partef abquctas prater umttUes. 

Tales fuM. t.j.f, 7,1 1, 1 3, 17, 19, 13, 19,<§» 
alii infiniti. Porro crmiis primtts numerus neaffarib 
impar efi , altas eum metiretur binarius, 

zi. CompoArus numerus eA, quem prxter 
unitatem, aliquis numerus ab ipfo diverfus me- 
titur ; ac proit.de habet partes aliquotas ah unitati- 
bus dtver/as. 

Tales funt 468.9, 10. 11. 14. tf.^alH infiniti. 

23. Primi inter fc numeri funt, quos nulla 
•lia menfura communis metitur , quam unitas. 

Duo 



Dejmtiom. - j 

Dm inter ft prirm funt 1 5-. 8 . e^Hta licet fingu^ 

los Mliqid numri metiantur ac proinde muter primus 
fit: tamen nullus numerus utrumque metitur. Fari 
modo 8. 10. I f . fwu tres primi mter fe , cjuia nullus 
numerus , UUs tres metitur fic deinceps. 

14. Compofiti inter ie numeri funt>qaos prae, 
ter unitatem aliquis numerus , communis men» 
fura metitur. 

Potcft autem meniura communis eHe unus 
datotum numerorum. 

I>uo inter fe eompofiti funt 8. 10. qiua utrurnm 

que metitur x.fimiliter f. ^ if.ftmt duo eompofiti 
inter fe ; qma jp. metitur (f>feipfum, ^ 1 TVes in- 
ter ft eompofiti funt j. 9. 1 1. quia j. metitur 9. ($• 
ix,(^fe, 6. IO. iz. \ 6 ’ funt quatttor eompofiti in- 
ter fe t quia z. metitur omnes quatuor. 

xf. Planus numerus eft . qui ex duorum nu« 
merorum multiplicatione producitur. Numeri 
autem inviixm miUdplicantes plani latera di« 
contur. 

Omnis et;go planus eji eompofitus. 

Sieplcnsts efl i z. quia fit ex 6 . per z. item Z4. quia 
fit ex 4. ns 5 . 

z 5 . Solidus numerus eft , qui ex trium num»< 
rorum multiplicatione producitur.Numeri vero 
le mutu6 multiplicantes folidi latera dicuntur. 

Omtds ergo folidsu eH eompofitus. 

SoHdsts e fi Z4 quia fit ex multiplieatme trium nsu 
merorum z. 3. 4. nam z. in ^. faeit 6 . 6 . autemin 
4. /adt Z4. 

xj. Similes plani 8c folidi funt» qui propor» 
tionalia habent latera. 

A4 
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S Depmtionet» 

6 , /itnt pUni/tmiles tqito- % j »• 4- J. 

rum Itueru fmt, t. 3. Sc 4. 6- 6 14 

iid 6 .SoluU »4 ip» 

ijfi.qtuMUters 4 6 4.8.4. 
$imus ,1.4.3. frofcrtimalin t 

istmius ilttrius , 4. 8. 6 . 

18. Quadratus nuoieruseft. qui iit exmuU 
tipHcatione duorum xqualium numerorum ; 
five ex multiplicatione alicojus numeri per feip> 
fum : qui radix quadrata dicitur. 

rrimus quadratorum tjl^.qui fi: ext.m x.five 
»x 1. inft. Secundus tfi p, qui fit ex y ip Ji : tji> fi$ 
dtmctps in infinitum. 

19. Cubus eft,qui (it ex multiplicatiooe trium 
xqualium numerorum, fiTequfdcmter poiiti; 
qui radix cubica appellatur. 

Primus euhtu tfi S.fit ex muJtipUeatiene hinuru 
Itf pefiti (i. a. 1. ) nam 1. in x. facit 4. .inx, 
facit Secundus tfi xj. qui fit ex multiplictuiene ter* 
nariiterpofiti, ( 3. 3. 3. ) nam }.in ) fMcitp.(j^ 

in j.fscit xj. 

30. PerfcAus numerus eftt qui omnibus fuii 
partibus' aliquoris xqualis ell. 

Primus perfeSus efi 6, illius enim omnes aliquota 
partes funt 1.1. qua fimul faciunt 6 . Secundus efi 
xd.namilbus omnesaltqsutafunt 1.1.4. 7. >4’ 9*4 
fimul efficiunt x^, de his vide prop. ulttttuun dk p. 

ehodum. 
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AXIOMATA. 

AB I. Numeri A, B zqu^ multiplicet quC 
Z dem numeri Z, Tuntxquales. Et numeri 
xque multiplices xqualium numerorum, 
xquales funt. 

1. .£qualesfunt numeri A, B, quorum aequi 
multiplex efl idem numerus Z. 

Et xquales funt illi numeri , quorum aequi 
multiplices funt xquales. 

3. iEqualesfunt numeri, qui funt ejufdem 
cumeri eadem pars , ut dimidia, vel tertia, vel 
quarta . 8cc. 

Et illi numeri funt xquales , qui xqualium 
numerorum eadem pars funt. 

4. Aquales funt numeri, quorum unus nu- 
merus eadem pars eft. 

Et illi numeri funt xquales , quorum xqua- 
les numeri eadem pars funt. 

f.Unitas omnem numerum per unitates,quxia 
ipfo funt (hoc eft per ipfum numerum) metitur. 

6 Omnis numerus ieipfum metitur per oni«« 
tatem. 

7. Si numerus A multiplicans 4 A B 3 
alium B genuerit aliquem Cjmul- C 
tiplicatus B genitum C metitur la 
per multiplicantem A. 

pMtet ex defin. 1 3. « f. 

8. Si numerus A numerum C metiatur feu 
«iividar per quotientem B ; etiam quoties B 
multiplicans metientem A producet menfum 
C : five metiens A per quotientem B multipli- 
catus, reftituit menfum C. 

f arsi vx drjSii. 1 3. 1 5 . ‘1 4. 

A f 9.Q110 



to Axtmat4, 

p. Quolibet numero fumi poteft major. 

1 o. Numerus A metieos quoi^ A - ' 

cumque numeros BC E-— ~ C— — — -P— E 

C D . D E > etiam B E 
compoBtum ex iplis metitur. 

1 1. Numerus (A) meticns quem- A-t 
cunque numerum (B) metitur quo- B— .4 

que omnem numerum (Cj quem C— -—8 

ille (B) metitur 

I a. Numerus A metiens totum A — 

B C,Sc ablatum B D> metitur 8c B— — D— C 
reliquum DC 

ADMONITIO 



LECTOREM, 

U Xpojttu DefinitimiSus , Axiomntit « tx quU 

biuiotx numerorum fcientiu deduceturA*t propo» 
Jttwnes tpfus progtdior , fi priiu quiddam monuero It" 
Seres t quedtnttrtft ipfos fcire. Eutlidts pro numeris 
utiqtte litteras alphoBeti ajfufnit optimo fane eonfilio ; 
fit enim propofitionum ac demotfirationum taiherfislim 
tas mtUiu exprhmtttr. At cum numerum quempiam 
per alium multiplicat, A puta per B.produSum tertia 
quadam litterA.puta cJefignat.Ex quo id plerumque 
tneommedt na/citur,stt cum plures infiitui tmdtiplicam 
lienes necejfe efi , memoria excidat , qtta produSa ex 
quorum multiplicatione laterum genita fint,quod mO" 
Itjlum ejfe /olet leSoribus tenebras offundere ^Sape 

igitur expediet produSum multiplicationis eo modo 
exprimiro, qm in log^icafptciofa utimur $ foldvim 

deti" 



jidnmitio Ad LeHorem. 1 1 
itlktt numerorum, qut fe mvicem multiplicant,uppe-. 
Jitione, ut fi cupium multiplicare numerum^ per nu- 
merum BtproduQum erit AB. Primus (quod fciam) 
logifiicsun fpecufam vel invenit, vel certe adhibuit 
Brancifcut Vieta: fed Renatus Carthefius ssd com- 
modiorem firmam revocavit. Pracepta hujus methodi 
u Franctfio k Sehooten confcripta, j am in lucem fiunt 
edita per Fr. Bartholinum. 

Porr6 operationum rpeclofarum prima rudi- 
menta hzc funt. Si cupiam numerum A addere 
numero B, fUmma erit A f B Signum enim (f^ 
plus fignificat. Si fumma quzritur plurium A» 
B.C, ea erit Af Bf C 

Si 4 numero A fubtrahendus eft numerus B» 

refiduomerit A B. Signum enim ( — )fig- 

niBcet minus. 

Si numerus A multiplicandus (it per nume- 
rum B, produ^lum ( ut jam dixi fupra ) erit AjB 
ieu BA. 

Si A per A} produAum erit A A. 

Si AB per BC; produ6i;um erit A BBC. 

Si A A per Ai produ&um erit .A A A 

Si Af Bf C per Di (inguiis particulis appone 
Di produ&um erit AD f BD f CD. 

Si A» B, C, D, per invicem } produftum erit 
ABCD. 

Et fic in aliisi Ubi id notandum eft . perinde 
e(Te quo ordine in produco litterae (ibi mutuo 
apponantur. Uc(i produ&um quzratur ex nu> 
meris A, B>C> D inter fc multiplicatis» illud erit 
velABCD.vclACBDiveIADBC&c. Ciim 
enim appofitio numerorum multiplicationem 
defignett ea ver6 inter plures numeros quocun- 
ordme fadta idem femper produ&um exhi- 
- , beat » 



t % Admmtiodd LtBorem. 

beat, (quod in fcholio prop. ip. 1. 8. dcmonftfa» 
bimus ) perinde etiam erit » quo ordine fibi mu« 
tuo apponantur. 

Denique fi numerum A dividere opor- A B A 
tcat per numerum B, quotiens defigna- n 
bitor, fi infra dividendum A, lineoU in« 
terpofiU fcribaturdivifor B. 

Si AB per A; quotiens erit B/ A quippe du« 
&om in B refiituit A B. 

Si ABt AC-AD per Aj quotiens erit BfC 
^D. Nam BfC-D duaum in A , reftituit AD f 
AB-AC. 

H»e mftboda , quod quidem ud tnultiplicMtionem 
uttmet , in demenjlrandis herum trium librorum prc» 
fofitionihus non paucis utemstr» tum videlicet cumfa» 
cHitsri mde demenfirationes poterunt j id quod /op* 
mccidet, tum plurimum referat in decurfudemonfirm 
tionit prodtt&i latera ante oculos ohfervari. Verum hoo 
tifervandum erit , duas litteras cosijunSas alsqu^ 
do tantum fimplieem numerum defignare ut in tribus 
primis prop. paucis aliis, qssod fatis ex textu tpft 
df‘ftnfu verborum colligttstr. 

Caterum non miht propofitstmfttit hic tradere prom 
eepta Logiftica fpeciofa j de qsta , atque ji'gebra tum 
numerosdttum fpeciosd, fi Deo placuerit , alio loet 
ssQurus fum } /W ea folum attingere , quorsm m 
bis elementis , ae demde in Artthmeiiea praBua ufiee 
orkt 
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ELEMENTORUM 

ARlTHMETlCiE .; 

LIBEK PRIMUS. 
EUCLIDI SEPTIMUS. 

In citationibus librorum 1 Euclidis 
numeri retinentur. 

PROPOSITIO PRIMA. 

S T a duobus numeris hidqualibusdetrahatuf 
femper minor de majore alterna quadam 
detr^ione ; neque reliquus unquam metiatur 
pracedentem , quoad ventum Jit ad unitatem , 
primi a inter fe erunt dati nutneri. tvU*a- 

fiH . 14. 

Dati iint duo numeri AB, A-— E-G-B 

8c CD , minor CD detrafbus C—F—D 
ex AB, quoties poteft relinquat H 

EB: EB ver6 detra£^us cx CD 
quoties poteft relinquat FD: FD, quoties poteft 
detraAusex E B relinquat unitatem. Dico nu« 
meros AB, CD, e(Te primos inter fe. 

Efto enim , fi fieri poteft , numerorum AB, 

CD communis menfiira numerus aliquis H. 
Quoniam ergo H. vis metiri CD, & CD me- 
titur A AE 1 etiam H e metietur AE fed H visb*f^. 
metiri quoque totum AB. ergo H metitur®"* ” 
d etiam reliquum EB. Metitur autem EB ipfum 

CF. 



I 



X4 elementorum ArlthmetUd, 
c Ijp. /C F. &go & H / metitur C F. Quare cum H 
£#». II volucris metiri etiam totum CD» H quoque 
metietur reliquum^ FD: FD autemmetirur h 
i ^11 EG, ergo H quoque metitur i EG oftendi ver6 
k «f. I» fupra H metiri etiam totum E B. Ergo H metitur 
* etiam reliquum G B , numerus unitatem, quod 
eft abfurdum. 

PROPOSITIO II. 

D V(^m numeris datis (AB,DF) non fri» 
mis inter fe, maximam eorum commU’^ 
nem metuam invenire» 

A c B Minor, D F detraftus ex 

• D— E— F majori A B quoties po- 

O ■ . - , teft • relinquat C B. C B 

detraftus quoties poteft 
ex D F relinquat E F , & fic deinceps. 

Hic alterni detraftione relinquetur tandem 
aliquis numerus, qui prxccdentem metiatur; 
nam fi ad unitatem deveniretur , dati numeri 
m effent primi , contra hyp. Efto Igitur reliquus^ 
E F» qui prxcedentcm C B metiatur. Dico E F 
efle maximam communem menfuram numero- 
rum AB, &DF. Quod fic demonftrabitor. 

EF metitur ^ CB , & C B metitur «DE. 
Ergo E F etiam d metitur D E. Metitur ver6 
EF etiam fe. Ergo E F. metietur « totum DF. 
*"• **fedDF metitur/AC. Ergo E F metitur etiam 
i AC. Metitur aUtem EF etiam h C B. Ergo 
h E F metitur quoque i totum A B. E F igitur 
i 4». 10 ipforum A B, & D F communis menfura eft. 

Quod ver6 fic maxima fic oftenditur. Efto fi 

fieri 



%fra- 

ad. 



b cai^. 
e 



l 



V 



X, 



liber Prtmt. 

£erl poteft alia O major quam E F. Quoniam 
visO metiri DFj DF ver6 metitur AC, etiam 
O metietur k A C. vis autem O etiam metiri ** 
A B. ergo O metietur quoque / C B led CB 
, m metitur D E. ergo O etiam metitur » D E. n «r iV 
Quare oim O metiri velis etiam totum D F , ® 
metitur O quoque o reliquum £F, le minorem • 
quodeftabfurdum. . 

CoroUarim, ' ' 

\ 

N Umerus (O) metiens duos numeros (A B» 

D F y metitur quoque maximam eorum 
communem menfuram (EF.) 

PROPOSITIO III. 



T Ribus numeris tUtisy non primis inter fi 
(C,p,E) maximam eorum commmem 
menfuram invenire. 



D- 

E- 



Inveniatur O maxima s i 
communis menfura.dno-«fi. 



- P 



rum C, D. Si O etiam me- 
titur E, erit maxima com<* 
munis mefura trium C,D» 
£:na ii eflet aliqua S,major 



qubn O, metiretur S etiam O per corol. prx- 
ced. quod eft abfurdum , cum S ponatur major 
qosim O. ^ 

Quod ii O non metiatur E, faltem O 8c E in^ 
ter fe compoiiti erunt j dim enim C,D,E, k fint b Sjf, 
^utcrfecompolitii aliqua mefura commu- 
nii 



I 






■' i. 






i- / 

'j * 
'V' 

V : t 



I It 



i" 



d iirel. 
fruc, 



C 

i tmjl. 
g«*r. II 
h CM/I. 

I unL 
frtc. 
\idtm 
m. 



r ' 



i6 Elementorum Aiithmetiu. 
nis cos e metietur » ac proindt etiam d ipfum ^ 
Duorum igitur • O, Ei inveni maximam com» 
munem mcnfuram P. Dico. P * communem efle 
maximam trium C.D.E. 

Ciim enim P t metiatur Oj O ?cr6 metiatur 
/C, D; etiam P g metietur C,D. Metitur au- 
tem h P etiam E. Ergo P. eft menfura trium C. 
D.E. Quod ver6 maxima fit . fic oftenditur. Sit 
alia S»major fi fieri poteft.quam P.Quoniam ergo 
S metitur C, D, E, metietur i quoque ipforum 
C D, maximam menfuram G. ^ia ergo S me- 
ri rur E & O. metietur k rurfum S eorum ma- 
ximam rocofuram/Pi pugor minorem.^ Quod 
cft abfurdum* ' 

D— ■ ' C " 'E— ^ 
CoroU»rmm. O — S— 

, P»* 

1 . ^ Odem artificio reperietur quatuor , im^ 
quotvis non primorum inter fc numero- 
mm I menfura communis maxima. 

a. Numerus fS) metiens quofeunque nume- 
ros (E. D, metitur etiam eorum maximam 
communem menfuram (P) Patet ex ultimi 
parte demon Arationis. 

PROPOSITIO IV. 

E TuUquA uf{ue ad i$. inclufive , contitten- 
tur in fropojitiotubus mivetfalilus Ubii 
elem, Gem. 

PROPOSITIO XVI. 

Vontmeri fe mutuo muItipUcan^ 
Ut tupuoUs imcTot poducmt ( c. o. ^ 



D 



I 



f 
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Quoniam A multiplicans B fa- nnit. 1. 
cit D , erit « unitas ad A , ut B A 6 B 4 * 

ad D. Igitur A permutandoiut dni- C'a 4 Dx4 
tas eft ad B , fic A ad D. Rurfus 
quia > B multiplicans A facit C, erit ut unitas 
t ad B, fic A ad C. Ergo A ad D & C eandem 
habet rationem. Ergo C 8c D << x^ualea funt. 
Quod erat demonllrandum. 



Corollarium» 



1. Si numerus A multiplicans nume- A.B 
rum B.fecerit C. multiplicans A> metie- C 
tur producum C per B multiplicatum- 
Nam quia A in B facit C etiam B in A fdcit C 
per hanc. Ergo cum Ai qui priiks erat multipli* 
cans > jam (it etiam multi^icatus » refpeAu cju(^ 
dem produdfi C , patet ex axio. 7. A metiri B. 
per C. 

a. Si A metitur ieu dividit C perB} A-B> 
etiam B quotiens per A metietur eunde C. C. 

Nam quia A per B metitur C« ergo perax. 8» 
B multiplicans A faciet C. Ergo per hanc 16» 
etiam A multiplicans B faciet C. Ergo per ax. j» 
B per A metitjur C. Quod erat propolitum. 

PROPOSITIO XVII. 



S I numerus (A) multiplicans quotcunqui 
numeros (ByC) totidm genuerit numeros 
(ABy AC) erunt geniti ( AB, 4 C) multiplicatis 
(B,C) proportMes. 

B uni* 




%itfX 

/7. 
hibid. 
e II././. 

A16.L 

/• 



iS , 'ElmenmwH AithntetU^t 
unitas Ciim enim A mulriplicans B> fcc^t 
1 AB, erit ut m unitas ad A , fic B ad 

h AB. Rurfus ciim A multiplicans Cf 

B. C fecerit AC, erit ut b unitas ad A, fic 
AB AC. C ad AB. Ergo B eft ad A B>ute C 
ad AC. Igitur permutando eB B ad 
C, d ut AB ad AC. Quod erat demonftrandum. 

SchoUum, 

C Spims hU niultipHcationis froduUum 
exprimere fola numerorum multiplicati» 
tium mutua appofitione ; de qua vide diiia ante 
principium hujus, j. libri. Hac methodus cum 
adhibebitur ( quod ingenti plerumque cempen» 
dio f et) commodius efferetur propqfitio 1'], hunc 
in modum. 

Numeri quotcunque (A B, BC) commune 
latus habentes (B) eam inter fe proportionem 
habent quam latera reliqua A & C. 

Laternnumtri funt.tx quorum multiplieatumt prcm 
ducitur. Porro ut huic mtthodo, qua (ut dixi ) contm 
modi permultum ac compendii habet , tyrenes mehiu 
ajfuefcant , prater exemplum in prop. addkQum , otia 
adhuc nonnulla vifum ejl fubjungere. 

]. oiA eft ad AB ut AadB, 
a. AB eJl ad BB ut A ad B. 
^.AAArft ad A AB ut A ad S. 

4 ABB eft ad BBB ut AadB. 

In 1 . commune latus eft A, reltqua vero funt A fit 
tvndum ^B la x latus commune eft B\ reliqua ver% 
funt A tertium (jf> B. In 4. latm commune ^BS} 
rtliqua/unt At M tmiutth , 

AAl, 




\ 



\ 

i 



■ / 







a, 

i 



i 






d 



i 



liber Vrtms, 

f .AA.AS,BB, S$tnt contime ^roportknttles ia 
rationt A ad B.pMet «x i . x. 

AAAt AAB. ABS» BBB funt Ibtitioui pf0m 
fortumalesinrMtioHtAadB.patetex^.e^^ , 

7 . AB, AC, AD,AE, AF eam inter fer ationti^ 
habent quam B,C,D,E, F. Patet ex ipfa prcpofitiont* 
Quantus fit Jbujusicholii ufus ad demoafira* * 
tioncs prolixas ali^ £c difficiles facillime expo* 
diendaSf tum io bis libris deinceps,tum in aritix* 
metica prai%'ca t plurimis locis apparebit. 

PRO POSITIO xviir. 

S I quot cunque numeri (S,c) multiplicans 
tes eundem numerum (a) totidem genue- ' 
rint numeros ( D,f) erunt gemti(D,F) muUis 
plicantibus (B,C) proportionales, ' . 

Bx C 4 Nam ciim B per A fecerit D. etiam 
A 3 X A per B facit D: 8c cbm C per A 1 1(. 

D 6 F I X faciat F , etiam ^ A per C fidet F, 

.Ergo^B, eft ad C. ut P ad F. Quod rtrurt 
erat demonflrwdum. 

Corollarium, . 

Umerus A dividens Ceu metiens quotcun- fUe Su- 
que numeros ( I, gignit quotientes (R, ^ 

S) numeris divifis feu menfis proportionales. 

Nam,i quoniam A iplbs I, P, metitur feu divi- 
dit per quotientes R, S, manifefium eft ex 8. ' 

axio. A> in R, & S. dudium producere I 2 c F» 
ijgbper i7.utI.eftadP,ficR*eftadS. 

B a Ah» 



^ Heinentcrm Arithmmu , 

I 

Aliter. 

I la P CAm 'a metien» fcu dividens A fp* 
idef.t^ A 4 ccritR. erit ut d unitas ad R» fic 
Air ^ i S/.AadI. Igitur f permutando, ut 
” unit. unitas eft ad A»ficR eftad I Rur- 

£ fum ciim A metiens P, fecerit Sa 

erit/unitas ad S, ut A ad P. Ergo 
permutando ut unitas cil ad A , fic S eft ad P. '< 

quare ciim jam ofienderim , etiam R efieadla 
K1Z./.J. unitas ell ad A, erit^R ad I, utSadP. Et 
permutando R ad S,ut I ad P. Quod erat demon- 
firandum. 

PROPOSITIO XIX. 

S I quAtuor numeri ( A, B:C,D) fropertio-- { 
noles fuerint , genitus (AD) exprimo (a) ^ 

& quarto (p) genito (BC) ex fecundo (B) & . \ 
tertio ( c) o(^s erit. Et e converfo. 

txS. <Mt i.Pars. A multiplicans Cfa- A 3 Bt 

17. /.7. ciat AC. AC eft ad AD 4 ut C C 6 D4 

adD:8cACeftad BC^ut Aad BC IX ADia - 
€hyp. B Quare ctimr A fit ad B. utC AC 

d u. f. ad D, etiam AC d eft ad AD, ut 
£7! l. BC. Ergo BC.AD, t «quales funt^ 

g 1 8.7. Quod erat demonftrandum. 
s,ii. S' Pars X. Quoniam geniti AD, BC. jam ponnn* 

tur «quales, erit/ AC, ad BC, ut AC ad BC. > 
Sed ut A C eft ad B G fic ^ A eft ad B :& ut AC 
" eftad AD, fic C eft ad D. Ergo n K eft ad B, ut ^ 
C ad D. Qi^od erat demonftrandum. ^ 

C* 



I 



Liher Primut* 

CoroUarium i. 

O Idao numeri B>C metiantur feu A 
^dividant eundem numerum A« B. G 
per quotientes 0 > Pt erit ut B ad C> O. P 

ita reciproci P ad O. 

Nam quia B|C metiuntur feu dividunt Aper 
0,8cP>crgo per ax. 8. tam BinO* quim C in 
P> faciunt A. Ergo per hanc, B eA ad C» ut P* 
ad O. 




CoroUartum 2. 

S I A ad B majorem rationem A 4 a B 
habeat • quam CadDjAD C 6 4D 
genitus ex primo A in quartum AD la BC 
D major erit, quam BC genitui AC 
tx fecundo B in tertium C. 

Eteconverfb. 

I. Pars. A in C faciat AC. AC ad BC ean^ 
dem proportionem habet, quim 4 A ad Bj hoc eA 
majorem^ quam C ad DjhoceA majorem equam a ;Sfcy 
rurfus A C ad AD. Ergo BC minor 4 eA quam P- 17* 
AC. ' ' tL. 



a. Pars. Quoniam AD jam ponitur major c 
qu^m BC, erit ratio AC, ad BC e major ratione P- ' 7 ’ 

A C ad A D. Sed ratio A C ad B C cA ratio f A J 
sulB} & ratio AC ad ADeAratio^CadD.Er- .* 
go etiam ratio A ad B major eA ratione C ad D. ( 



PROPOSITIO XX. 




S I tm numeri ( AjBiC) proportionales fucm 
rintj (^AC) genitus ab 

(BB) quoilrato tned/i. 



• l.psrt. 
frtctd. 



hdrf.. 



titf.j. 



c i6. 
I.J. 



;»2 itmentonim Arithmetici » 

Et ji ^itus ab extremis , quadrato medii d" 
qualis eji , tres numeri frofortion^des erunt. 

A 4 ' B 8 Pars i. Ponatur medius B bis» 
B 8 C s6 igitur per hypoth. A eft ad B, ut 
BB54 AC <54 B ad C. Cum ergo quatuor jam 
habeantur proportionales » erit 
4 genitus ab extremis A C. par genito ex Bfo- 
eundo Sc B tertio , hoc eft quadrato ipfius B. 

Pars a. Eodem modo demonftrabitur ex a< 
parte praecedente. 

PROPOSITIO XXI. 

N Vmeri (A&B) omnium fibi po^io» 
nalium minimi , numeros fibi poportio^ 
noles (C,&D) aque metiuntur. 

Nam quia per hyp. A eft ad. B, ut C ad D. 
etiam permutando A eft ad C. ut B ad D. Ergo A 
. 8c B ipforum C» 8c D. funt b partes fimiles. vel a!i- 
quotx.vel aliquantx. ( Efle ver6 A. B minores ip- 
fis CjD patet ex hypothefi. Sed non funt fimiles 
aliquotxi quod fic oftendo: fi A» B, ipforum C. D 
lint fimiles aiiquantx» ergo e A continet O ta- 
_ lem aliquotam ipfius C , qualem B 
^ ^ continet ipfius D > puta P, ac pro. 

■ ^ ihdei^O cftad C, ut P eft ad D, & 

^ permutando « O eft ad P,ut C eft ad 
Dj hoc eft ut A ad B. fed A, B, continent ipfos 
O, P. ergo A, B non funt min^i fux propoiv 
tionis. Quod evertit hypothefim. Igitur A, B» 
' non funt ipfrrum C, D fimiles diquantx. Reli- 
quum eft igitur ut fimiles aliquotx fint ; ac pro- 
inde ipfos Ci D xque metiuntor. Quod erat de- 
atpnftranduro. Co* 



l 



a*»-»? «V 



tihtr Vrtmus0 2^ 

Corollarium. 

'C' OJem prorfus modo D««' 
moriftrabitur • fi numeroi 
(A>B.C|D>E) omnium fibt pro. 
portionalium minimos i quo. 
canqueextiterunt numero, totidem fibi propor» 
tionales (P,G,HiI.K,) xqualiter metiri. 

PROPOSITIO XXII. 



A. B. C D E. 

©■ P. Q^R. S. 

F, G. H. 1 . K. 



C 



Ontimm in frop. 22. /. j . 



PROPOSITIO XXIII. 

P Rimi a inter fe numeri ( A, B) funt m ~ ^ ^ 
nium fibi proportionalium minimi. » j. 

Sint enim alii ( fi fieri potefi ) Ci A i / B 8 
D, minimi & propor.ioniles ip. C D 
fis A> B. Igitur C, D. metiuntur E 
^ipfos A, Bixqud, hoceft pereun- unit. bn ,4 
dem numerum E. Quiaergo G mc- 7. 

titur A per E, unitas cft ad E. ut C ad A : & per- 
mutando, ut unitas efi: ad C, Sic E eftad A ied 
unitas metitur C. Ergo etiam E metitor A. Eo- 
dem modo ofiendam E metiri B. Cum igitur E. 
metiatur A 8c B, non erunt A»B primi inter fe» 
quod ettertit hypothefim. . ‘ 

CoroUarium. 

Eodem prorfus modo demon. A. B. C. D. 
ftrabitnr, fi qnotvis fuerint nu- F. G. H. I. 
meri ( A» B. C. D. E, ) Primi E 

inter ie, eos fore quorumlibet unitas 



fibi totidem proportionalium minimos. 

B4 



PROt 






• / 



h 



^ ^ 'Elmentorm Arithmetici, 

PROPOSITIO XXIV. 

N Vmeri omnium ftbi proportionalium mi» 
nim ( A, b) funt inter fe primi 

Si non ) communis mcnfura E A4> BjT 
metiatur A per C. 8c B per D. E 
iuf.p. Ergo ut A ad B.fic C ad D. C D 
tS./.7> Cum ergo C|D fint minores quam 

AtBi non erunt A, B minimi omnium fiU 
proportionalium : quod evertit hypothefim. 

CoToUarium, 

A.B.C.D Eodem modo demonftrabitur » fi 
E quotcunque fuerint numeri ( Ai B« 
F.G H. 1 C|D ) quorumlibet libi totidem pro* 

portionalium minimi , eos fore inter 

' le primos» 

PROPOSITIO XXV* 

N Vmerus f N) qtu ex duobus ( -d, D) 
inter fe primis metitur tmm ( ) <4 
reliquum ( B ) primtts efi, 

A B NamfiN»B non fint primi inter ie» 
N X utrumque metiatur X. Quoniam ergo 
X metitur N» Sc N metitur m AiCtiam X * 
bJw.Ti. metietur^ A. Volebas autem X etiam metiri B* 
Ergo A» B non funt inter fe primi» quod re* 
pugnat hypothefi. 

PROPOSITIO XXVI. 

S I duo numeri { A, B) ad quempiam ( C ) 
frimi fuerint ; etiam (a B) ex iis genitus , 
sid$im4em(C)^iHsetit, Si 



liher Vfttnus» 2 y 

Aj, Bj Sieoifn A B 8c C non fint !nter(epri« 

C8 V mi , utrumque metiatur D per F. Ergo 
ABit DineF facit AB, Atqui etiam A in c «r. t. 
D- ^F>~o B facit AB: Ergo D eil ad A, e ut B ad ^ 

F. Jam veri» quia A & C funt inter fe / 
primi t 8cD volebas metiri ipfum C, erit/Dad ffr^ie. 

A primus. Ergo D Sc A« in fua proportione^ funt f 
minimi. Ergo fibi proportionales A B, F.cqu^ mc- _ 

tiuntur, D nempe ipfum B, & A ipfum F. Quire 
ciira D. volueris etiam metiri ipfum C, metietur • 

D utrumque C ac B Ergo C, B non funt primi 
inter (e } quod hypothefim evertit. Primus ergo 
erit A B ad C. ^od erat demonftrandum. 

PROPOSITIO XXVII. 

S I duo numeri { AB ) fuerint inter fi primi, 
etiam A a) quadratus unius , adrelujuum 
( B ) primus erit 

A4 B 7 Ponatur A bis. Quia igitur A 4 prior a /jp. 

AA i6 primus e(l ad B> etiam Apofterior ad 
A» B primos erit. Ergo faftus ex A in A, 

hoc eft , A A • ad B etiam i primus eft. hfrm. 



PROPOSITIO XXVIII. 

S I duo numeri (A, B)- ad duos numeros 
fC, d) uter que ad utrumque primi fuerint, 
ttiam exiisgeruti {aB,CD) inter-primi erunt. 

A B Nam j quia 4 A 8 c B primi funt ad C' a %. 

A B etiam A A B primos erit ad C. Rur- ^ 

C D fum quia A & B primi funt rad D. g 
Cp etiam AB ad D primus erit. Ciim 
igitur C D ad AB prinai fint, etiam 
» F . CD. 



t'l^ 

1.7. 



IT 

b p*r 



A B 
AA BB 
AAA BBB 
AAAA BBBB 



tftr 

tsnd. 



d ftS. 
Lj. 



e %<6. 
/.7. 
SiUd. 
e *8. 
/.7. 



0,6 llementorum AtUbmeticit 
C D I cz iis genitus ad A B prlmui erit. Quo4 
erat demon&-andum. 

PROPOSITIO XXIX. 

S I duo numeri ( A^B ) inter fe^uerint pinut 
etiam eorum quadrati ( AA^ BB) & cubi 
(AAA, BBB) & ftc deincepi , inter fepind 
erunt. 

Quoniam. A.BAint primi 
inter fe , etiam A A ad B 4 pri« 
museft. Etquoniam AA. acB 
funt primi inter fe, etiam ^ BB 
ad AA primus erit. Q^od erat 
primum demonftrandum. 

Rurfus quoniam A, B, inrer fe primi /unt. 
etiam BB ad A e primus erit. Ergo B & BB ad A . 
primi funt.odenfum quoque eil . A & AA ad B 
elTe primos. Ergo AAA genitus ex A in ^A ad 
BBB genitum ex B in BBd primus elt Quod* 
erat alterum. 

Denique quia A £c A A ad B primi funt etiam 
AAA ez iis faftus ad e B primus e(l. Eodem 
modo quia B & BB ad A primi funt. etiam BBB 
ad A /primus erit, quoniam igitur A.&AAA 
ad B. item B ac BBB ad A . primi funt « etiam 
ex iis geniti AAAA > £c BBBB inter ie £ prima 
erunt* Et iic deinceps in infinitum. 

PROPOSITIO XXX. 

S I duo numeri ( A, B) inter fe pimi fuerim , 
etiam ( d t B ) uterque /imulad quemlibet 
illorum pimus erit. 
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mft uterque ftmul (Ais) dd alterutrum 
ffimus fuerit , etim qui in pinciph dabantur 
numeri. (a,B) inter fi primi erunt, '[ 

Pars. t. Nam fi A f B ad A > non A f B 
fit primas, metietur eos namerus C. C— — 

qui proinde etiam 0 metietur B. Ergo 
A. B non funt inter fe primi ; quod repugnat hy- ^ 

pothefi. 

Pars A fi primi non fint A, 6. metietur eos C, 
qui proinde metietur i etiam A f B } quod hypo- b «r. to. 
thefim evertit. 

Corollarium, 

Si A f Bad A primus eft* etiam A f B ad B 
primas erit. Nam, quia A f B ad A primus eft, 
erunt A, B inter fe primi per a part. Tum quia 
jam primi inter fe fiint A» B. etiam per i . partem 
A f B ad B primus erit. 

PROPOSITIO XXXI. 

O Mnis pimus numerus { A ) ad omnem 
numerum ( B ) quem non metitur , pimus 

eft. 

Nam fi A. B non fint primi inter fe, A. B 
metietur eos aliquis numerus C,diver. 
fusabA.ciim A, per hy pothefi m non C 

metiatur B. Ergo C non efi 0 primus. a 0^. 

PROPOSITIO XXXII. 

S I planum a numerum (^B) aliquis pimus zdefim. 

( C ) metitur , is etiam e plani lateribus 
{a, b) alterutrum metietur, 

Pla- 

7 ^" 






4 . 
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A. B Planum AB metiatur primas C per 
AB D, n jam C non metiatur A. eruat 

C. D— — C, Apprimi inter fe, ideoque in 
/ y* fua proportione t minimi. Quia 

i M. S. autem C metitur A B ptr D.ergo C in D fa> 
cit A B. icd etiam A in B facit A B.^Ergo C 
cr9./7. eftad A ut « B ad D. Quareaciim C, A iint ia 
013 /.7. fua proportione minimi, C mctietur/6. Eodem 
^ * difeurfu probabitur C metiri A , fi non metiatur 

B, Liquet ergo propofitum. 

PROPOSITIO XXXIII. 

O Mnem comp(fttum mmemm > aliqm 
pims metitur* 

F Compotitus quicunque edo F. Eum 

N — -P— igitur 4 metiuntur unus vel plures 
numeri , quorum ininimus fit N. 
Dico N primum efle. Si enim primus non eft . 
eum metietur aliquis , P 3 qui proinde, lic^tmx« 
il. nor fit qu^m N, metietur ^ etiam F. Q^od eft 
abfurdum cum N, ponatur minimus omnium» 
qui F metiuntur. V 

PROPOSITIO XXXIV. 

O Mnis numerus aut pritm efi» aut ab ali» 
quo primo menfuratur* 

Patet ex praecedenti. 

PROPOSITIO XXXV. 

N Vmeris datis quotcunque(A, S^C) nd» 
nirnosipfis proportionales invenire* 

I» 



_ 



^9 

A. B.C. »3 ^- 7 ' 
. O — 

D. E. P 
P. Q^R 
X— 






liber pinrns, 

loveniator m O maxima men* 
flirai communis datorum A,B« 

C } ^uxeos metiens feu dividens » 

Faciat D» E> F. Dico hoc datis 
Ai Bi C, elTe proportionales mi- 
nimos. Si meofura communi ca- 
reant, erunt ipli interfe primi per 1.7» adeoqoe 
minimi io fua proportione per. . 13. Elie pro- 
portionales Di e, F Tatet ex corol. p. 18. 
Minimos cfle iic oftendo , fint> fi heri poteft» 
alii P, Q. R minimi proportionales ipfis A, B, C. 

Ergo P, QJl metiuntur i A, Bi C. per eundem b it. ^ 
numerum > ntperX- Ergo P. io X. facite A. fed '*^*^y *7 
etiam D in O facit d A. Ergo e ut P efi ad D# fic 
O cA ad X. Sed P volebas efie minorem quam D. & *x. 8. 
Ergo etiam O minor eft quam X. Jam quia , Pi * * 9 - 
QJt. metiuntur A,B.CperX, patet X in P>Q^ 
R/producere A, Bi C } ac proinde X metiri^ Ai ^ 

BiC. perP,Q>^Ri Ergo O non eAipforumAiBi 
C maxima communis menfnra > quod evertit hy« 
pothefim. ' 



CerolUrim» 

M Axima menfiira quotlibet numerorum ip* 
fos metitur per minimos omnium ipfis pro- 
portionalium. 

PROPOSITIO XXXVI. 



D 



Vobus numeris datis (A^ B ) reperire 
mmimmmmtmf mm metiuntur. 

Si 



L. 






r 



I 



« s».y. 

bi6. 



A. 

AB 

O 



4 7. 



detrol. 

p.19-1’7 

t hip. 

{ 15. /7 • 
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Si dati A, B funt inter fe primi . ab iit 
genitus AB> eft quxiitus. Nam qwa A in 
B facit AB, A metietur 4 A B. Et quia B 
irt A facit etiam ^ A B, B metietur A B. N. P 
Ambo igitur A 8 c B metiuntur AB. 

Quod ver 6 minimus fit A B, quem A & B, me- 
tiuntur* fic ofiendo. Efto , fi fieri potefi , O mi- 
nor , metianturque * A 8 c B. ipfum O per N » 8 c 
P. Quare d A efi ad 6 . ut P. ad N. Quia autem 
A B. funt e primi * erunt minimi in fua/propor- 
cione, ac proinde A metitur P, ^ScB metitur 
N. Jam quia A inB. facit AB, Scidem AinN 
facit O , ut oficnfum fupra, erit ut e B ad N , fic 
A B ad O. Sed jam ofiendi B metiri N. Ergo 
etiam A B metietur O ic minorem : quod eft ab- 
furdum. 

Si dati A 8 c B non funt primi 
inter fe, inveni C, D minimos A 
ipfis proportionales. Tum A in O 
^ciat A D, feu B in C gignat B C, 

Dico AD, feu BC (xquales i enim 
funt ) eft minimus quem , A , B 
metiuntur. Nam fi«velis A & B metiri O mino- 
rem aliquem quam A D , Eodem difeurfu , quo 
fupra , oftenc^m A D metiri O fe minorem. 



A. B ' 

C. D 

AD vel BC 
O 

N. P 



P.ROPOSITIO XXXVII. 
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S I duo numeri ( A&B) metiantur aliquem 
numerum(COi) etiam (F) minimus quem 
illi ( A, &B) metiuntur , mdem (co) me- 
tietur. 

Nam ' 



t 



' 



■ Ltier Trimus. . 

A. B iNam fi F non metitur CO, 

C— — D O. ablatus ex C , O quoties po- 

F tcft relinquet D ,0 femino^ 

rem Quoniam 4 ver6, tam A, 
qu^m B metiuntur F, F vcr6 metitur, C D, etiam 
^ A Sc B, metientur ipfum CD> Atqui A, Bi b4».n; 
metiuntur etiam totum C O. Ergo metientur 
& reliquum «DO minorem quam F : quod ever» * '**' *** 
tit hypothefim. 

PROPOSITIO XXXVIII* 

D Atu- tribus rMmer'u(A^ B, C) invenire 
minimum numerum, quem metiuntur, 

A. B. C. Inveni 4 minimum P , quem A & B a 3^. 

P metiuntur. Si tertius C etiam rae- t.j. 

R tiatur P, erit P minimus , quem 
X metiuntur A, B, C. Sit enim (fi fieri 
potefi) alius minor R,quem A, B. C 
metiantur. Ergo P non eft minimus quem me- 
tiuntur, AB. Quod eft contra hypothefim. ' 

Quod fi C non metiatur P , Inveni i R mi- b ptr 
ntmum, quem P Sc C metiuntur. Erit Rmini-«*»^ 
mus , quem metiuntur A, B. C. NamquiaA.B, 
metiuntur P. 8c P metitur R, etiam A St B me- 
tientur c R metitur autem & C ipfum R. Tres c/r4r, 
igitur A, B, C. metiuntur R. Quod ver6 R etiam 
minimus fir , fic ofienditur. Elio (fi fieri poteft) 

X minor quam R, quem A, B C metiantur. Er- 
go P, minimus , quem metiuntur , A, B. me- 
tietur eriam d X. ergo cum C, P. metiantur X <l ^ 

(C ex hyp. 8c P ex jam demonftratis ) mino- ' 

rem quam R, non erit R. minimus quem CP 
metiuntur. Quod eft abfurdum contra confiru- 
dkmeid. Ctrol^ 



3 s Ilmmtorm Athhmicd , 
CoroUarium. 

Odem artiBcto datis quotcumque nurar* 

" ris invenietur minimus quem illi me- 
tiuntur. 

1. Si tres numeri A, B, C, f imo quotlibet ) 
aliquem numerum X metiantur , etiam R. mini- 
mus quem A, B, C metiuntur , metietur X. 

Conftruftiscnim iifdem, qux fupra, c im A, B 
tfyp. 9 metiantur R> etiam P / metietur X. Etciiai 
f » 7 * 1 - 7 - C, P metiantur X. (Cex hypothcfi 8c R ex jam 
dcmonftratis) etiam R^ metietur X. Quod eraC 
demonftrandum. 

PROPOSITIO XXXIX. 

S I numerus ( a) numerum (B) metiatur per 
quotientem (c) , quotiens erit pars menji 
(b) ametiente [a) denominata. 

Nam cum A metiatur B » per C, A 3 B 14 
etiam C metietur «B per A > hoc e(l . 

C toties acceptus quod funt unita- 
tesin^» facit B,ac proinde C eftparsipfius B 
ab A denominata. 

PROPOSITIO XL. 

S I numerus ( 4) partem habuerit quamlibet 
( B ) metietur illum numerus ( £ ) partem 
dominans, 

A24 Btf 






Quoniam B. etf pars numeri A 
denominata ab E , ergo B metitur A 
per E, Ergo viciBim Emetitur^ A 
per B. 



E4 



FRO^ 
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PROPOSITIO XLI. 

N Vmemn reperire minimum , qiu partes 
habeat , a datis numeris f B, C ) 

' nominatas, 

. Inveniatur r minimus G.quem- A% Bj €4« 38. j, 
partium denominatores dati A, BjC G 11 

, metiantur. Aio G eum efle qui P6 Q4 R| 
qozritur. X 

Metiantur enim A, B, C. ipfum 
G per quotientes P, (^R. Igitur P, Q^^R. Erunt 
d partes ipfius G, ab A. B, C denominatx. Quod ** 59- f* 
autem G minimus fit manifeftum efi: fi enim X 
minor quam G, haberet partes k numeris A, B. C « /nz, 
denominatas { A, B, C emetirentur Ipfum Xj 
adeoque G non ellet minimus quem metireo* 
tur» contra hypothefim» 

CorqUarim, ' 

Inimus numerus , quem dati quotcunque • 
numeri Ai B, C, metiuntur , eft etiam mi- 
nimus omnium , habentium partes ^ datis nu- « 
meris denominatai« 



i 



J4 

elementorum 

AR IT H M ETIC tE 

LIBER SECUNDUS. 

EUCLIDI OCTAVUS. . 

r 

' PROPOSITIO PRIMA. 



S I futrint qmtcunque mmm fM, B, 
C, D ) quotum extremi [A^D) fint pri- 
mi inter fe » erunt onvmunt 

fibi fre^ortjimlium minimi. 

■ A.B.C.D. Sint enim ('fi 6eri poteft ) alii 
E. F. G. H. E, F, G, H, minores & proportio- 
nales ipfis A, B, C. D. Igitur cx 
itt. f. gcqao 4 erit A ad DrUtEadH. Et quia A 8c D 
funt inter fe primi , erunt 'fibi proportionalium 
***' t minimi > ac proinde metientur e ipibs E* H» fc 
minores : quod eft abfurdum. 

jtpud EHcUdtm numeri A,BtCJ)> ponuntur eontim 
. nue proportionnles , quod non requiri patet tx demon» 
firatione. ^ 

PROPOSITIO II. 

N Vmeros quot placuerit , in ratione 

( A ad B) mtime proportionales mini^ 

a« 



r 



AAA. 

8 

ad B. 
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AA AB BB 
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AAB. ABB. 6BB. 
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Siat Ai B minimi 
termini rationis datae 
A in A faciat AA. A 
in B faciat AB. Bia 
B, faciat BB. Erunt 
AAiAB,BB tres mU 
nimi in ratione A 



Quod enim proportionales fint in ratione A 
ad B patet ex '1 7. 1 . 7. ejufque fcholio. Quod mi> 
ninii t ficoftendo. Quiai AB funt ^minimiin xSijf. 
fua proportione I erunt inter Ce 6 primi. Quare bof.//. 
etiam eorum quadrari AA, &BB, inter ie f pri- 
mi erunt : Ergo AAi AB, BB, funt tres d minimi 
fibi proportionalium I hoceftinratio^e Aad B. 

Multiplicans deinde A tres jam. inventos fa- 
ciat AAA, AAB, ABB, tum B multiplicans ter- 
tium BB, faciat BBB, erun^ hi quatuor in ra- 
tione A ad 6 proportionales thinimL Quod hnt 
proportionales in ratione A ad B patet ex 17, 1 . 

7. ejufque fcholio. Qu^od minimi patet ex ap. 
lib- 7. 8c ex praecedentibus. 

Nam AAA, BBB funt e primi inter le , ace »9 f- 7 * 
proinde AAA, AAB, ABB. BBB funt quatuor 
f minimi in foa proportione , quae cft A ad B. f frsc. 

Eodem artificio invenientur- minimi quatuor, 
quinque deinceps plures in infinitum. 



OaolUft4. 

I. Ifrium minimorum numerorum (AA, Aib 
BB) continui proportionalium , extremi funt 
quadrati : fi quatuor fuerint , extremi erunt 
cubi , 8c fic deinceps. 

x.Numcrorum minimorum continue propor« 

' C » ' 
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«smt. 
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tionaliuro jam inventorum , extremi funt primi 
inter ic, patet ex eorum genefi, &exi 9 -I* 7 « 

■ 3. Duo rationis datx minimi (A, Bjmctiun* 
tor omnes reliquos infinitos. Cim enim reli- 
quos omnes gignant A & B> cos quoque metien- 
tur > per ax. 7, & corol. p. 1 6. 1. 7. 

4. Utitas, A, AA.AAA, funt continui pro- 
portionales i fimiliter 8c unitas • B, BB, BBB. 
Nam cum A multiplicans A fecerit A A, erit ut 
g unitas aJ A, fic A ad AA : & ciim A mult^Ii» 
cans A A., faciat AAA, erit h ut unitas ad A 
( hoc jam cft ut A ad AA ) ficAAad AAA. Ergo 
&c. 

5-. Inter extremos AAA, & BBB cadunt *qu« 
inulti medii atque inter ipfos & unitatem , patet 
ex demonftratis. 

PROPOSITIO III. 

S J fiurint quotcunque continui poportio^ 
mles ( A, B, C, D ) minimi eandem ctkm 
ipfts rationem habentium , extremi ( A, D ) in- 
ter fe primi erunt. 

Inveniantur a duo E. F minimi 
in ratione A. adB. Tumperprx- 
ced. inveniantyr O, P, Q. R toti- 
dem minimi in ratione E ad F. 

' Quoniam igitur tam O, P, Q. R, quam A, B> 
C, D, funt minimi in ratione E ad F, & xqui 
multi , eofdem utrimque numeros illos efle ne- 
% (ir. ft* ceffe eft. Sed extremi O, R, funt jnter fc b primi, 
prtff. £rgo etiam A, D inter ie primi erunt Quod 
«rat demonftrandum* 

I$rr» 
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P«iT 0 femm proportionalium conthu^ numtrorum 
mtnimorum. quorum proindt extremi /unt inter ft pru 
mi^n pojfe ulterius continuari,demonftralntur.p. t /.y 

PROPOSITIO IV. 

D Atis quotcunque rationibus in numeris 
minhnis, eafdemin minimis etiam nu>f 
tueris continuare, 

I . Dentur in minimis ter-. 

. minis rationes dux A ad B 
8c C ad D. Inveni O e mini- 
mum quem metiuntur B, 8c 
C. Tum quoties B metitur O toties A metiatur 
numerum N,8c quoties C metitur Ottoties D me- 
tiatur P. Dico N, O, P efle minimos . qui conti- 
neant rationes datas A ad B, & C ad D. ^loi enim 
tominuent rationes datas,patet ex ipfa eorum gene- 
fi. vi cujos ut A eft ad N, fic B eiiad <Xk ut C eft 
ad O.fic p ad P. Quare permutando ut A ad B.fic 
N ad 0;8c ut C ad D,fic O ad P.Quod minimi fint 
fic oftendo. Minores enim ('fi fieri poteft^ QJ^S, 
continuent rationes datas. Quoniam igitur ut A 
eft ad B, fic Q ad R, funtque A, B in ratione fua 
minimi, liquet d A, B, metiri ipibs Q^R. Ean-dai. j. 
demobeau^m C, D metientur 'R.S. Quoniam 
ergo ambo B,C metiuntur R, etiam O minimus 
quem metiuntur B, C, ipfiim R t metietur . e 37. 7. 
major minorem. Quod eft abfiirdum. 

a. Dentur in mi- A ad B.Cad D. Ead F. 
nimis terminis ratio- N. O- P. Q^ 

nes tres A ad B: C ad R. S. • T. V. * 

Di Ead F. Inveni O , 

minimum, quem metiuntur B,8cCi& quoties 

B> C metiuntur O» toties A, D metiantur nu- 

C j meru - - 



t 
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sneros N> P. Si tam etiam E metitor P» toriec 
F metiatur Q^Dico N, O, P, QjjeflTc minimos* 
,^ai tres rationes datas continuant. 

Qi^od enim N fit ad O ut A ad Bj Sc O ad P. 
Vt C ad D ; St P ad Q ut E ad F ex ipfa con- 
flru£Hone patet. Quod minimi fint ficoftendo. 
Continuent minores alii R, S, T, V (fi fieri 
potefi} rationes datas. Ofiendam ut fiipra majo« 
xem O metiri minarem S, Quod cfi abfurdum. 
Si verdE non me> 



A ad B^Cad D.EadF. 
N. O. P. 

0^ R. S T. 
V— X— Y- Z— 



tlatbr Pi inveniatua 
S minimus . quem P 
Sc E metiuntur j Sc 
quoties P metitur S, 
foties * O. Ni metiantur numeros R, item 
quoties E metitur S, Wfies F metiatur T. Dico 
. Q. R> S, T efie minimos , qui tres rationa datas 
continuant. 

Nam ex conftruftione patet S cfle ad T, ut E 
ad Fi item Q^R. S proportionales efle ipfis N, 
O. P. fed N, O, P continuant ( ut ofienfum 
fupra ) rationes A ad B, 8c C ad D. Ergo etiant 
. Q,R.S .eafdem conSinuant: ac proinde, ci!im etiam 
fit ut E ad F, ^c S ad T, patet Q. R, S, T con- 
tinuare tres rationes A ad B. C ad D , E ad F. 
Quod autem (^R, S, T nainimi fint fic ofiendo» 
Continuent (fi fieri potefi) tres rationes datas mi- 
nores alii , V, X, Y Z. Quoniam igitur A eft 
ad B, ut V ad Xi funtque A. B minimi o in ra- 
7‘ tione fua ; B/metietur X. Eodem modo often- 
7 datn etiam Cmctiri X. Ergo » etiam O minimas' 
quem meriunturB ac C, metietur ipfijra X. Jam 
quia ponitur X efle ad Y, ut C eft ad Dj hoc eft 
fit O ad PiCtiam permutando X erit ad 0,ut Y ad 

. P. Ciim 
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P. C^m ergo O metiatur X> etiam P metietur 
Y. Sed etiam E metietur Y, (curaEiF fint in. 
ratione g fua minimi , & velis ut E ad F > fic Y gkf» 
ieiTe ad 7 >. ) Ergo etiam S minimus . quem E & P 
metiuntur > metietur Y> minor majorem. Qiiod 
«dabfurdum. 

Eodem artificio in minimis terminis conti« 
nuabuntur rationes quatuor, 8c plores deinceps 
in infinitum. 

PROPOSITIO V. 

P Lani numeri (ABj CD) rationem inter fi 
habent compofitam ex laterum rationibus. 

Nimirum ex rationibus A ad G Sc B ad Dt 
▼el rationibus A ad D> Sc B ad C. 

B multiplicans C faciat BC. Ra> AB CD 
tio AB ad CD compofita eft ex ra- BC 
tionibus AB ad AC« Sc BC ad CD, 
nt demondravi in Elem. Geom.l j’^arte 3. q. i a. a 17. 7, 
Sed ratio AB ad BC, eft « eadem ram ratione A b UuL 
ad C, Sc ratio BC ad CD. eadem i eft cum ra- 
tione B ad D. Ergo etiam ratio AB ad CD com- 
pofita eft ex rationibus laterum A ad C, Sc B ad 
D. Quod erat demonftrandom. i 

PROPOSITIO VI. 

S I numerorum continue proporliondium 
( AtBy C,D,eJ primus ( A) fecundum (B) 
non metiatur , neque ullus ulkm metietur. 

Quod nullus nutiatur pro. g C. D. E. 
xinle infequentem patet ex ip> q 

fahypothefi. Quod ver6 nec ] 
vllos ullum metiatur $ fic oftendo. Tribus A.B.C > 

C' 4 inf&i 



. I . 






4^ ^Uwentotum Artthmetlc * , 

t sf. 7. inveniantur m proportionales minimi N» Of P. 

. Erunt ergo N» P primi inter fe, a n r» c 

m%uf. cntquecx# zquoutAad Cuc ^ ^ 

N ad P. Quia vero A eft ad B» 
utNadO; Sc A non metitur Bj neque N me* 
tietur O. ac proinde N non eft unitas. Qua* 
hdif.xx. reciimN. P fint primi inter fe. N non 3 me- 
tietur P. Atqui A el^ ad C ut N ad P. Er- • 
go neque A metitur C. Eodem modo oftendam 
neque B metiri tertium a fe numerum P, neque 
C a fe tertium E. Et fi quatuor fumantur mini> 
mi proportionales datis , A, B> C D, fimili vid. 
demonlirabitur neque A metiri quartumP*ne> 
que B a fe quartum E, Sc iic deinceps. 

PROPOSITIO' VII. 

S I ttumercrum cmtinue frofntionalium 
( AiBiCiDt E ) aliquis quempiam alium k 
fecundo ( B j mtiatur , etiain ftimus ( A) fecun~ 
dum (b) metietur. 

Nam ii A non metiatur B; nequ^ -ullus ullum 
et lequcntibus emetietur-} Quod evertit I17- 
potbeiim. 



PROPOSITIO VIII. 



\ 




S I quatuor mmeri in eudm fuerim propcf’» 
ticne ( ut A ad B y ftc C ad D) quot iiu 
itr duos primos ( , & B) exijlunt propor^ 
tionales medii , totidem imer fojltrieres dmt 
{CadD) exiflent, 

' Itu 




\ 
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A. P. Q^B. Inter At B cadant medii P» Qi , , 

N. O. R. S. Numeris A>.P,Q.B inveni A pro* ^ 

C. V. X. D. portionales minimos Ni O, R> S. 

Igitur cx zquo 0 erit ut N adSi«a*- f» 
fic A ad Bthoc eft C ad D. Sunt autem N, S 
^ primi inter fe ac proinde in Aia c proportione dai!/! . 
mirfimi. Ergo Ni S seque metiuntur d Abi pro- 
portionales , C> D. Toties O 8c R metiantur alios 
V>X. Quoniam igitur N, O, RtS, seque metiun- 
tor ipfos C,V, X, Di patet CtVtX, D,eAepro-g;^^ , 
portionales ipAs NiO, R>S, hoceft datise A, P, fifrjp. 

Q, B. Quare cilm A, P, Q^ B, Ant f continui 
proportionales , etiam C> Vt Xt D totidem con- 
tinue proportionales erunt ac proinde inter A» 

Bt £c inter C,D> aequ^ multi exiftunt medii pro> 
portionales : quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO IX. . 

S I duo numeri ( C , & D) prinu inter Je 
fuerint , quot inter ipfos exifiunt medii pro» 
portionales , totidem & inter eorum fingulos ac 
umatem exijfent. 

■ C O# P. D. Inter C ac D exi- 

1 ftant medii proppr- , ^ 

Unitas tionales O. P. Inveni 

A> B. * A duos A, B, minimos 
A A. AB. 6B. in ratione C ad D: 

AAA. AAB. ABB. BBB. deinde tres A A, AB, • 

BB: demum quatoor, 

AAA. AAB, ABB, BBB, donec inventorum 
multitudo par At multitudini datorum , C, O, P, 

D. Quoniam ergo extremi C,D, funt i primi 

C f - inter 
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C. O. P. D. 



•hf- 



Unitas 

A. B. 

A A. AB. BB 
AAA. AAB.ABB BBB. 



inter fe » erant C» 
O, P> D e minimi 
fibi proportionalium, 
hoc eft minimi in d i 
ratione A ad B. Qua- 
re c6m I AAA AAB» 
ABB. BBB iint etiam 
•^"'^•rminimiinrationeAad Bi erunt hi illis aequa- 
les , hnguli fingnlii. Deinde ex prop. x. hujus 8c 
defin. 1 3. patet unitatem 8c A, A A, AAA itcmque 
unitatem 8c B, BB, BBB eiTc concinui propor- 
tionales. Quare ciira tam multitudo AAA, AA» 
A> qu^m BBB, BB- B. cum unitate par fit mul- 
titudini AAA, AAB, ABB, BBB, hoc eft C, 0 , P * 
D. quot medii cadpnt inter C 8c D, totidem ca- . 
dent inter unitatem 81 AAA, fire, C, itemqne 
inter unitatem 8c BBB, ^ve D. Q^od erat de- 
mbnfirandum. 



PROPOSITIO X* 



S I inter unitatem & duos numeros (AAA 
AC SSS) aque multi meSi proportionales 
esaftam , etiam inter ipfos(AAA, & BBB ) aqste 
multi exiftent medii,- 

■ Inftituatur tota confira^io propofitionis. x, 
hujus, eritquemaniFcfia dcmonfiratioex corol- 
lario 4. 8c propofitionis q ufdem. 

. a 

Cerollarium. 

t. Si fuerint duo ordines ab unitate con- 
tinui 



/ 

\ • 
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tinu2 proportiona- 
lium I • A . AA » 
AAA,&c. i,B> BB. A. 



unit. 

Ii. 



B. 



BBBt&c. Erit pro. AA' AB. BB. 

portio AA ad BB AAA. AAB. ABB. BBB. * 

duplicata rationis A 

ad B. 8c ratio AAA ad BBB triplicata rationis 
A ad B 8c Bc deinceps. • 

Nam ciim AA, AB»BB fint concinud « pro- 
portionales in ratione A ad B, Ergo ratio AA ad c/cS*.i7. 
BBeft duplicata & rationis A A ad AB, hoc eft A 7 - 
ad B. Similiter c^m AAA.AAB, ABB, BBB, fint 
continui c proportionales in ratione A ad B, erit 
ratio AAA ad BBB triplicata d rationis AAA 
ad AAB, hoc eft rationis. A, ad B, Et fic dein- 
ceps. Quod erat demonfirandura.. . 

a.VerumeficoroIlariumprimum,aquocna* 
que communi numero (C) inchoentur feries. 

Ciim enim fint in proportio- A 
ne continua A,B,C, item A, E, B. E. a 10.7.' 
F,eritCA4 par BB, & FA, par C. O. F. 

£E. Sed ratio BB ad EE eft.D. P. G. 
duplicata rationis B ad E, per 
1 1, qux ab hac non dependet. Ergo etiam ratio h 
CA ad FA (hoc eft ratio ^ C ad F ^ duplicata 
eft rationis B ad E. quod erat primum. Pari 
modo oftendam , quod ratio DB ad GE fit dupli- 
cata rationis C ad F, ac proinde quadruplicata 
rationis B ad E.. Sed ratio DB ad GE , compo- 
nitur ex rationibus D ad G B ad E, Ergo ra> 
tio D ad G cum ratione B ad E eft quadruplica" * 
ta rationis B ad E. Ergo fola ratio D ad G eft tri- 
plicata rationis B ad E : quod erat alterum. 

3. Si inter numernm A & duos D,G aequd 



mul- 
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nfiulri cadant medii proportionales B> C* B» 
etiam inter ipfos • D, G, ( licet alteruter fit 
' unitas J zque multi medii cadent. 

Patet ex corollario a. cum enim ratio DQfit 
triplicata rationis B ad E. inter D & C cadent 
duo c medii proportionales in ratione B ad E. 

PROPOSITIO XI. 

I Kur duos quadratos mmeros {aa» BB) 
unus cadit medius pofortionaUs {ab) 
jroporth quadrati numeri ad quadratum nuint* 
tum duplicata ejl ptoportmislaterutfs { A, B,) 

ufiM. Pars I. AAcftad AB4Ut A AA.AB.BB. 
*7 7’ adBi 2c ABeftad BB ut A ad A. B. 

cAA»!i 7 . ABadBB. Quod erat primum. 

7> Pars a. patet ex i parte rationem A A ad BB 

elTc duplicatam ^ rationis AA ad AB : hoc cft 
# rationis A ad B. 

SchoUum» 

E X hac ^ 8 practdetite dtmmfirari pottfi thtore* 
ma illtid eeltherrimam , qued Euclidi efi libri i o 
pofiremum : In quadrato diameter lateri rneomnuum 
furtUnlis eft. ' ' ' 

Si enim id neiatur,erit diameter ad latusoft numem 
•• 'V -rus ad numerum, puta ut i ad bt ut patet ex defimtk- 
**' * ' ne emmen/urabilium Ergo etiam (ut patet ex aa. /. 

^ 4 -) quadratum diametri eji quadratum laterir » uf 
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qHsdrgtHS numerus aa sd qu/idruium numerum bb} 
qued fieri non potefii eitm enim (ut pntet ex ^y. 1 . i ) 
epiudrutttm dUmetri fit ad qundrutum lateris ut x md 
I» fi illud udhoe ijfet ut quadratus numerus xx ud 
quadratum numerum hb,etiam aa tjfit ad bb,Mf x ad 
I . ste proinde cum inter aa/ bb per hanc propofith* 

nem cadat unus medius integer, ettam inter x (§> i ,cd^ 
dtret medius integer ums, per 8. efi ahfurdttm, 

PROPOSITIO XIL 

I Nter duos cubos numeros ( AAA, & BBB) 
duo cadunt medii proportionales { A AB , 
ABB: } & cubi ad cubtim proportio efi triplica- 
la proportionis laterum {AiB.) 

A A A. AAB. ABB. BBB. Fer fchoHum p. 1 7. 

A. B. 1 . 7. AAA . AAB, 

’ ABB , BBB. AinC 

continue proportionales in ratione A ad B . quod 
.erat primum ; ex quo Sc definitione la. patet 
etiam fecundum. 

PROPOSITIO Xllt 

D Entur numeri continue proportionales 
quot cunque A, B, C, qui in feipfus dulH 
faciant A A, BB, CC j & in hos rurfum du^i 
faciant AAA, BBB, CCC. Atque ita deinceps in 
snpnitum. 

Erunt AA, BB, CC, item AAA, BBB, CCC» 
& fic deinceps continue proportiettales. 

Per 



4^ Ehnentorm Aritbmettu , 

*• *• *• Percoroll. 4- p i.Iiojilf 

A B. C. tres leries hic ab unitate 

AA. BB. • CC. incipientes funt conti- 

Mienl, CCC. nue proportionales. Ergo 

f. IO. 8. ratio A A ad BB acUt du- 

b hff. plicata rationis A ad B , hoc eft 6 rationis B ad 
f g C* Sed etiam ratio BB ad CQ duplicata e eft 
j.' rationis B ad C. Ergo dAA eft ad BB ut BB ad 
ceer.p. CC. Similiter quia ratio AAA ad BBB eft tri- 
ThP P*!*^*^* * rationis A ad Bj hoc eft / B ad C, cujua 
g«r*p. triplicata / eft ratio BBB ad CCC, erit 

I o. 7. quoque h AAA ad BBB ut BBB ad CCC Quod 
^ 3 +' S' erat demonftrandum. 

PROPOSITIO XIV. 

S l quddratus numetus { A a) quadratum tM- 
merum ( BB J metiatur ^ etiam ^ d ) latus 
unius metietur (b) latus alterius. 

Lt fi latus [a) metiatur latus (b,) etiam 
, qjuadratus quadratum metietur. 

\ AA. AB. BB. Pars 1. A in B faciat AB. Per 
A'. B. fchol. p. 17 1. 7. A A. AB, BB, 
funt proportionales in ratione 
a hypt A ad B. Quare cum a AA metiatur BB, etiam 
b AA metietur AB. Sed ut AA eft ad AB e fic 
17! 7 ^ ^ ad>B. Ergo etiam d A metitur B ; quod 
dax. II. erat primum. 

tjchai.p. Pars a. Ut A eft ad BBce AA eft ad AB. Sed 
^ jam ponitur metiri B ergo criam AA meti- 
ghjp. turAB. Rurfumquia ut A ad B file AB eft ad 
h«r. II. BB, metiturque / A ipfum B, etiam AB metie- 
tur ^BB. Eigo A A metietur quoque BB Quod 
erat alterum, P R Ojs 
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PROPOSITIO XV. 
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S I ’ cubus numerus ( AA A ) cubum numerum 
BBB metiatur , etiam latus ( i4 ) metietur 
latus (B: ) Et i converfo. 

Pars I. Inter AAA. A AB. ABB. BBB. 
utrumque cabum in- A. B. 

terpone numeros 

AAB> ABB, quorum genclim litterx fatis indi- 
cant. Er unt omnes quatuor «continue propor- ^ 
tionales in ratione A ad B. Quare ciim AAA 17 7. 
metiatur BBB p etiam AAA 0 metitur A AB. Sed P hf- 
AAA eft ad A AB 5 ut A ad B. ErgO etiam A 
metitur B; quod erat primum. 17 7.’ 

.Pars a. Quia AAA eft ad AAB ut A A ad B, b ibid. 
poniturque jam A metiri B, etiam AAA metie-®^* 
tur AAB. Pari modo quia AAB, ABB, BBB ftint 
« inter fe ut A ad B, etiam AAB metietur ABB, 

8c ABB ipfum BBB. Ergo etiam d AAA metitur d «r. «. 
BBB C^od erat alterum. 

PROPOSITIO XVI. 

S I quadratus (AA) quadratum (BB) non 
metiatur , neque latus ( il ) metietur latus 
( B ) Et e crnvpfom 

Pars I. nam fi latus A tunc metia- A A. BB a 1. 
tur latus B, etiam AA« metiretur BB A. B. f' 
tontra hypothefim. 

Pars 1. Si latere A non metiente B, metiatur 
A A ipfum BB. fequc^ur etiam b A metiri B. b 
contra hypothefim. 

PROb / 
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PROPOSITIO. XVII. 

• 

S I cubus ( AAA ) cu^jum ( DOD ) non 
tiatur ; neque latus metietur latus (D.) 
Et e converfo. 

Demonftraturababfurdoper ij*. 

PROPOSITIO XVIII. 

I Nter duos flanos fmiles ( dB, CD) unus 
medius pofortiondlis ejl numerus: & flant 
ad f Ionum ratio duflicata eft ratioms homologo- 
rum laterum {a^C) 

Pars I. Quoniam AB. CD AB. BC. CD. 
* fimiles plani funt • erit latus m A. B. C. D. 
b^ i«. /. A ad latus Bt ut latus C ad 
efchol. f. latus D, 8c permutando A ad C i ut B ad D. Ciim 
igitur AB fit ad BC, e ut A ad C ; hoc eft ( quod 
jamoftendi^ ut B ad Dj hoceft d ut BC ad CD; 
erit BC medius proportionalis inter AB. CO. 
Quod erat primum. 

Pars a per i .partem-Ratio AB ad CD,dl dupli* 
e * rationis AB ad BC j hoc eft/ rationis A ad 

f fdjol.f. C. Quod erat alterum. 

PROPOSITIO XIX. 

I Uttr duos ftrmles folidos ( ABC , DEF) 
duo cadunt medii frofortionales (BCDyCDE) 
& ratio folidi ad folidum efl triflicata rationis / 4 - 
terum. hmdlognm ( Aod D.) 

Farsi. 



f 
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[. 
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ABC. BCD* CD£. DEF. Pars i.qnia ii-. 

A. B. C. D. E, F« miles<foIidi fune 

ABC, & DEF, 

^unt oniuf latera A.B.C. proportionalia alte- 
rius lateribus D. E F. Quare permutando A eil; 

•d D, ut B ad E, Sc C ad F. Jam per icholium p. 
I7.1.7.eft 

ABC ad BCD | BCD ad CDE | CDE ad DEF 
tit A. ad D. 1 ut B. ad E. } ut C ad F. 

Sed jam oilendi A efle ad D, ut B eil ad E , 8c ut 
C cft ad F., Ergo etiam ABC cft ad BCD^ ut 
BCD id CDE. & CDE ad DEF; ac proinde 
BCD, CDE, fu nr duo medii proportionales in* 
ter ABC, 8c DEF. Quod erat demonftrandum. 

Pars 2 . j am patet ex i . parte & definitione i a.' 
rationem ABC ad DEF cfTe triplicatam rationis 
ABC ad BCD, hocefl 4 rationis A ad D. Q^d a /eM. 
erat demonftrandum. 7« 

Scholium. 

‘1^ iJetstr hic loeui exi^tre , quando /olidus numerus 
* ex trium numerorum multipltcatune prothscisur, 
ott demonftremus ex triiusdmi quotUbet numeris, que- 
€tmque inter fe ordine muitipluatis eundem /emper nu- 
merum product, In/igne theorema efi ^usutpennttg- 
m , quod stlid quadam via longeque expesUtiori, quam 
uHi pajfutt /oleant t demonfirahimus. Sed quoniam ea 
pendet d permutatiambus, quas datus rer^ numerus 
fubire potefl , /it 

Theorema i. 

Data fint rer,/eu littera , quoteunque A,B,CtD,E, 
ponantur tottdem numeri ab unitate i , x, 3 ,4,/ Hi 
inter feordiaatim muUtplieati producent numerum per- 

mutatmimimu rw A,BtC,DtB/ubirtpoj}unt. 

< ■ . 9 . 



tlmttttmm AfithmtiicA t 
Tbmtnuuu bujm dtmonJirMtmtm tnt MU^t pui 
0imi R. F. Jituuiimt Dtrkemu pulcbtrrw^ tUdutttu 
ttm t fimplici imtnm uMMum permtutwnt, lU 

ftm, ium hdefcrikot mltuemprtitupput Theolegi» 
€tm de Dee une , trme , treetere , emiferipuitn methe» 
eUpUkk exhmAt lenpjftmi<^ dhersd gi ed, quem de 
pmli ferHetues ariumentoJimStmti tmueruntiln qtte 
ijfud etiem U 8 or clari perfpiciet , tm filum Tbeclefia 
Fhilefiphiam uhique aacilleri } fid , qued mea perMe 
fertafis fibi homines perftufirmttttiem d lAothematu 
^ratiea^quanthnfu^deadfublmesile Dtodi» 
waifque rebus qus^ionts enodandas pofitlsscp affim* 
di. Ita porro» quod fuprdpropofm, deducebat. 

Dsu littera {heu enim ^o rebm ajfumemus ^ a » 
foffunt bis permutari , qudbbetfimel ultimum locum 
vel primum occupante. Hme 

Tres littera e» h,c permutari pejfuntfixies» nam 
qualibet trium fetnel occupante ulttmum locum; pofi 
fimt dsu reliqua bis permutari. Citm enim c tenet ul- 
imum locum » pojfunt dsu reliqua a b > permutari 

eu proinde duo habentur ihverfi ordines a b c, b a c. 
Rurfus b occupante stltimstm locum , bis permutari 
fejfunt reliqua %»c»f^fic duo novi ex/ur^ustt ordmet 
acbicab. Detnque, Z,ultimttm tenente locsemt ren 
liqua b« c bis permutari pojjunt : unde rttrfus dsu abi 
exifiuat orebbushcn»c\>t. tnfimulomnes» , 

abe acb bea 
baccab.cba. 

^uatuor littera a,b,c« d» permutationes adtmt» 
itmt 14. mean qtulibet ex 4 datis litteris femel occum 
pare poteft locum ultimum , eu tum reliqua tres fexiet 
permutari. Unda 14. diverji ordimt quatuor bdtertom 
moexifiHUt» 
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^ui$qm aib« c. di e, permutAtionts fuUre pojjfunt 
jao. ex f datis ultamm teotrae lo-> 

tum i rtliqsta^vteiSsts permutantur» unde litte'- 
rarum ft qtunquiesexiflwt xs^divir/i ordines » hot 
eji la*. At^ue ita in infinitum. Hoc premijfafit 



Theorema a. 

Tart, t.T>ts numeri A,B» C quacunque inter /i 
trdioe multiplicati « femper aquales gifntmt numeros. 
Sex diverfos multiplicationum ordines ex. a B c 
bihet taMla appofita.^md prodssBa fint a. 
tft qualia cum eadem littera ultimum locum te. 

net. ut hsxB c ia hxc &c. patet ex \ 6 . 
jlii I. 7. Reflat icitur ut ofiendam produSla 

\JA aBc>aCb,bCa» aqualiaejfo 



bac 




I.M 

usi 

:,k«‘ 

U0 

'.od 

eOi* 

iai 



rii» 

tid 

toj'* 

rid* 



bCa 
c ba 

a B c Comparemus primum aBc($>aCb. x^efi 
aCb adaxC,ut^ ad C. Sed^t^Cfunt uUemt/cM. 

nudieri, qui h c. Er^o aB «7 ad aC. >7- 7- 
tsthade. Ergo b produSum ex primo a B i» quarttsm ** 
c (boeefi xhc ) aquatur produBo fecundo a C io b 
urtium (hoc efi ipfi a C b. ) Comparemus . . , 

jam aBc &hCA. zBefi JhC ut bcA^7*:^7f‘ ' 
zadCihoeefiutAadc.Ergoprodssblum 19.7, 

tUc aquatttr produHo bC A. Liquet igitttr omnia 
fex produSa inter fe aqualia ejfe. 

Parsx. Etiam ^ numeri x,h,c, 6 , quoeumtpte in» 
ter fe ordine multiplicati • aquales gignent numeros. 

Ex theor. patet a» b, c, d adtseitttre 4 fenarios di» 
•verforum ordmssmjsoc efi ordines divorfos x^Senariste 
frinsus exhibetur in tabella appofita. ^uonid abed 
a> b> c quottmqsu inter fe ordine multiplicati b a c d 
femper eundem gignunt nsemersem per. i. acbd 
fnrfnp ^ulttmns efi idm, .cabd 

• D » »'fSr 



ihnentorum Arithmeuu , 

potit omnut primi ftnoru produSo tfft b^td 
unumidemqut. Eodem modo ofimdsmfix cbad 
produci a fecundi fenarii inter fe convenire. 

Atque id tpfum de fenario tertio quartoque demmftrt^ 
bimus. Hoc igitur folumrefiat, ut produHum umm 
fen»ii conveniat cum produdo tujujtibet fenariorum 
trium reliquorum, ^uodftcofiendo. 

Comparemus fenarium primum,in quo d tenet locum 
ultimum ^um fenario quartojn quo a locum pofiremum 
occupat. Scribe ^ infra d. Tum ante d pone A, D 

e fchtl. b c A d ante, a. reliquas prafige utrique litteras 
bcDa hc.IgiturhcAeJladhcD.cutAadDi 
* hocefizadd. Ergo produUa eh c Ad, 

b c D a fenarii primi & quarti qualia funt. Pari 
modo oflendam omnium 4 fenariorum convenire pro^ 
duUa. Liquet ergo propojitum. 

Pars 3 .Eodem dsfcurfu ex parte a efttndam produBa 
ex multiplicatione p numerorum , qua funt 1 ao. effe 
eadem, atque ita in infinitum, in numeris 6.7.8. (^e. 

PROPOSITIO XX. 

S Iwterduosplanos(A & b ) cadat umsmdm 
proportionalis ( c) Jirmles plani erunt, 

. A. C. B. Sumantur F,K. 4 minimi in ratione 

b li. 7. F. K. A ad C & C ad B. Ergo 6 F. K. aequd 
X. Z. metiuntor 'tam ipfos A, C puta 
per X ;qu^ ipfos C B, puta per Z. 
j"* *• Igitur K io X & Z r facit C, B, ac proinde ut X 
eftadZ. d fic C eft ad B, hoccftF. adK: fic 
, permutando F ad Xi ut K ad Z. Quarecim « F in 
X faciat A. Sc K in Z faciat B, ac proinde F, X, «C 
£ dtjin. K. Z, fint latera planorum A 8c B» fimilcsyplana 

eruat Ai Bt Quod erat demoflftrwdumt _ 

PAIm 
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fAULO ALITER. 

S I inter duos numeros ( B) ums cadut mt* 
diusfroportionalis (c) ftnulesflm erunt, 

Sumantar « D« E minimi in A C. B. a 7. 
ratione A ad C 8c C ad B. Igi- D E b ai. 7, 

tur D •, E *qui t metiuntur M. N 

tam Ai C, puta per M , quam DM. EM. EN. e l/fm! 
C»B, puta per N. Quare DM £fiM. 

( producum nempe exDrnM^eftr A} & EM f' 
<< eft Cj 8c • EN e(l B. Jam in DM (c EM latus h jXl. 
D eft ad latus E> ut /DM ad EM ; hoc eft ut A f. 17. 7. 
ad Ci hoc eft ut ^ C ad B; lioc eft ut EM ad EN; * * 7 * 

hoc eft uti& latus M ad latiis N. Ergo D M, EN 
hoc eft A, B, funt plani s fimiles. (^od erat de- 
monstrandum. 

PROPOSITIO XXL 

S l inter duos nmaos (Ay'B') duo medii^th 
portiondles exijlant numeri (C, D) fmiUs 
fetidi erunt ( A, B. ) 

Sumantur 4 datis A. C. D. B. aar. 7. 
At C, D« tres minimi EP X. OQ^ 
proportionales, EP.X M N 

OQ»qui aeque t me-* EPM. XM. XN. OQN. b «r«/. 
tientur ipfos A,C.D, • 7 * 

potapetM}acproinfteEPM (produ&um nem- 
pe ex EP in M ) e eft A t 8t XM d eft C. Quia c 4 ». ?, 
autem C, D, B funt in eadem ratione , in qua A, d tdem., 
C,D, erunt EP, X, OQ.«ti>*a miniau propor- 
■ D 3 tio- 



aeanl. 
f. %t.j. 



fdu. 8. 



gconfi. 
hpTM. 
i def.vj. 
Jc Jchol. 

P 17- 7- 
1 confi, 
/n drf. 

• a. 

n tt. 8. 

O II. 11 . 
p 

*7- 



a def. 

‘ ?• 

b c»!»r, 
3. in. 8. 
c frutex 
def. 1 3. 
d defm. 
al. 



54 Elementmm Arithmetica , 
tionalcs iplis 0yl3s Bf A. O* ID* 
eofque proinde eme- EP X. OQ. 
tiunturequd, pota per M. N. 

N. Quare XN (pro- EPM. XM. XN OQM. 
dudum nempe ex X 

in n; cft/D, 8c OQN cft B. Ciim igitor EPM fit 
A» & OQN (It B, reliquum eft ut ofVeudator late- 
ra E. P, M, ede proportionalia lateribus O, Q, N. 

Quoniam inter EP. & OQj[ eft m^ius 
prop. X. erunt E P. O Q_^ plani Bmiles ) idco- 
quei EedadO, ut Psu! Q^ Deinde M cft ad N 
Mt k XMadXN^hoceft (ut jam oftendi Aip. ) 
ntCadDi hoc eft ut / EP adX. SedEP eft ad 
X, ut latus P ad latus Quia tam m EP ad X. 
quam n P» ad Qjeftin ratione dimidiata EP ad 
OQ;^ Ergo e ut P ad Q^hoc eft ut E ad O ) fic M 
ad N. Similes igitur p folidi funt EPM. OQN, 
hoc eft A, B. Quod erat dcmonftrandum. ’ 

PROPOSITIO XXII. 

f 

S r trium poportmdlim numerorum ( A , 
B, C ) primus {a) fit quadratus j tertius 
etiam quadratus erit* 

A. B. c. Radix (ive latas quadrari A efto 
'O P O. Quoniam igitor O multipli- 
I ' cans (e facit A, erit ut unitas ( 1 ) 
adO. fic 4 O ad A: ac proinde tam 
inter A 8c I, qusim inter A & C unos eft mediat 
proportionalis.Ergo etiam ^ inter 1 8 c C unUir ca- 
det medius Pi qui proinde duAus in ie e facit C. 
Ergo etiam C quadratus d e(l^?Qupd erat demonft.' 

CotoUariume * 

Q Uadratas>radiXtUnitas funt con^ud propor- 
tionales. Patet ez deaonft* P R 0< 




Liher Secundas, 



S l qudtuor contime frefmwudim mrnaom 
tum ( A,B,C,D)prinm {A ) fit aibnt» 
iputrtus etiam cubus erit, 

A B. C< D. Cubi A latui eftoO.O» 



ftdtA» prit ut, I, adO (hoc eftut OadP; 
fic 4 P ad A. Ergo tam inter A 8c 1 1 » qum inter a. lo. §.• 
A & D cadunt duo medii proportionales. Ergo ^ 
«tiaminter i&Ddno medii e cadent QR. Cim 
ergofituti adQHcQad R, patet dQjnrefa-fd^ 
cereR. Et chm fit ut I ad QjGc R ad D. patet « 

QJn R facere D. Ergo/ etiam D cubui eft. , 

Corollarium, 

T J Nit» , radix , quadratum » cubui , funt con^ 

^ tinug proportionalia. Patet ex demonftnuii. 

PROPOSITIO XXIV, 

S l duo numeri (A^B) eam inter fi rationem 

habeant, quam quadratus aliquis (C) ad 

quadratum (D j ) pimus autem (a) fu quadra^ v 

tus j etiam ficundus (B) quadratus erit. 

Quoniam, AeftadB,:;tCadD{ A. O* B. 

Bc inter C & D , unus cadit medius C. P< D» 
«proportionalis P, etiam interi A 
Bc B unus cadet • O. quia igitur primus A qua- b 8 */. L 
^atus eft > etiam tertius e B quadratus erit* Quod c ai. I. 
erat de 9 aonRrandotQ. 



P 



R in ftfadat P. Igitur O in 



O Q^ 



P a facit cubum A. Jam . 
pcrcoroU.pnec. ieftadOt 9 . 
ut O ad P, Et quia O in P 1» 



I. 



D4 



PRO. 



Elmentwm itithnetiUt 

PROPOSITIO XXV. 

S l duo numeri (A^B) em inter fe rationem 
habeant quam tubus (C ) ad culum (D^) 
pimus autem (a) fitcuhsyetim fecundus (B) 
cubus erit» 

in. 8. Quia A eftadBi utCadD, A. O. P. B. 
atque inter cubos « C > D • 'duo C. Q^ R. D. 
cadunt medii proportionales 

b 8.* 8. R , etiam inter A » B duo b medii cadent. Quo* 
** 3 ' 8. niam ergo A cubus eft; etiam B* cubus e erit: 
Quod erat demonftrandum. 



I* *D Atio quadrati numeri ad non quadratum 
nequit exprimi in duobus quadratis. Pa- 
tet ex 14. 

a. Ratio cubi ad non cubum y nequit exhiberi 
in duobus cubis. Patet ex if. 



PROPOSITIO XXVI. 

Imites plani (A,B) eam inter fi rationeth 



a tS. 8. Inter A, 2 c B cadit unus « medius A. C. B. 
proportionalis, qui edo C. In ratione D. E. F* 
A ad C ( ieu C ad B accipiantur tres 
# 8 E*tr®uni D, F. erunt b quadrati. 

cemjh. ' Quoniam ergo A cft ad C ut e D ad E , 8c C ad B 
d emfhr. d Ut E ad F j crit ex xquo e A ad B , ut quadratus 
«21.7. D ad quadratum F. Quod erat dcmonftrandum. 



Corollaria. 




habent qum quadratus aliquis ad quadra- 



tum. 



0 



PRO- 



V 



Liher Secundus» n 

PROPOSITIO XXVIL 

'm 

0.) Q Imiles folidi ( A, B) em inter fe ratimem 

O habent qum aliquis cubus ad cubum. 

Inter A 8c B i duo « cadunt me- A. C. D. B. « 19, g, 
M dii proportionales, qui fint , C. D. E. G. H. F. 

Ifi In ratione A ad C , capiantur qua- 

tuor minimi E , G . H , F. Extremi E 8c F erunt 



0 » ^cubi} eritque ex xquo Aad ut E cubus ad b c«r»t. 
oil: cubum F. (^od erat demonftrandum. i.p.*. 




S 







• « 

J* 

elementorum: 

ARITHMETICAE 

LIBER TERTIUS. 
EUCLIDI VERO NONUS. 



PROPOSITIO I. 



D 



V% JmAlts pUrii (A,B) fi mmut mld^ 
fHfsmts quAdram poducimt» (AB) 



A. O. B. 



MjOti.p. 

*y 7. 
h ii. I. 
el.t. 



AA. 



A in fe faciat AA. Erit igitur 
AA ad AB » ut « A ad B. Sed io« 
P. AB. ter A A 8c B cadit unus medios 
proportionalis cilm fint A 8c B 
plani fimiles. Ergo etiam inter e AA 8c AB. me- 
dios cadet P. Quare ci^na priniut AA fit quadra- 
tus per conftru^onem «etiam tertios AB qu»- 
A aa. t. dratus d erit : quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO Ih 

S I At» mmeri (Ay B) fi inviem mtdtim 
fUcMtes qHAdrmm gigntmt (d B j )fin^ 
Us plm erunt. 

A. O. B. AiafeikAA. Quoniam A A. 
AA. P. AB. A B ambo quadrati funt » cadat 
inter « eos nudius proportionalia^ 

fod 



1 11. t. 




4 . 



Liber Tertius, 59 

AA eft ad AB, ot ^ A ad B. Ergo etiam inter A, hfckL 
8c B r cadet medius proportionalis- Ergo A,B '7* 7* 
funt d plani fimiles. C^od erat dcmonftraodam. \ ^ 

OnoUaria, 

I. Uo quadrati quadratam producunt. Sunt 

enim Bmiles plani. Ergo per. 1. hujus. 

1. Si duo numeri A. B quadratum producant* 

Cc alter eorum (pota A) fit quadratus * etiam B 
quadratus erit. 

Nam per a. A 8c B funt plani fimiles. Ergo 
inter « A, B cadit medias proportionalis. Cum er« a 18. 8. 
go A primus fit quadratus , etiam terrius B ^erit. 

3 . Si duo numeri A, & B, producant non qu». 
dratum, A ver6 fit quadratus* B quadratas non 
erit. 

Nam fi etiam B> quadratas eflet duo A* & B per 
corollarium 1. producerent quadratum, contra 
h/pothefim. 

4. Quadratus A 8c non quadratus B, produ- 
cunt non quadratum. Alias per corollarium i. 
etiam B quadratus foret* contra hypotefinu 

PROPOSITIO IIT. 

C Vbus numerus ( CCc ) fei^fum mUipU» ' 
cans y facit cubum (D) 

CCC Cubi radix feu latus efto , C. Per co- 

* CC rollarium p. 13. 1. 8. i,C, CC,CCC* 

* C funt continue proportionales, adeo» 

D I que inter i, 8c CCC cadunt duo me- 

dii proportionales. Sed, quia CCC in 
ibipfiim fecit D,erit m ut 1 ad CCC*itaCCC ad a 

D.Er- *»• 



bS.I. 
€*$. I< 



Ilementorm AtithmeticA , 

D> Ergo etiam ^ inter CCC 8c D cadant duo 
medii. Qnare dim primas CCC fit cubui > etiam 
quaitusj) cubus cerit:quod fuit demonftrandum. 

PROPOSITIO IV. 



E X ailro (A}m eubm (B)fit.cuBus 
(AB.) 

%pr4K. A in (e fit AA. Erit « AA cubus. A« B. 

^ IL/ ** quoniam A. & B cubi funt . ca- -AA, AB. 

^ dent inter eos duo medii 6 pro- 
d 8. i. 8. portionales. Sed AAeft ad AB. r ut A ad B Ergo 
* ^3- 8* & inter AA. AB d cadent duo medii. Quare cum 
primus A fit cubos , etiam quartos e AB erit. 
Quod erat demonftrandum. 



PROPOSITIO V. 

S I cubus (a) multiplicam aliquem nume^ 
rum(B)ffffidt{ AB) cubum, ttiammtdti- 
plicatus (b) cubus erit, 

ij.f. Cubus A in ie faciat A A. erit 4 A. B. 

A A cubus. Quoniam igitur A A 8c AA* AB. 
AB ambo cubi funt. inter eos ca* 

Via. 8. dentdoo'^ medii proportionales. Sed AAeft ad 
cfiM p. ab e ut A ad B. Ergo etiam inter A & Bd cadent 
duo mcdii.*Quare^m primus A cubus fit* etiam 
• 1 }. 8. e quartus B cubos erit. Quod erat demonftran- 
dum. ' 

Corollaria, 

i. *C* X cubo f A ) io non cubum (X) fit noa 
cubus. Ali^ enim per f, etiam X for^e 
cubus» co*ntrab 7 pothcfim. 

t. Si 






M 

a. 



S 



Liber Tertius. €t 

%. Si cubus A io 3 taciat aoo cubum, neque 
B cubus erit.' Alias per 4. etiam fados ex A in B 
foret cubus . contra hypothefira. 

PROPOSITIO VI. 

I numerus ( ii, ) in fi duflus facit cuhum 
{b) & ipfi cubus eji. 

A in C producat E. Quoniam A in A. 
fe fecit Bi 8c A rurfum io B fecit E, pa- B. E. 
tet E 4 cubum ciTe. Et quia A in Bcu« a 0 ^ 

bus fecit E cubum . etiam B cubus in A , facit ^ 9 > 

^ cubum E. ErgoSc A c cubus cft. Quoid crat^^‘J^' 
demonftrtindum. 

PROPOSITIO VII. 

C Omfofitus numerus (a) multiplicans quetth 
vis numerum (B ) generat filidum. (e) 

Compoiitum numerum, aliquis A. B. E 
( praeter unitatem ) metitur 4 nu- C. D. tdeJlH. 
merus (qui iit C ) per aliquem nu- »»• 

merum, qui fit D. Ergo C in D cft i A. Sed A *• 
in B r eft E. Ergo E fit ex multiplicatione trium 4 
C, D, B> Ergo E folidus d eft. Quod erat demon- atf . 
Arandum. 



' Lemma. 

In ferie numerorum ab unitate continui pro- 
portionalium (1. A.B.C.D.E.SCC.) numerus 
( A ) primus ab unitate, multiplicans quemlibet 
(D) producit fequentem. (EJ 

Erit enim/ttt i. ad A, ita DadE: exquo 

PRO- 



( 



^ Ilementthm AHthnetifdt 
PROPOSITIO viii. 



S I numeri quotcumque fuerint ab unitae con* 
time portionales , (B) fecundus (Buni» 
tote ficlsud) quadratus erit, & uno intettmffu 
omnes (D,F, H, &c.) 

Tertius autem {c) cubus efl , ist duobus itt~ 
termifis omnes (Fy Ky &c, ) 

Sextus vero (F) cubus ftmd & quadraturi 
tr quinque intemiffis cmnes, 

1134^678 910 11. It 13 
I. A.B.C.D. E. F. G. H. K. L. M. N. O. 

1. t. 4. 8. 16.3 1. 64. 118. 

Pars I. Qaonhmut 1 eftad A» ficAeftad 
^ « A in fe hcere B , ac 0 proinde B qua- 

aS. dratus eft. Deindequia B • C » D » funt continud 
baa.S. proportionales, €c B quadratus eftj etiam 
quadratus erit. Et fic deinceps uno intenniffo. 
Parst. Quoniam A in & fecit B, ScArorfum 
c itm. e in B fadt C , erit d C cubus. Deinde quit C • 
d dtfat. Pj p , funt quatuor continue proportionales » 
a 8 . Sc C cubus eft , etiam F cubus $ erit : £c ftc dein- 
ceps duobus femper intermiftis. 

Pars 3. patet ex i & t. 

Scbolium. 



liquet cmtmue propertmabum ftritm ptdeherfimm 
txpim fila littera (A) numerum quemlibet defigm 
uMtis emmud appofitimct htaemmodum. 




u b. 



> • 



lihet Tertm • 4^ 

• » » 3 4 f 

I. A. AA. AAA. AAAA. AAAAA. A A. 

A 7. A 8. A 9. Aio. Au* Aia. 

A quifff m fiiffum , fiuit AAqimdrMtim : A 
m A A t f*cit AAA tuiwn ^ fic dtme$fs, 
vtrl (ic totM prepofitimt demmftrstio ta» mtuitu 
ftrjpidtur, nOm multipUcMuais frodu- 

&tim litterurum tippefitme txbtbuurt liquet quMr 
dr$tum tjfe , eiun litterurum multitudo par tfl^ 
quam proiadt imarius metiattar , ut fit loco /tetmdo , 
quarto, fequentiius uaomttrmijjb. Rurfum liquet 
tum ojft cubum \ cum numerum litterarum metitur 
ternarius , ac proinde trifecari poteff , quod evenit 
' loco tertio , fexto fequentibus binis femper inter» 
mjfit. Denique apparet citm litterarum multitudo efi 
numertJ primus , sst, f , 7 , r i, 1 j, Kee cu~ 
bum htJteri , nec quadratum , quia ninurum citm pri- 
mos numeros nuUut numerus metiatur, litterarttm 
multitudo tum nequit aut bifecari , quod ad quadr/u 
tieam , aut tricari , quod ad cubicam multiplicatio- 
nem requiritur : folent ab arithmeticis , hi nuerteri fur» 
de/blidi five fuperfolidi appellari, OrnnetatttemroU- 
qui peogrejfionit termini vel quadrati, velcsdn fuettt 
vel utrumque i quiacism numeri litterarttm feu di» 
menfionum qttibut confiant , fint compofiti , eos vel bi- 
narius vel ternarius , vel uterque metitur, ac premda 
aut bifecari pojjunt , aut trifecari , aut utrumque. 

Sident porro numeri pregrrfiioms jam diSa , votari 
fttefiates , ac feribi fupra eos numeri orsline naturah, 
qui locum feu dirnenfionesjmgul^um indicent, dietm» 
tttrque exponentes. Itaque in pritri ferie, qu4 ante 
Seholium ufi fumus ,Aefi primus terminus , vocatur» 
queradixi B fecundus feu duarum dimenfionum, 
quadra/ut ditifur ; Cttrtmfeu trium dimtnfionuno, 

& 



^4 . Ilmentmm Arithmetie£ \ 

cutus MpptUmt$tr , ^c. In alter» ferte ipfs Btter*» 
rum mHltituko, locum,' Utera, ae dimenfioaes potiam 
tum fingularum exprtmit. 

Ex diSh fupr» patet i. in quaatmqut ferte eea^ 
tmue proportionalium terminum, cujus exponens ejp 
6 , ejfifimul euinm ^quadratum: numerus enim 
^ laterum tjus tum menfuretur» i. ^ ^.poterit bife- 
eari ac trifeeari. x. Intermij^s femper f, reliques 
emnes fore cubos fimul quaUratos, tertsmum vL 

delicet %x,\%,x^. e^cateros quorum exponentes fe~ 
narius metitur. Citm enim tam x quam 3 tnetuatm 
tur 6 , 6 autem metiatur 11, 18, x^,ffe. Etiam 
tam X quam 3 eofdem omnes metientur, qur proinde 
^ bifee ari poterunt trifeeari. Ergo,fjy>e. 

PROPOSITIO fx. 

S I in ferte continue froportiondim db unU 
tote numerorum primus {a) Jit quddrtuus, 
reliqui omnes quadrati erunt. 

Si primus ejl cubus, reliqui etiam omnes cu^ 
hi erunt. 

Pars I. Qaoniam « A per 1. A> B. C D. E. F. 
hypothefim , Sc B per prae- 

• nr.i. ced. quadrati funt. ^ A inB facit Ct etiam 4 
^• 9 * C quadratus erit. Rurfum quia quadratus A, in 
o tm. qu^ratumC>« facit D»etiamD« quadratus erit. 
Et iic deinceps. 

Pars a. Quoniam A per hypothefim cubus eftt 
c 3. 9. tc A in fe facit B, etiam in B cubus c erit. Et quia 
n Um. A cubus in.B cubum «facit C» ttmssdC cubus 
erit. Et fic deinceps. 



PRO- 



llhr Tmiiu. ■' €f. 

PROPOSITIO X. 

S 7 continue poportionalim ah unitate wt* 
merotum ptimus [a) quadratus non fit 
neque alius ullus quadratus erit , frater fecun-, 
dum {B ) u reliquos uno femper interni (fo /2- 
quentes f O , F) &c. 

Et fi primus non fit cubus , neque alius ullus 
cubus erit frater tertium & reliquos duobus in» 
termiljis fequentes ( , &c.) 

Pars I . Sit enim . fi i . A. B. C. D> E. F. G* 
fieri poteft , E quadra- 
tus (^oniam igitur E cfl ad D> ur B ad A> funN 
(jue quadrati « E , ^ D , ^ B , etiam A ^ quadratus , 
ent contra hypothefini mtur. 

Pars 1 . Eila f”!! fieri poteftj D cubus. CAm ^ 
ergo etiam cubi fint c F & C , fitque per hypotbc- f ‘ 
fim £( cx xquo , ut F ad C fic D ad A } etiam A d ij« 9» 
cubus erit j contra hypotbeiim. 

PROPOSITIO XI. 



I 2J firie numerorum ab unitate continue fro~ * 
portionalium minor qmlibtt ( C ) quemlibet ' 
majorem ( G ) metitur per aliquem numerum , 
qtd efi in ferie. 



A.B.C.D.E.F.G. 
ExaequoenimC eftad G.utladD. Et^oC 



metitur /CpaD. 



tdfdd 

Cmi- 



E 



Ilmentmm j4ritbmctied , 

CoroQsris. 

I. major (G j diftat merieata 

( C ) tantikm ( D ) is per quem miaor 
iujoretn metitur ; diftat ao unitate. 

t. Primus (A) metitur quemlibet (D) per 
praBcedentem (C ) 

. 'Quivis in ^erie numerus ( C) /eipfum mul- 

tiplicans «producit numerum (F) eodem i ie in* 
tervallo diftantem , quo ipfeab unitate. 

4. Si quivis in ferie numerus (B) multiplicet 
quemvis etiam inferie» quantum diftat» I» 
ab minore (Bj tantiim diftabit major » (D) i pro* 
du(fto (F,j 

‘ TROPOSITIO XII. 

S I db unitati fuerint numeri quotcumque con» 
tinue froporthnales , phimus numerus (fi) 
.p q^i metfturMtimum ( £) ) metietur & unitoH 
poximum (A.) 

.S .i.. - 1; A;B. c. d. Ponatur enim ^ fi fieri poteft) 
* £. H. G. F. E primus non metiri A. Ergo 

* V- 7’ _ e E Sc A funt primi inter fe. 

W.o. Quoniam ver6 E metitur D, metiatur per F. 
n «W. Metitur autem & A eundem ^ D per C. Ergo S 
ly 7. eft ad A , ut w reciproce C ad F. Sed quia E & A 
e a?* 7' pri®i >Qter fc , erunt minimi d in’ina pro- 
f f«r.* a. Ergo E metitur C, e pura per G. Quare 

fT4c. cim eundem C metiatur / A per B, rurfum erit 
Ead A, ^ut Bad G. Ergo quia E» A, funt in foa 
h ai. 7. proportione minimi , iterum E metitur B pota 
k {•reJ. per H. Atqui etiam A metitur B per A » ( nana 
7* A in fe fecit A . ut patet ex 8. ) Ergo rorfiim * B 
«ftadA» vtAadH. C^ara 



lil/er Tertias» • 

A. A. Qutre c{lm E • A f fiat in proportione 
E.H. fua minimi E l metitur A* Quod crati 
demonftrandum. 

SchoUtm. 

P Vlchrs & fubtilis b±e demonBrath eji,in 
qua ex contradiUorio ajfettionu , ajfertie 
ipsa direda demnfirattom infettm. De hoe 
genere demonftrationis vide , fi labet , qua dip ’ 
/eruimus in appendice pofi elementa Geme» 
tria. 

PROPOSITIO XIII. 

S r numerorum ah unitate continue proportio» 
nalium proximus unitati [a) primus efi, ' 
maximum ( D ) nuUus alius metietur prater eos 
qui fimt in numeris proportionalibus» 

, t. Metiatur enim (fi 6eri i. A. B. C. 
poteft) E diverfus ab ipfis A, B. E. F. G. H. 

C • maximum D. Non erit E O 
primus , alias etiam E metire- 
tur « A . ac proinde A non edet primus • contra t prst.' 
hypothefim. Igitur E compofitus efi ; acproin* 
de eum metitur ^aliquis primus. b 34.7.' 

a. Quem dico elE* A j (i enim alius primas O 
metiretur £ t quoniam £ metitur D t etiam O 
« metiretur D» adeoque d & ipfum A* quodeft 
abfiirdum» A primus fit. Metiatur jam E ip- ^ 
fum D. per H. 

Erit H diverfus ab A. B.C. Sit enim (fi fie* 

/i potefi^ H idem cum aliquo ipforum Ai B, 

‘£ a . puta 



c«». 9 - 
f it. f. 



gfrte. 



ll M. 9. 
i«r. II 
kfT 4 e. 

1 c$r»l. 

%. II. 9. 
n arol. 
19 - 7 - 



a urj. 

%. II. f 
O cer»l. 
If. 9. 



tlenuntorm Aritbmetic*, 
puta cum C. Ergo E metitur 1. A. B. C. D* 
D per Cj ac proinde etiam C E. F. G. H« 
« metitur D per E. ErgoEeft O. 
unus f ex ferie Ai B. C. Quod 
eft aHfurdum . ciim E volucris efle non unummr 
i<nrie At B» C. Ergo H diverfus eft ab ipfia 
A, B, C. 

4. Deinde H non erit primus t ali^ cdm H 
metiatur D, metiretur / quoque A. primum ex 
hypothefi quod eft abfurdum. H igitur compo> 
fitus eft. 

5*. Quia autem H compofitus eft * metietur 
eum aliquis primus , quem dico efle A. Si enim 
alius primus O metiretur Ht d^m ti. metiatur 
D ( nam quia E per H metitur Di etiam H b 
per E metietur D ) metietur quoque t O ipfuai 
D, ac proinde etiam ipfum A primum: quod 
eft abfurdum. 

6 . Jam quia A metitur / D per C, item- 
que E metitur D per H > erit ut A ad E aa 
ita. reciproce ad C. Quar» cum ( ut oftendi 
tium. 1.) A metiatur E, etiam H metietur C» 
puta perG. Quoniam igitur, ficut E diverfua 
ab A, B. C. metiebatur poftremum D. per H» 
ita nunc H, quem jam oftendi num. 3. diver- 
fum efle ab A» B. C. metitur ipforum A, B. C» 
poftremum C. per G. 'Oftendam eodem modo 
G diftinAum efle ab A, B. Sc non efle primum* 
Scmsnfurarrab A» quo hacc tria oftendi de nup> 
mero H. 

Quia ergo A metitur C » p^ B. & H meti- 
tur C per G» erit ut e A ad H » ita reciproci G 
ad B. Sed oftendi num. f. A metiri H. Ergo 
etiam C metitur B.puta per F. Oftendam rur> 

fu* 
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fusFdiverAimefTe ab A, plan^ut oftendi num. 

H e(l% diverfum ab A> B, C> 8c G ab A» B. 

Quoniam icitur A per A (hoc eft per fe) 
netitur B. 8c G per F metitur B, erit ut A ad 
G, p fic reciprocd F ad A. Sed eft oftenfum nu. p wrf» 

6- A metiri G. Ergo etiam F metitur A, quod ^ 
eft abfurdum , cilm A primus ftt. Sed hoc abfur* 
dum inde dedud^um eft, quod poneretur E diver- 
fus ab A, B, C, metiri D. Liquet ergo nullum ab 
AtB, C diverfum metiri D. Quod erat demonft. 

Scholiam, 

H JEe , qtu ratiocin*tmis flexu mL 

rabiU tundet» infert quefitum . merito i diJflcU 
lierihui mu videri potefl. Breviorem uUam fuhflimt 
Ciuudius Bjchnrdus nofler , Butlidit eotnmentater 
frulurus » fed ea non confiet propofitum • fuctli 'mtel* 

Uxet , qm luerit. 

PROPOSITIO XIV, 

M lramumnmetum ( d ) quempirninum 
meri (' E, C, O ) metiuntur , mllus dius 
frimus petter datos metitur, 

A* Metiatur ( ft 6eri poteft ) minimum 
B«C.D. A, alius quifpiam primus E, per F. 

E. F. Ergo E in F facit e A, ac proinde E, 

F funt latera ipftus A. Quoniam er- 
go B.C,D, metiuntur A, metientur quoque ^aU^ 7» 
terutrumE, F. Non E primum. Ergo F. SedF 
minor eft qusim A^nam F in .E facit A. Ergo A 
non eft minimus.quem metiuntur B> C» D. Quod 
Ejpqthe^ evertit. 

* E 3 PRO- 
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PROPOSITIO XV. 

S I fuerint tres 'froporthndles in ratione fki 
minimi , ( AA, AB, SB, ) ihto quilibet 
eompifiti ad reliquum frimi erunt. 

A. B. Ex prop. 1. I. 8. mantfefhim 

AA. ABi BB. e(l fi A, B« dao minimi ponan* 

tur in ratione data . AA, AB^ 
BB fore tres minimos in eidem ratione. Jam 
1*4.7. ® funt/iprimi inter fe, etiam cAfB 

c 7. ad B. primns eft. Sed etiam A ad B primus eft* 
d % 6 . 7. Ergo etiam d taftas ex A f B, in A, ( nempe A A 
• »7-7* f aB^ ad b primus eft. Quare AAfAB ad BB 
. ^ ' etiam e primus erit. Eodem plane modo oflen.- 

dam , BBf AB ad AA efTe primum. 

Reliquum eft ut etiam AAf BB ad AB pri- 
mos (it. Quoniam A, B, font primi inter fe, ac 
f so. 7. proinde/etiam tam A , quam B ad A f B primus 
f % 6 , 7. eft , erit quoque AB genitus ex A in B, ad A f ,B 
Ei"go ABad^ipfiusAf Bquadratumi 
k »0.7. Ip^eiladf AA f BB f AB, primus eft. Ergo 
miUd. dividendo AB primus k eft ad AA f BBf AR. 

( Ergo rurfum n dividendo AB primus eft ad 

AAf BB. Quod erat demonftrandum. 

PROPOSITIO XVI; 

D Vobus numeris inter fe frimis {A& B) 
nequit tertius froportionalis exhiberi. 

Sit enim ( li fieri poteft ^ ut A A B. b. C.‘ 
ad B, fic b ad alium C. Quiapri- y. y. 7. 

• *j. 7. mi font inter fe A £c B. erunt s minimi fibi pro- 
• 7* portionalium. Ergo, A A metitur b. Sad etian» 
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A metitur fe. Ergo A & b , funt inter e Ce com- tdtfim. 
pofiti t contra hypothefim. Qi^ eft abfar- 
duni. 

PROPOSITIO XVII. 

S l in continue croportionalium ferte extremi 
d, D ) /irnt primi inter fi, en non poterit 



X» ulterius continuari. 



Sitenim (fi fieri potefi, ut A. B.C.D.B. 

A ad B, 8c B ad C Scc. fic D ad 
alium E. Igitnr permutando ut A ad D, fic B ad B. 
SedA&D funt a inter fe primi, ac proinde 
minimi in fu& ratione. Ergo e A metitur B. ied baj.7. 
B metitur d C, 8c C metitur D. Ergo A t meti- j 7 * 
tur D. fed & A nCietitur fe. Ergo / A & D funt e Jt. nl 
inter le compofiti ; contra hjpotbefim. f Stf. 34. 

PROPOSITIO XVIII. 

D Vobuf numeris datis ( d, B ) conftderm 
an po(fit ipjis tertius proportionkis rx- 

hiberi. 

Si A. B Yunt primi inter (e non A. B. X. 
pofle reperiri tertium propofidone BB. * 

patet ez 16. 

Si A, B non funt inter ft primi , B in fe fiiciaC 
BB. Si A metitur BB, puta per X, erit X tertius 
proportionalis. Nam X io A « fadet 6B. Sed 8c . , 

B in (e facit BB. Ergo d A eft ad B ut B ad X. b »9.7« 
Si A non metitur BB, non poterit A. B. Z. 

-czhiberi tertius proportionalis.Detur BB. 
enim (fi fieri potcfi) Z. Ergo A in Z 
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72 tlementmm Atithmetiu ^ 
fecir BB, eundem t q uem B in le. Quia ergo A ia 
Z eft BB. A pdr Z merietur W BB | contra iiypo* 
theriin. 

• PROPOSITIO XIX. 

( 

T Ribtts mmeris datis ( /I, B, C j conftdefm 
M quartus poportionalisfojfit exhiberi. 

A. B. C. X Secundus B in terrium C do. 

• BC. ftus faciat BC. Si pr mus A 
metitur BC. puta per X. erit X 
quartus proportionalis. Nam tunc A in X « f> 
ciet BC. aeque ac B in C. Ergo d at A ad B, Ac* C 
id X. 

A. B. C. Z. Si A non metitur BC. non po** 
BC. terit exhiberi quartu» proportio* 
naiis. Oetur enim Z. fi fieri po* 
tefi. Ergo A in Z e faciet BG ehndcm quetn B 
facit in C. Ergo A d metietur BC per Zi contra 
fiypothefini. 

Scholium. 

^ Repfifitimts ^.procedentes tntelligtndo fitnt dt ntt» 
tneris integris, ^uihufvis erum duobus nutrieris 
tertius , ^ qmbufvis tribus quartus proportienalu ex» 
hiberipeteft per fraHkms . tft deeeSitur in Jtruhme» 
tua ptaSUa. 

Hoc ^ero obfervatu dignum eji^ quod fue o loeo sU» 
monjlrabimus . qstamvis duobsu quibujltbet tertius 
froportiooalis tribus quartus , faltem fraQus dari 
pet efi 1 1 amen inter quos modius integor dari nequit t tH» 
tor oos neque fro3us quidem uQus poterit exhiberi. 
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D/tf» #i'i^»i numtris, A,B,C, t\Mu A. B. C. Z 
Mi proporttonMlii invenitur etitm bune D. 
in modum. 

Primui A dhidem fecundum B,fneiat quotientem 
J). Tertius C mhdiphcans D,gi£»at .Zhueji qu4‘ 
fitm. 

Cum enim A dividat B per D, etiam i A in Dfa- 1 «r. 8. 
eiet B. Sed ^CinD m^ignit Z. Ergo jteft udB,'^ 'T- 7> 
nutCadZ. n 17.J. 

lmpo£ibilis erit quartus proportionAis integer , non 
fi A non metttur B,fed fi f alius exCinD non fit i»" 
teger , astt ad mtegrtm reducibilis. 

PROPOSITI OXX. 

Primi mmeri fimt infiniti. 

A< B. C. Dentur primi tres A,B>C. Inveni^ j8. 7. 

xti. X minimum t i^quem A>B, C me* 

Z. tiuntur^cui adde, 1. Si Xf 1 pri* 
mius eft • jam quartus habebitur 
primas. SiXf 1 non eft primus , eum aliquis «a 3^7, 
primus metietur puta Z. hic erit primus i datis , 

A>B.C diverfus. Sit en 1 m ( fi fieri poteft ) idem 
cum datorum aliquo C. Ergo quia C metitur 
X. etiam Z metietur X . Sed Z etiam metitur 
Xf I. Ergo Z metietur ^quoque i,quod eftab- b au, Mk 
furdum- Ergo Z novus primus eft. Eodem modo 
invenientur plures fine termino. . . 

PROPOSITIO XXI. 

N Vmeri pares qmeitnque (A,B, C,) com^ 
ponunt parem. 

A.'B. C. Quoniam A> B, C pares funt» eorom ^ 

N. O. P. «remiflesfintN, 0 «P. Quia igitur ,g, 

E f aSt 
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74 'Elementorum Aritbmetieu , 
cft ut A ad N> fic B ad O, 8cCad Pteritot A 
ad N, ^ fic fumma A, B, C, ad fummam N> O. P. 
Sed A elt daplus N. Ergo fumraa A. C> dupla 
eft fuminx N, O, Pj adeoque fammi N, CX P» 
eft remiflfis Aimmx A. B. C. * Ergo fumma A. Bt C 
e par numerus eft. Q^od erat demonftrandum. 

PROPOSITI O XXII. 

I Mpares ( Aj BXt D) multitudine pm , em» 
ponunt parem, 

A. B. C. D. Aufer ^ fingulis unitatem. Tum 
Sc a reliqui pares erunt , & unira« 
tes ablatx ^ parem component. Q^are per prae« 
ced. reliqua U ablata fimui ( hoc eft ipfi A • B» 
C»D) component parem. ' 

PROPOSITIO XXIII. 

I Mpares ( .4 , B , C ) multitudine imfari 
componunt imparem. 

Quoniam e impar i pari diftert A. B. C> 
unitate, erit C»i par. Sed 8c im« C—i 

pares A, B d componunt parem. 

Ergo A, B, C—i componunt parem. Sed fumma 
A, B> C~i ab fumma A, B, C, diftnt unitate. 
Ergo fumma A, B, C eft numerus «impar. Quo4 
arat demonftrandum. 

CorolUrium, 

P Ari ratione impar additu pari componit 
imparem. 

PRO* 



V 



Lilfer Tertius. ' 7y 

PROPOSITIO XXIV. 

S lapari numero (D) Jubtrahaturfor (JE,^ 
reliquus (F) par erit. 

Nam fi reliquus F foret impar , cum pa- D 
ri E componeret 4 imparem. Sed F cum E Ea wrdk 
componit D. Ergo D impar effet | contra 
hjpothefim. 

PROPOSITIO XXV. 

S I a pari numero (a) impar (B ) fubtrahatur , 
reliquus ( c) erit impar. 

Nam fi reliquus C effet par* is cum im. A 
pari B faceret i imparem. Sed C cum B fifki B b 
cit A. Ergo A foret impar contra hypo- c *}• 
tbefim. 



PROPOSITIO XXVI. 

S I ab impare ( E ) /ubtrahatur 'impar (F) ' * 

reliquus (G) erit par. < 

Nam fi G foret impar , is cum impare F E 
componeret E c parem. Quod evertit hy- F 
pothefim. Q 



PROPOSITIO XXVII. 




lab impare (d) fubtrahatur par {B)te\i~ 
qms (c) erit impar. 



> 



A Nam fi C foret par . cum pari B compo- 
B neret m A parem j contra hypothefim. a u. f> 

¥ % 
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PROPOSITIO XXVIII. 

P Ar & impdr (A^B) micem mtdtipUcM» 
tes producunt (c )perem, 

% 4 ^. A i. B Componitor ^ enim C ex pari A 

iK C6. . totiei Aimpto, quot iont uaiutet 

in B. Ergo C parrc^ 

CnoUatid, 

« 

f.TOAr multiplicans parem gignit parenu 
^ Patet eodem modo ex a i . 

X. Omnis pariter impar , eft par. Patet ex def. 
,ip axiomatis 7. 8c hac propofitione. 

^ . PROPOSITIO XXIX. 

I Mpxr (d) multiplicMS impurm (Ej 
ducit imparm ( F, } 

a p Componitur « enim F ex D hnparx 

F 1^. toties fumpto • quot funt unitates 
in impare E. Ergo F impar Aeft« 

Corollarid, 



hll. 9. 



la B J ^ I. Ifupur (A) metktu purm ( B) 
I A ^ ^ ^ eum metitur per purem (C.) Nam fi 
«M. t. C foret impar .quia A in Ce pro- 

4x9. 9.tlocitB,efletB4impar (utpoti genitus ex im- 
pare A in imparem C.> Quod repugnat hypo- 
thcfi. 
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l|>B J p ». lmp»r (D) mttimimpmm(E) 
} D ) tt*m mttitttr fer UnfMrtM (F.) Nm 

fi F foret par. quoniam D impar 
in F parem gignit a E. eflbc E ^ par ; contra hy- 
pothefim. 



tM. t. 

bat. t. 



Scholium. 

E X hi$ dtmonftruri jam fettrit nullum numerum 
(AB) itu fecuri pejft , ut genitus ex Me (AB) i» . 
unam furtem (CB) fit aqualis quadrate fartu altem 
rius (AC:) ae froinde frofofitionem 1 1 J. xmhUo mede 
fojfe numeris uffUcari , quamvis tofrjtnaejufdem 
BM frofofitmes omnes etiam i» numeris fint vera. 

A» C— ~-B Sit enim (fi fieri feteft ) genu 

b— E- tus ex AB in CB farqum 

drato ex AC. 

Vel AC far efi CB imfar : 

Vel AC imfar ^ CB far. 

Vel uterque AC, ($• CB imfar. 

Vel uterque far. 

Bfie frimum AC far^CB imfar. Ergo totus AB 
efi a imfar. Erge genitus ex AB imfar e in CB imfa, ^ 
rem, imfar b Efi c vero far quadratus , ex AC 13.9. 
fari. Ergo imfar genitus ex AB in CB aquatur fari^*^^ 
nempe quadrato ex AC. ^uod efi abfurdtm. 'g ^ * 

Sit Deinde AC imfar, ffr CB far. Ergo totus AB a «rj, 
d impar efi. ErgofaUus ex impare AB in CB parem 
far e efi. Atqui quadratus imparis AC imfar f efi. ^ 
Xrgorurfum hio imfar, illi pari aquatis efi. gtu 9. 

efi ai/urdum. “ 9 * 

Sit terttb ttterque AC, CB impar. Ergo totus AB ^ *’ 9 ’ ^ 
gfarefi. ErgofaBus ex AB fariinimfarem CBpar 
k efi.Ithfaris autem AC quadratus i imfar efi. Erge 
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rur/um hic impMr illt fsri ex AB io CB oquoUi ejt, 
eji ahjurdutfi. 

Sit denique Merqsu AC, CB pur. Sumtoititr due 
enimmi D, E, i» ratione AC, od CB. Eruot D, E pru 
k*4-7* mikinterfe ; ac proinde nequeunt ambo ej[epares, 
aliae metiretur eos binaritts j fed vel ambo funt irnpdm 
res i vel D par, E impar j vel D impar , E par. fam 
quia AB in CB aquatur quadrato AC,erit ut AB ad 
AC, ita AC ad CB. Et quia EeftadD ut BC ad 
CA.erit compone*idus E cum D ad D,ut BA ad AC} 
hoeeftut\ACadCB,hoceflutmDadE.^^am 
m hjf. ^itur D cum B eJi ad D, ut D sui E,erit genitus ex D 
eum E in E aqualis quadrato ex D. fieri non 

pojfe, tribus primis partibus demonfiratum efi. 

Atqui/piam fufpicabitur ita/ecari fortajps nume. 
rum pojfe in duas partes , quibus fraBiones adharesutt. 
Verum fi illa partes redsuantur std dttas fraBionos 
ejufdem denominationis , ut decebitur in Arum. prseB. 
l. x.e. ^.prob. t. facilb apparebit ne idquidemejji 
pojfsbile. 



PROPOSITIO XXX. 

S / impdr (B) metiatur parem (A,)&iUiut 
. dinudium metietur. 



Vase. que Ai per B.Ergb&c dimidium ip- 

fius C metietur dimidium ipHus A per B (eft 
enim ut C ad A. iic dimidium C ad dimidium 
^ A - ) Ergo etiam B per dimidium C metitur a 
dw^dium A. Qjiod erat demonftrandum. 



Impar B metiatur A parem per 
*’ C.Erit a C par;6c C metietur quo- 
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PROPOSITIO XXXI. 

S I impar (A) ad aliquem ( B ) prinms efi, 
etiam ad illius dupUm (C ) primus ait. 

Nam fi A 8c C non fint primi A B f. 
inter fe . metiatur eos aliquis D, C i O.D.E. 

A quidem per E.Erit D necefla- 
ri6 impar* alias D par in E gigneret A a parem. • »• 

Quoniam ergo D impar metitur C parem 
enim C par * ciim duplos fit B, ) etiam D metie- 
tur^ B ejus dimidium. Ponebas autem etiam D 
metiri A. &go A, B non funt primi inter fe i con* 
tra bypothe^. 

Corollatium, 

I Mpar Ai qpi primus eft ad aliquem B. etiam 
primus eft non fol^ ad duplam B, fed etiam 
ad quadruplum, oAuplum&c. Patet ex propo- 
fitionc. 

PROPOSITIO XXXII. 

S I proportio dupla ab unitate continuetur ^ in 
infinitum ( i,z,^,Syi6,&c. ) balentur 
omnes parita pOres tantum, 

1. A. B. C. D. E. F. Quod fingulifintpa. ' 
a. +. 8. 16.3a.64. riter pares, patet ex 
I. R. P. O 1 1.1. 9. per hanc enim 
a motitur quemlibet 
jn ferie . per aliquem ex ferie * hoc eft per parem. 

Ergo per definitionem 18. 

Quod fint pariter pares tanthm , patet ex 1 3. 

1. 9.c4m enim a proximus unitati fit primus» nul- 
lus metietvir vllum ipforum a*4. Przter 

eos* 



« 




1 
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eos > qoi Aint in ferie , hoc cft praeter pares. Ergo 

per definitionem i8. 

I. A. B. C. D. E. F: Quod nnllns praeter 
1. X. 4. 8. \ 6 .^Xi 6 \. hos fit pariter par tan- 
I. R. P. O. tiim (ic oftendo. Efio 
tantfim pariter par 
qniconqoc O. cujas dimidium fit P. hic erit parj 
* ' alias fi P foret impar, binarius per imparem P 
metiretur O , adeoque O eflec pariter impar; 
contra hypothefim. Semifils ergo ipfius P. efto 
R. Hic rurfum erit par ; fi enim R eflet impar , 
cum fit quarta pars ipfius O • numerus 4. per im- 
parem R. metiretur 0,rurfus contra hypothefim. 
Atque ita (emper femifiis prioris erit par', donec 
veniatur ad 1. Sit ergo, i.femifiis ipfius R Erunt 
igiturR,P, 0 , ab unitate dupli, acproindeO 
uaus ex ferie. Liquet ergo propofitum. 

PROPOSITIO XXXIII. 

S I omnes numeri impares duplentur , pro» 
venient omnes pariter impares tantum (4. 
6 . IO. &c,) 

f. 7. 9. II. Singuli pariter impares 

6 . IO. 14. 18. az. funt, quia^orum iemifiis 

*tjf. A. B. C. D. E. efi « impar, adeoque me- 

7N. z; tietur binarius fingulos 

P, per iemiflem imparem. 

Eflc pariter i mpares tan- 
tiim fic oftendo. Sumatur quilibet ex illis , puta 
D cujus femifiis efto N 8c apponatur binarius. Si 
k D eft etiam pariter par , metiatur 6 eum P 

18 « par per parem Q;^ Qjmniam igitur etiam N per 

ame- 
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1 metitur eandem D, erit e Q^ad N ut a ad P. c uni. 
Sed a metitur P parem. Ergo etiam Qpar mc- * 9* 7* 
titur imparem N : quod cft abfurdum contra 

2 1. i. 9. 

^ C^od nullus praeter hos fit pariter impar tan- 
tam , fic oftendo. Si quis prjerer hos eflet alius, 
is deberer d eflfe par. Pares auterq numeri aut ha-- ** 
bent partes dimidias , ac proinde funt ab unitate 
dupli , adeoque per praecedentem funt parher pa- 
res tanti^m , vel habent dimidios impares , fic. 
fic per fequentem funt pariter pares & pariter 
impares. Ergo &c. 

PROPOSITIO’ XXXIV. 

P Ares numeri ( A.B. C. D. E. ) qui nec k 
binario dupli funt , nec dimidium habent im- 
farem, funt pariter pares & parim impares^ Et 
prater hosUliusmllus. 

Singuli pariter 1a.a0.14.a8.3tf.40.44.48. 
pares funt } quia A. B. C. D. E. F. G. H. 
cilm eorum dimi- 
dii pares fint, binarius eos per illos dimidios pa- 
tes metitur. Ergo per definitionem 18. 

Quod etiam pariter impares fint , fic ofiendo.' 
Sumatur quilibet ex illis B, quem fi dividas bifa- 
riam, & dimidium rurfus bifariam , ac fic dein- 
ceps, tandem incides in aliquem imparem ffi 
enim incideremu»femper in pares • incideremus • 
tandem in 1, ac proinde B cllet ab unitate duplus^ 
contra hypothefim) impar autem ille metietur 
parem B per ^ parem. Ergo B pariter impar cft: b (ml. 

Atque ex his patet 3. pars prxcedcniis. * *• » 9 - 
‘ ? Quod 
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Quod praeter hos alii nulli fint pariter pare» Sc 
pariter impares patet ex duabus prxcedentibuf 
prOpofitionibus. ■ 

PROPOSITIO XXXV, 

S I fiurint quantitates continue fnportionales 
qmtatnque ( EZ, CZ, PZ, AZ) erit ut 
(CE )excejfus fecunda ( CZ) fupra primani, Jive 
minimam (E Z) ad minimam (EZj ) ita exceffiis 
(AE) maxima (AZj firpra minimam , 'ad omnes 
ftmul reliquas ( BZ, CZ, EZ. ) 

Transfe- F — -G — N E ■■■ % 

tantur EZi C" — ' ■■ ' Z 

CZ.BZin’ B 2 

maximam A' ■ B— -C»— - “ E-~— -2 
AZ • QpO"“ 

niam AZ eft ad BZ> ut BZ ad CZ> & CZ ad EZ, 
a 17. f. erit a dividendo AB ad BZi ut BC ad CZ» 8c CE 
bii.;. adEZ. Quare^utuna ABad unamBZ» fiveut 
CEadEZ, ita fimul omnes AB , BC» CE (hoc 
eft AE) ad omnes fimul 6Z,CZ* EZ* Q^ipdl 
erat demonftranduffl. 

Ex hac propoftimt, cujus fcecun/titatem non vkUn» 
tur priores arithmetici oS/ervaJfefeqiteatia Mucemuu 

CeroUaria, 

f. Si fuerint quotcumque numeri continui 
proportionales (EZ, CZ.BZ» AZ.) erit ut de« 
nominator proportionis unitate muldbtus ad 
unitatem * ita minimi 8c maximi termini difie« 
rentia (A E) ad furamam omnium dempto maxi« 
mo (AZ.) 

Deoa^ 



V' 



Lihr Tertrus» «?■ . 

DenomiQfttorem referat FN , onitaftm verS 
GN/ I^tar ut FN eft ad GN> ita CZ eft ad EZ { 

& dividendo» nt FG denominator fcilicet uni« 
tate rouldlatui » cft ad GN unitatem » ita CE cft 
ad EZ { hoc eft » per hanc propofitionem , ttaeft 
AE ad fimul omnes BZ. CZ. EZ. i 

a. lifdem pohris dato dcnominatore (FN) 8c 
maximi ac minimi termini digerendi (AE) ha. 
betur famroa omnium dempto maximo» fi {'AE) 
maximi 8c minimi differentia» dividatur per de- 
nominatorem unitate multatum (FG ) 

Ciim enim fit c ut FG ad GN unitatem » ita c cartf. 
AE ad omnium fummara dempto A Z> ea exhibe-* i . 
bitur » fi quartus proportionalis inveniatur ; is 
wer 6 obtin^ur > fi d terminus fecundus » nempe d 19. 9 
unitas, ducaturin AE tertium , 8c prododus, qui 
manet ipfe AE» dividatur per primum FG. 

3. Quod fi termini proportionalis fuerint 
magnitudinis, hal^itur Aimma omnium demp<* 
timaximd, fi fiat ut CCE) duarum collateralium 
differentia ad minorem ( EZ) ita (AE^ maxU 
mx 8c mtnimx differentia ad aliam. Patet ex ip< 
ia propofitione. 

4. Si data leries proportionalium » feu nume», 
rorum. feu magnitudinum eft proportionis du- 
pix » habetur omnium fumma , dempta maximi» 
fi minima auferatur a maxima. 

Per hanc enim 3f» ut CE eft ad EZ; ita AE eft 
ad omnes BZ, CZ, EZ. Atqu i hic CE par eft EZ. 

£i|go etiam A E par eft omnibus BZ. CZ, EZ. 

f. lifdem pofitis ut (AB) differentia duorum 
xnaximorom terminorum {'AZ, BZ) eft ad ihaxi. 
mum » ita (AE) maximus , dempto minimo » eft 
•d omnium fummam » dempto minimo, 

• F a 



Often^ 



0 ' 



f' 



« 4 . Elmftttorm Arithmeticd , 

Oftenftim eft enim in propofttione , at AB eft 
•d BZ I ita AE effe ad omnes BZ > CZ> EZ: Er^ 
vt AB eft ad AZi ita AE eft ad omnes AE,BZ,CZ> 
£Z> hoc eft ad omnes demptd minimi EZ. 



Scholim. 



Q XXi h/me propoptionem ejufque eeroSarU eont$iti» 
rit cum U$ , qud fcripfi ad propofitionem i i . /. 6* 
facile mtelliget hi»c deduci pojje totam contemplatio» 
ttem illam , qua feriei infinitarum proportionalluno 
quantitatum una exhibetur omnibus aqualis. Nam 
tperhmu fmtus eft proportionalium numerus» tum utfCE 
eft ad £Z } [eu ttt AB ad irz, ita AE (hoc ^ 
maxima dempta minima feu ultima ) eft ad otunts 
£Z,CZ,EZ. Cum vero numerus proportionalium 
infinitus eft » tunc ut AB eft ad BZ , ita maxima to» 
ta AZ,ell ad omnes BZ, CZ, EZ, Vbi hoc fom 
Ium intertft qtud tertio loco mamma jam accipiattat 
fota , quia nimirum minima, qua prius a maxima au» 
ferebatur , jam nulla fit , ac proinde asferri rsequeat» 
Rssrfsis cumfinittts eft numerus proportionalism , 
geu. f. ^ j g eft ad AZ maximam , ita AE (hoe ^ 

^ ' maxima dempta minima) eft ad omrses AE,BZ, 
CZ, EZ, ( hoc eft ad omnes dempta minima , At ve» 
rb cum infinitus eft proportionalium numerus, tum 
ut AB eft ad maximam AZ, ita maxima AZ, eft 
ad omnes AZ, BZ, CZ, EZ. Ubi rurfum hac uom 
' differentia eft , quod minima jam evanefeat $ ae tuti* 
ia fit t adtoque auferri nequeat. 
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Lihet Tertius. 8f 

PROPOSITIO XXXVI. 

S I numerorum feries in ratione dufUabmim 
tate continue froportionalium ( A, B,C, D) 
(ontinuetury donec eorum fumma (E) fitpimus 
numerus ; fumma ( E) in maximum (d ) multi» 
plicata faciet numerm perfeSbtm. 



Quot funt numeri A> B> C, D, i. A. B. C. D. 
tot fumantur ab £ dupli : nimt- O. N. P. F. 
rum E* O, Ni P. Ex «quo 4 ig?- M. Q^ • # 
tur eft ut A ad D , fic E ad P. b tf.fl 

Quareex A in P idem ^ fiet numerus» qui ex D 
in E» nempe F. Ergo P metitur F per A binarium» 
ac proinde £, O, N,P> F funt continui proportio- 
nales in ratione dupla. Ergo F miniis E.eqaatnrc g cenU 
ipfis E.O)NiP. Sed E xqualis cfi d ipfis i» AiB»C,D. 4- 
Ergo F mio^ E ipfis i, A>B, C, D,& 0 ,N»P*^^* 
«qualis eft. Adde utrifque E> erit F omnibus 
I» A, B, C, D, E, 0 > N» P xqualis. Sunt autem di- 
di numeri partes aliquotx ipfius F,namciim E, 0 » 

KiP,Fi fint continue prop. finguli metiuntur « F. e ti. 9. 
Qb eandem caufam finguli 1. A< B» C, metiuntur I 
p. D autem metitur F,nam D/in E fecit F. Ergo 
2 c finguli I > A, B,C,Dj metiuntur F. it^ 

Reliquum eft ut oftendatur numeri P nullam 
efte aliam partem alii^otam. Efto M quxvis ali., 
quota ipfius F. Oftendam eam elle eandem cum 
aliqui ipfarum A, B> Ci D, E, O, N,P.eo ipfb,quo 
id negatur. Ponatur enim M > non efiTe eandem 
cum ulla ip/tfum A,B 8cc. Quoniam igitur M 
metitur F, metiatur per Q^rgo M in QJ> facit h 4», t« 
F. Sed qtiamE in D fecit F. Ergoeftuc EadQ;_ 

F I fic 



k%. 

1 13. 9. 

thyf. 
m 31.7 
n ij 7 



8 ^ tlmentmm /ifithmetiu ^ 
t. A. B. C. D. Hc M ad P. Sed quia B onlttH 



E. O. N. P. F. proximat eft primus, k utpote a, 
M. & M ponitur efle diverfusabom* 
nibus A,B,C,non metitur / M ip- 
Tum D. Ergo neque E metietur Q. Quare t ctim 
P I j ^ primus fit, erunt E, primi inter fe j ideo» 

* que in n ratione fui minimi. Ergo E metitur My 
2 c Q« metitur D. Eigo ciim A primus fit , Qj^eft 
aliquis p ipfonim A, B, C. Sit ergo Qjdem cum 
B: & quot funt B, C, D, tot fumamur ab E dn« 
pii E, O, N. Igitur ex aequo ut B eft ad D, fic E 
eft ad N. Idem ergo fit ex B in N, qui fit ex D ia 
.j E , nempe F. Sed quia M metitur F, per jQj^etiam 
Qjn M facit F. Quare tum idem F, fiat ex 
in M, & ex B in N,critutQadB,itaNad M. 
Sed ofieodi Q^efie idem cum B. Ergo N eft idem 
cum M. 

Nullas igitur F partes aliquotas habet prteter 
I, A. B> C, D, E. O, N, P , quibus omnibus cikm 
F fit aequalis , perfedus eft. Quod erat demon- 
I firandum. 

ri 1 1. propofitkne hujus libri » 
itu in huc ex eptstrusUBoriu fuu direBi ujferth ectu 

flsuistur. ^isod snirtr ^ Cluvio , ^liifque smfiujfo 
ubfervutstm. 
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Liher Tettim» »7 

Scfjolium, 

E x b$e tbtorm/tti mvenientur mtus numeri ftr» 
fim. ^mn fumm» ex i,x,efi j netmerus pri- 
■mtu» i in ultimum x fncit 6 primum perfeHum , 
cujus partes ulsquits fum i , i , 3. Et quia fwr.ma 
§x I « 2i 4. ^ 7 primus numersu « 7 in maximum 4 
faeitxS fecundsun petfeBum , cujus partes aliquot 4 
pmt I . !• 4, 7i 14 Eurfum quia fumma ex l> 2, 4, 

8> 1 6» «f? 3 I primsts , ^lin 16 facit 496, perfe~ 

Mum tertium, fujus aliquota partes fum 1, x, 4, S, 

1^1 Jiitfi. i» 4 *» 48 . 

Summa haietur facillimi, fi numerus fequens mul- 
Setur unitate , ut patet ex corollam 4- fracedentt. 
lartes aliquetat cujufvis perfeHi fie invemes: quot 
numeri accepti fum ab toutate dupH feelusd um* 
tute, totidem a primo five fummd accipiantur du- 
pii annumerato primo » in tlupli cum duplis ab uni» 
iate, atque ipfa mutate, funt partes aliqueta per» 
feSi dati. 

torro Inventio perfeSorum ex hac propofitione 
oorollario 4. procedente brevijfme exponitur hunc tn 
modum. Ratio dupla ab unitate continuetur in infini- 
tum. Vide qui numeri progrtfftoms abjeStd umtato 
Jiam primi, hirtamque dsthtin fe praeedentem da» 
bunt perfeSos. 

De multitudine perfeSorum haSlenut inventorum, 
iiarhus hierfennus inpraf.nu.st, hac fcribit: ha» 

Oenus mventos effe tantum 1 1: nimkum, 6.28.496< tmu. r« 
8128.23 Cffo, 336.8,5-89 (869, of 6 . *J 7 » 52 ^L 
438 ('691. 328. 2 ( 385*. 843 (008, 139 ('9f 2. 

1 28. trts alios , quorum pofiremus fit ex pregre/fio» 
wit dupla termino xfjmo unhate mulcato in termi- 

r 4 




S 8 Elementorum Arithmetici , , Liber Tertius» 

tmm t^6um‘. txtllu xB,quos fttrus Bungus e*p» 
18: de myfleriis num.reeenftt , tantum 8 prinm tjfa 
perferes (eosvidtlieet,quosfupradtdmus) reliqms 
lo imperfeiios. B*e ille. 

^uod auteai plures haHenus non pnt reperti « md^ 
ft quod inferie progrejfmis dupU intervalla numero- 
rum » qui asella unitate primi Jiant valde maghs 
pnti undecimus enim ejuf modi , ejl terminus ab uni- 
tate ( ut dUdum fupra ) tfTus exclupvi } ae proin- 
de numerus ingens , qui prunus an fit , longiffimi la- 
teris efidifternem. Sane, fixo netis conflet nume- 
rus , hitrfemuu ajferit , huic examini 

^tidem foculum fuffieertt quetunque 

etgnitemtiri*. 
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LECTOREM. 

Q Vid pctifimm hoc in opere Jpe^averiin , 
initio prd,fatus Jum ; nimirum ut Aritb^ 
meticA praxim urdv^am & cUre breviterque 
exponerem , '& (quod tmUus huc 'ufjue fecit) 
dmonjlrarem, QmA porro quod in tribus e/r- 
mentorum libris compendio (ut opinor ) tm jper^ 
nendo jam feci , iogifica fpecitfa rudimentis pri^ 
mii non femelutar etiam hic, revocanda in me- 
moriam erunt ea , qua halentur ante elemento^ 
tum librum, nobis primum, Euclidi feptimm i 
quibus hoc jam accedet unum, quod fraHiones 
etiam ffeciofas fiibinde adhibebimus. Nihil efl 
tamen , quod difficultatem hic aliquam fibi quif- 
piam imaginetur , ciim operationes earum a corn^ 
mutuum jrailionum operationibus in nullo dif 
ferant. 

In citandis elementorum Arithmeticorum U- 
bris Euclidis ordinem retinui. Quare cim cita- 
turfeptimus, adeundus ef primus nofier hic , & 
fc de duobus reliquis : primus numerus propcfu» 
tienem , fecundus librum deftgnat. 



ARITH 
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ARITHMETICA 

PR ACTIC yE. 

LIBER. TR.IMUS. 

LOGISTICA 



Integrorum Nubierorum* 

T N omni numero pluribus notis conflante » e* 
■^nota. qazmaitim^ dextra efl i prima dicetur» 
ultima ver6t qux maxime finiflra. 



Nothum Arithmeticdtum 
Ecem notx ieu chara&eres funt « (alii digi-i 



tos> alii figuras appellant) quibus omneu 
numeri exprimuntur. 

o. p. 6. y» a« 1 » 

Prima nuta (i) unitatem bgaificat j ii iignifi> 
cat unitates duas} unitates tresj 4* unitates 
quatuor, Sc fic deinceps. 

PoAremai o,qux cyfra dicitur» nihil (igoi- 
6cat» Ted aliis notis prxpofita» earum auget var' 
lorem, ut mox dicemus. 

Prxter hunc valoremiiroplicem notx jam d^ 
&um> alium infuper habent ratione loci a 'quem 
fingulx occupant. Pprr6 locorum valor arefcic 
fecunddm proportionem decuplam in infinitum 
contiuuatam. Itaque nota quxlibet primo loco 
pofitaVignificat (ut didum eft)unitatcs;pofita fe- 
cundo loeo figuificat tot decades» quot habet uni- 



CAPUT I, 




'Jritbmeticd VraBiu Uh, i. 93 
tates : tertio loco, tot centenas i quarto loco , tot 
millia: quinto loco, tot dena milliai fexto,tot cen- 
tena millia : feptimo , tot mille millia , leu decies 
centena millia , feu milliones, quot unitates ha- 
bet, atque ita deinceps Tequentium locorum valor 
in proportione decupla in infinitum procedit. 

Efto numerus A: prima hujus nota 6 fignificat 
’ iex unitates: fecunda y, valet novem decades uni- 
tatum hoc eft ('90} nonaginta : tertia 7 valet fe{v 
tem centenas, hoceft(7oo)reptingenta: quarta 
5', valet quinque millia (5*000^ : quinta 3, valet 
tres decades millium feu ter dena millja , hoc eft 
(30000) triginta millia : fexta 8 valet odio cente- 
nas millium, hoc eft (800000) oAingenta millia: 
feptima 1, valet unum mi llionem feu mille mil- 
lia , feu decies centena millia ( 1000000) : .odiava 
4, valet quadraginta milliones (40000000.) 



A. 4 I 83 



f 79 6. 

IU 

700. 
5" 'o o o. 
30000. 
800000. 



Nonaginta. 
Septingenta. 
Quinque millia. 
Triginta millia. 
O^ngeAra millia.’ 



I 000000. Mille millia , feu millio. 
4 0000000. Quadraginta millioneu 



I 

I o 

100 
1000 
10000 
'100 00 0 



Unitas. 

Decem. 

Centum. 

Mille. 

Decem millia. 
Centum millia^ 



l 0. 



Primus 

Secandus 

Tertius > 

Quartus 

Quintus 

Sextus 


Unitates 

Decades . 1 • - ■ ^ 

Ccntenx • 

Millia 

Decades miUium 
Centenae millium 


Septimus 

oikiVMS 

Nonus « 

Decimus 

Undecimus 

Duodecim. 


Milliones 

Decades mltlionum 
Centenz millionum 
Millia millionum 
Decades millium millionum 
Ccntense millium millionum 




Milliones millionum five 
biliones 


mus 
\^tts • 
i6us 
x^us 
18ISS 


Decades bilionnm 
Centenz biiionum 
Millia biiionum 
Decades millium bilionnm , 
Centenx millium biiionum 


1p(M 


Milliones biiionum 
live triliones 


lOSM ' 
XIMS 

xtus 

X^US 

x^us 


Decades trilionnm 
Centenx trilionum 
Millia trilionum 
Decades ipilltum trilionum 
Centenx millium trilionum 


XfUS 


Milliones trilionum ; 
five quatriliones 


Ztc. 


Etc. Porro 



Jrrtbmifd lih, i. 



Fonb fingulorum locorum valor tabtlU h!e 
ippofitd eihibetur , quam vifum eft commodil^ 
toum it» partiri ( ut fingula qoafi membrtt Io« , 
eorum ienarii lingoU conftituerent. In fecundo 
^tur fenario feu membro funt millionea ) ia 
tertio biliones { in quarto trilioncs } ia quinto- 
quatrilioncs. Atque ita in infinitnm. Vk/ar mam 
tnjufvumtn^ifmfnMriit « mmtrt nnmbnr$am 
feu feiuuriornm frdttdauium dtnommsiintr. Ut fi 
quxru valorem renarii f^timi > is erit i^tilio« 
quia leptimum fenarium fex fenarii pratcedant. 

Si ro^s placet valorem membrorum per fb« 
los milUones exprimere , toties itera vocem 
tmlli» • quot funt membra prxcedentia. Ut fi 
quzratur quis fit valor in quarto fenario» opor* 
tet terti6 dicere millio » quia quartum fena* 
rium tres fenarir, feu membra antecedunt. Ita- 
que valor quarti fenarii efi milHomillionismil» 



Ocet Numeratio datum numerum feribe* 



re 8c anuntiare. Utrnmque &cili negotia 
perficiet. is I qui notarum numeratum valorem» 
tum fimplicem» tum loci potifiimum » primo 
capite explicatum tc€te perceperit. Sed quia in 
magnis numeris proclive eft ut haereant, etiam 
periti, varie praxes huic rei facilitandae funt ex- 
cogitatae. Nos hic eam dabimus » quae vifa eft 
inter caeteras expeditior. 

pmnia dabit operam tjrro «rithmefi- 



\ -lionif. 



CAPUT II» 



Namerdtio, 




cua» 



I 



Integrorum, 

ci^it ut6]fpedit^ fcribat ac cDunciet primi (eaarii 
locos , hoc eft numeros conftantes notis vel , fex» 
Vel quinque vel quatuor > &c. 

In quo juvabitur hic praxi. 370, f 17. A 

Pronuntiandi dentur numeri>A, 49,30^. E 
B.C.Poft tres primas notas com- 7, 0/9. C 
xna intcrpone.ttt duo quafi mem- 
bra exiftanr, five Iccundum tribus conftet notis» 
five paucioribus. Pronuntia deinde fecundum 
membrum » tanquam li elTct folum ; fed adde fe- 
xnel hanc vocem mille vel millia i primum vcr6 
membrum pronuntia > ut jacet. Datos igitur nu> 
meros A. B, C> ita cnunciabis. 

A. Trecenta feptuaginta millia » quingenta 

decem & feptem. 

B. Quadraginta. novem millia , trecenta ftt' 

quatuor. 

C. Septem millia» quinquaginta novem. 

Hoc prxmiiTu : numerus enuntiandus c&o qnan> 
tumvis magnus. 

• ■ 

Sf6 , 638 (908, 003 (o3o< 4<io (»43. 709. , 

' Poft fex quafque notas i dextris incipiendo , 
lunulS aut virgula interpolita,» numerum partire 
in quxdam quafi membra » quorum fingula fenis 
conftabunt notis » dempto ultimo > quod confta- 
repotefe paucioribus, imo unicd. Tum fingula 
membra» a finiftris incipiendo » pronuncia , fut 
jam docui) ac fi eflent fola . fed adjunge fingu- 
lis valorem ipfis competentem . quem fubje^ 



J 


' tabella indicat. 

V - 




a 


a. 





t 



1 
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MEMn. VALOR, 

Septimum. Sextilio 
OAavum. Septilio 
Nonum Odlilip 
Etc. fite. 



IIZMB. VALOR. 

Primam. 

SecuodumMillio 
Tertium Bilio 
Quartum Trilio • 

Quiutum Qaatrilio 
Sextum Quintilio. 

Numerus igitur D fic pronuntiabituf. 

Mtmbr. 4. 

Nonaginta fex millia , fexcenti triginta 
triliones. 

. idtmhr. 3. 

Nongenta ofto millia 8c tres biliones. 

Mim 6 r. z. 

Triginta millia» quadringenti» iexagintl miU 
liones. 

Mmbr, i. 

Ducenta quadraginta tria millii» feptingenta» 
novem. 

Ciim numerus multas ad dextram 8c non in> 
terruptas habet cifras » brevior cft pronuntiatio» 
Ut A detur Numerus E. 

' E. 

x (’oooooo(oooooo('oooooofoooooo('oooooo 
(000000. 

(major is eft» numero arenarum orbem terrae 
componentium } quoniam is ultimum » hoc eft 
feptimum membrum conAans unitats,foIum.lf&« 
bet AgniAcativum t eum totum pronuntiavdrii 
dicendo > unus fextilio. 

Quod A milAs bilionum ac trilionum voci- ^ 
bos f malis per fblos miltiones enuntiare » eddem 
-‘v G P*c- 



-i 






k 






9® ArhbnuHcd Tr^iBks , 
partitione quacropra* pronanti auntbcii 
fingula ac fi efient fola » toties aiQaiidl voca 
milbt , quot membrum enuntiandum alia menw 
bra antecedunt. Itaque numerus D per «««l| iff« 
nes fic pronuntiabitur. 

Mtmir. 4J 

Millionesmillionumt millionum.' 

Mtmbr. j. 

po8*oo} Millioncs millionum. 

Mtmbr. a. 

0^0, 4^0. Milliones. 

Mmhr. I. 

»43.709. 

Numerus ver6 E pronuntiabitur hunc ia 
modum } unus millio millionum millionum mil. 
lionum millionum. Prior modos brevior 8c ex« 
pcditioreft, alter ufitatior. 

Omnium facillima , at cseteris longior, eft 
enuntiatio per Ibla millia. Poft fingulas ternai 
notas t initio fa£lo ^ dextris, interpone comma 1 
tum membra lingula , indpiendo ^finiftris, ita 
pronuntia ac fi effent fola , fed toties adjunge 
^nc vocem, mille vel milUts , quot membrum 
enuntiandum alia membra antecedunt. Datua 
fit numerus F enuntiandus per millia. Membrum 
ultimum eft ^ 6 Us millies millies millena mil- 
Ha : penultimum , millies millena mil- 
lia. 

F 9 ^ ^38, 000, 000, 009 . 

Ratio horum omnium ex capite primo eft nia* 
nifefta. 

Scriptio dati numeri nullo negotio perficitur 
fubfidio tabellae capitis pnecedentis. Sciibendua 



Lihri I. Ctput 3« 

tfto hienamcrut» qiuulr^^int0qm»ytt tmOiaust 
Jifttm toiUU. 

Ih tabella reperies dccadcs millionum obtt. 
oere locum o^vum • miUiones feptimum , mil- 
lia quartum } icribe igitur 4 loco o^vo : f (ep- 
timo : 7> quarto. Et loca vacua cifris reple. 4 / 1 
007* 000. 

C A P U T I I 1 . 

fcrifnutta qiudm i tx quihus pendent rationu 
operationum bgtfiicaium^ 



P O R I S M A I. 



A 243 



Hi 

243 

»43 



O 

00 

,000 



S t numero (4) 
pluribus notis 
certanti prapona^ 
tuT una nota t illiut 
voler augetur in decuplum ^ fi dua^ in centu* 
flumi fi tres, in tnillecuplum, & fic deinceps 
fimper in proportione decupla» 

Dmon/hatU. Ctlm enim toti numero A pr«B-‘ 
ponitur una nota ( cifrae quaflibet hic notas re- 
prxfentant^ fingulxcjusnotx ad unum locuni 
promoventur , fic ot 3 jam fecundo confidat 
loco i 4* tertio i it quarto $ ac proinde fingula- 
rum valor augetur in decuplum > ut patet ea pri- 
ni^ notarum arithmeticarum inditutione capita 
primo expofiti. Ergo valor totius numeri A au- 
ffctur in decuplum. Similiter ciim numero A 

G > 



i«o Arhbmetiu FralHcdt . 
dax notx pneponuotur , afcenduoC fiogoj* tS 
duo loca. Ergo valor lingularum » ac proindf 
etiam numeri touos A» augetur in centuplunu 
Xt fic deinceps. ' 

CoreUMrium, Hinc patet fi e. ja. jaoo. c 
ante duos numeros 4 8c^po> i. 7. .700. d 
nantur xqui multx cifrx* 
ut fiant r & d , fore r 8c d ipforum m 6 aequd 
multiplices. Si enim prxponatur fingulis una 
cyfra, erunt pariter r . Sediprorum 4 &^de^« 
pU j fi dux cjlix, ambo centupli, 8; fic deincepa* 

P O R I S M A I I. 

Xooo A Vorum mmormiUemO" 
599 B JL/ jor eji tpd fluribus mm 
cmftdU 

Patet ex primi infiitntione notaram# Sic A 
9Mjor eft quam B. 

P O R I S M A III. 













t. 

J 




C. 2000 Vmrotm diquemultism» 

D. 1999 tis mftmium iUe mjof j., 

ift y cujus pojirem nota efi. 

C 34299 Sic C major eft quim D. Pa- jj 
34390 inftitutione prinu nota^ 4 

rum numeralium. 

^ 4 * 

P O R X S M A I V. *■ 

A 2999 i^ldaoituujuales numeri A yB 

B 2000 Saepte multis notis confient, * 
^ 2000 j o continebitur nunorin nu^mrm-*. 
nh (jum decies t 



llh/i, ctp.$* ^ ro^ 
Adjiciatur enim 

«inori B una ci&a > tc fiat E. Per B, »000 
poriTma a. Emajorefiquim A. E aooo | V 
Sed E przcise decuplus eft dati 
«inoris B per ponfma i. Ergo' A non eft deci* 
plus dati B> Q^od erat demon firanduo^ 

P O R I S M A V. 

B 300 X>/ B mimi &mjor A Ju^ 

E 300 I o peret minorem B unamti, fed 
mimis B neta ultima ( 3 ) jim» 
yr mtk tdtimk nuqorts A, Dico tnimem B in 
majori A contimi minus quam decies, 

Vmmjlratio. Adjiciatur enim minori B una 
dira 8c fiat E> Per potifma 3 , E major erit qu^a 
A. Sed E prxdse decuplus eft dati minoris B per 
porifma i. Ergo A minor eft quam decuplos 
ipfius B« Quod erat demonftrandum* 

P O R 1 S M A V I. 

D Ari Jint duo numeri A, & d 

B. Sifrimauniustiota c 3>042« A 
multiplicet aliquam numeri al» c 

urim notam d prima altiorem f ^ij B 

ftdaccepta}nfmpliciter,&pro- ■ 

didhim c ad focum nota d attoUd^ c. 2 1 

1 UT -, tot videlicet notis anteipfum f.2X« 000 
ftftris , quot funt ante d , ut fiat fj Dico f efe 
verum proAt^m, quodft ex nota c multipHcanU 
tMm d ficundum lori valorem animatam: 

9j 



'202 ArlthtnttlcA VrdStlUt 
DeamJhMth. Nota fc> d j }»oo0t 
eundum loci valorem xfti- * 7 
mata. efto/. Tume multi- • »i — 
plicans g . faciat Often- /* *» oo®« 

dendum cft f cfle x. Quo- 
niam e multiplicaoa numeros dU g genuit no- 
mcrose&£, per 17. 7.utdeftad/. itaseft ad 
)C. Atqui etiam ut d ad f, ita #eft ad/" (oj^meniip 

/8c/fiotipfi numeri d&«. fedxqualiter ful^i- 
mati > hoc eft awjui multas ante fe notas per by^ 
pothefim habentes, patet ex porirmatis 1 . corcd? 
lario^ .2c/iprarum d 8c sede xqud multiplices.) 
Ergo s ad X & ad / eandem habet proportionenu 
Ergo per z Sc / fuflt aequali Quod efH 
demonllraodum. 



PORISMA VI L 

D Jti tmfum ftm d 

duo numeri A A. 

& B. Sidaz qutlihet k 
mriufque numeri notu 5* 17« B 
k , ^ d invicem muU — - ' — . 
tiplicem JimpUeiter uc- c. 1 f m. z 5 ,0 00 

cepu , & produHum c f. 15 , 000, 00 
uttidlatur dd locum epe • 
notarum ntultiplicamium loci compostum, toi 
videlicet notii ante c pofitUt quot utrmcpu k 
& d Mtecedunt. Dico haheri ( f) poMtum 
verum, quod fit mtit k « 6* djuxtd loci 
fdlorem 



tihi I. Cdpm 1 « 103 

Dmoi^Mtif. Je. f f,oo,h 

Hotx i d fe^ g. 3« 000. 

eundam loci v«- e ie ’ 

lorein cftimatx m. i/tooo. i/,oooi00.f 

fintibSc/. Tam 

§ in X fit s. O- 

Iknidendumeft/efle s. Antec prodoAamez 
fiindponantor totnotx» qaot antecedunt no* 
tam A 8c fiat f». Erit per porifina praecedena » 
produ Aam es ik in notam d ex loco zftimatam > 
lioc eftex itinx» l^^de qaoniam perconfiru* 
Aionem 0»eft e ctim tot notii ante ie , quot funt 
in numero A ante di /rerdper hypothefim eft 
idemi led ciim tot notis ante ie« quot in ntu 
merisA» & B. antecedunt ntramque d Scit «ma* 
nifeftum eft notas» qux in/ ponuntur ante e , ex* 
cedere eas» qux in iM funt ante e «tot notis» quot 
iunt inB ante k » hoc eft tot notis quot funt in k 
ante k, chm b» fit ipfumit» es loco xftima» 
tura. Ergo per coroU^um porifinatis i«6»8c/ 
funt ipTorum k, icm xqu^ multiplices « ac pro* 
indent it eft ad i&» fic as eft ad /. Atqui etiam 
per 18. 7 ntlreftadir» itaaseftad^; nam» ut 
oftendi fupra k multiplicans x produxit as» 8c 
perhypot^fim h multiplicans x genuit x. Er* 
go 0S eodem modo (e habet ad /Sc adx. Ergo 
per 9. f*/8c X xquaits funt : quod erat demon* 
ftrandum. 

JBx kot frsadtmi mnb^UtMkdt* 

wn^trdUdm Mfjke 7» 
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P O R J S M A V I I K 



i 






mu quot [unt ante membmn A, ut fkt fj'’' 



niam C dividens numeros — 

A, (a i genuit quotientci <4 
ii 2,1 erit per corol. p. 1 8. 1 . 7. nt A ad/, ita d ad -7" 
«. Atqui etiam cft ut A ad^, ita d ad/; ( ciira ' 
enim/&/ fint ipii numeri Adcdad xqualepn .> 
locum fublimati » hoc eft . aeque multas per hy- * 
pothefim notas ante fe habentes, patet ex corqlr „ 
lario porifmatis i,/ Sc/ipfonim A&d efle xqud 
multiplices . ) Ergo 4 eodem modo fc ha^ id f >■ 
& ad *. Ergo per p. y, / «ft z.. Quod erat ^ 
menftrandnm. 

Jsr htt dmjh dmitifirjtinur ■, 




mmbro A ifiitfuttQ fecundum loci vaUrem 
divifo fer Cf 





Bemnjlrath membrum A A g 



* efto Tum C dividens g &- C 



* efto Tum C dividens g &- 







UM t. Otput 10 % 

, J» O R I S M A IX.' 

O perationum logifiUatum , hoc ejl addi- 
tionis , fubtrsdliotus , multiplicationis , 
ivijionis artificium in eo pofiturn eft , quod 
lantif ^ , dm operamur , loci valorenegUSfOt 
nota accipiamur juxta valorem ftmplicem , Jic 
tamen ut fumma in additione , reftdua in fubtra- 
Bione y produBain multiplicatione quotkntesin 
Sv^one /iiis quaque reponantur locis: quo fit ut 
yaioffingulis ex loco d^tus reliitumwr. 

PORISMAX. 

N ota ftmplex quemcunque nu-^ A , 3 
merum multiplicans , aut j© 
Evidens., non niji unica nota jpulo» - — 

■fo eum auget , minuitve, 3^5^ 

Detur numerus A quicuoque^ A $65 / f 
Hk multiplicatas per 10 non 
nifi uno gradu, feu loco attollitur, 
ut patet ex 1. porifmate: Ergo neque multipli- 
catus per notam fimplicem attolletui' altiiis gra- 
du uno. 

RurAim 10 dividens datum. A. cumnond» 
primit infra gradum unum. Ergd neque nota 
^mplex : qud enim divifor eft minor , p6 quo^ 
riemmajoteil. 



AtlthmeAu Pf4i3f^> 

CAPUT 



IV. 



Addith» 

^ A Dtiitio eft plurium iraiiuronim in aniai 
fummim coUe£Uo. 




t R A X t $* 



D Ati finC numeri A» B. C» f 7 o A 

in unam fumnum colli. 8oot. B 



gradi. J041* C 

Ita fcribantnr, nt prims noi — - 

tK reTpoudeant primis ^hoc eft 1 10106. D 

«nitates unitatibus) } iiKnindtB 
fteondis (hoc eft de^es decadibus) i tertiae ter* 
tiis* (hoc eftcenteox centenis) 8c fic deineepe. 

Subdudd deinde linei • notae primi loci ad* 
dantor » & fi numerus ea his compofitus unici 
noti confiet » ea primo loco infra lineam icri* 
bator: Sive^ duabus confiett iblacarum pri. 
ina infra lineam (cribetur. altera reftrvabitur» 
l^uenti loco reponenda } fi tribus ( quod n» 
rius accidit ) fecunda ad lecundum » tertia ad 
tertium locum perdnebit. 

Poft hsBC addantur notx fecundi locLuni cuna 
illit quae fuerat referrata» namerufqoe ex his 
compofitus feribator infra lineam (erando locoi 
juxta cautionem jam traditam. Atque eundem 
plani in modum locorum ceterorum additio 
peragetur. 

Exemplo praecepta fient dtriara* 



l 



107 



ZJM 1. Cfpftf 4« 

Exmfbm, 

P Rimi loci notie 1. 1» } faciunt 9706). A 
tf. quae fcribo infra lineam. 8ooa. B 
Nota; fecundi loci 4*o> 6 fa« y o 4 1 . C 
dunt 10, qui numerui^ quia — 1 ■- 
<laabus notia conftat t primam 1 10106. D 
o» infra lineam fcriboj fecun» 
dam h fervo tertio loco reponendam. 

Loco tertio nullam reperio notam fignifica* 
tivam. Notam igitur fervatam 1* infra lineam 
ibibo in loco tertio. 

In quarto loco reperio f, 8, 7 qux fimul effi- 
ciunt ae I qui numerus quia binii conftat notis* 
primam o fcribo infra lineam quarto loco j fe- 
cundam ver6 a fervo fequenti loco. 

In loco quinto reperio 9, coi addo notam 
lervatam a. 8c fiunt» 1 1* qux ut jacent» quinto 
8c fexto loco fubfcribo. Atque ita operatione 
totiperadi provenit numerus D» fumma dato* 
rum» A»B. C. 

Si multi fuerint numerorum addendorum 
ordines , expediet lineis interpofitis in tres qua- 
tnorve eos claiTcs dividere» & ex fingulis cladi- 
bus fingulas fummas colligere» qux deinde ad 
wumredtdx» rummamfummammcxlubeant. 



jyenrnjhdthm 

^^OUigiturex porifmate 9. cap. 3. Quamvia 
^-^enim in operatione notarum valor localie 
txgledhistantifper fneriti is tamen fuit reftitu- 
tns » dum fingulomm locorum fummx fuis qux- 
quelodcfudrecollocatXt itez operatione ipsfi 
ip an jff 



srM> 



«o8 
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Libr. Flo. A IT. 
«7 5 * 

# 3 ^ 

%• 8 g 

? * » 



<1* 



8 . 



C I addendx fiat ipecia dti 
^ verfx, ut libraciflorenit «fle^ 
iimilia fab limilibus ilrribe, 2c 
iDioinum rpeciem ( nempe a& 
fes) primo loco» tum ordine 
reliquas.Deindea minimxfpe* 
cieifumml» qushtcefta^ 
a8>abjice fpeciem fcquentema 
nempe florcnum , quoties potes , 8c re/idaun» 
fcribc infra lineam fub alTibus} quod ver6 abjc- 
^lumfuit» hic nempe florenus» i» fervetur ad* 
dendum fpecirilcqucuti» nempe florenis. 

Proxima fpecies in unumcollc£U facit flore*' 
nos 10, quibus n addamus unum ^ priori fpecie 
«bjeftum , fiunt floreni a i . Ab his abjici poflbnt 
tresiibrx, quas addo fpeciei iequcnti, libris vi^ 
delicet , Screfiduos florcnos florenis fubfcribo» 

Tertix fpeciei fummaeftlibrx i8. quibas ad* 
de } cx priori fpecie abjedas « 2c fiunt librx x i« 
quas libris fubfcribe. Ergo fumma eft Jib, ii. 
Yior. 3. AIT. 8. 

EdJmmthoibMddipoJipmfgrMdiUt mmas pm 
mStfuHndMt tertm . 

C A P U T V. 

SuhttiSio» 

D Ocet minorem numerum a majori fubtra* 
here 2 c refiduum exlubere. Duplex ver6 
cft modus • quo aunor numeras a majori fubtra* 
hitur. 



PRA. 



a 3 



lihi foy 

PRAXIS MODI I. 

M inor numerus fcribatur fub majore , fic ut 
primx notx primis t lAmndx fecandis » 2c 
^ fic deinceps, refpondeant. 

k Subdu&i deinde lincd , primam inferiorem 
notam aufer a prima fuperiore , 8c rcllduum fcri« 
^ be infra linearo primo loco. Tum fecundam au.< 
^ fer ex fecunda» 2c rcfiduum fubfcribe fecundo 
& loco f 8c fic deinceps. 

Quod fi in fupenori numero reftent aliquae 
notae, quibus nullx refpondeant numeri infcr 
rioris , etiam illz infra lineam fcriSantur. 

Si autem nota aliqua inferior fit major fupo* 
riore » ad fu^riorcm mente adjicies decem. Tum 
» vero proxima ad fioifiram nota figoificativa fu- 
ni penoris numeri » xfiimanda eft minor unitate». 
«>: quam reverl fit: Sc fi intermedix cfTent cifrx 

»K tma vel pl ures, omnes illx ad notam fighificati- 
vara ufque xfiimandx erunt tanquam 9. 

, ExmpU. 

V. Sto B auferendus ab A> Au- 4 9 6. A 
‘I* -^fer f ex 6 i reftat, 1, qUod R 

feribe infra Hneam. Tum 7 aufer ex — ■ — 

^ p: reflant a, qux fuhfcribc fecundo 41 1. C 
loco. Superefl in fuperiori numero 
nota 4, coi nulla refpondet in numero inferiore.' 
Subferibe igitur 4 loco tertio. Refiduum qux- 
fitam eft C. 

a.Detur E auferendus ex D. Quia J004. D 
ftex4auferri nequit, ad 4 mente ad- af78. R 
jicio decem, atque ita 8 au fero ex 1 4: — - — • 

^ reflant 6 qux fubfcribo. Q^iaver6 416. E 
^ * id i adjeci decem putuata a numero 

, ■ fequeete. 



Ito Aritbmetic* V.r/i5tc4 9 
i^uente « proximam notam fignificaotem ) re* 
patabimos ut x . 8c cifras intermedias > ut tori» 
dem p. Aufero igitur 7'ex p, 8c reOduum i fub* 
ibibo. Tum/aut'erofimiliterexptScrefiduum 
4 fubfcribo. Tandem a au Fero non ex j • ied 
ex t » 8c nihil reftat. Reliquum igitur quxfi- 
tum eft F, 

3.0porteatHauFa>KexG. Quia 8/003 O 
p ex 3 auferri nequit.adjeftis mente dp H 
IO ad 3> fubduco p ex 13. Sc rcfi- 
duum fubfcribo. Qgapropter / iit 4 84P 34. L 
tc 00 vertuntur in pp. Ergo 6 au» 
fieroex p. 8cre6duum 3 fubfcribo. Tumt quU 
nulbe notz inferioris numeri H fuperfuntaufe* 
rendx • reliquas fuperioris , qux jam funt » non 
8/0 • fed &4P , fubfcribo. Erit I quxfitum re* 
fiduum. 

4. Quia 3 nequit auferri ex t ot 100000. IC 
adjeftis mente loado. aufero 3 /H43> t* 

ex IO, 8c remanent 7. Tum ver6 

quia in majore numero K nora 487/7. M 
proxima iignificativa eft, I , ea eva* 
nefeit, 8c cy f rx intermedix vertuntur in p, i qui- 
bus fubtrahes utfupra. 

DemonUratio Modi 1, 

Q Uod in refiduorum feriptione locorum va» 
lor fervatus Iit, ex operatione ipfa patet. 
Soltim reftat ut declaremus id , quod mirum vi- 
deri ibiet tyronibus , quare nota fignificativa 
ad finiftram proxima, minuatur unitate, 6c eifrae. 
fiqux 'fuerint medix , in totidem p commuten- 
tur , quando nota inferior demi nequit ex fupe- 
riore. ' Infpiciatur fecundum exemplum D, E, 
F. Quia 8 demi nequit ex 4 » ad 4 adjicio de- 
cem 




Uhi I. G^itf III 

}o«4. D oem mutoata 4 fequsntc namero* 
»f78. B qui eft tria millia. Liquet autoa 
^ cilm a tribus millibus fubduco de« 

4x6, F cem> remanere duo millia . nongei^ 
ta* nonaginta t quz quia arithm* 
ticd exprimuntur hiice notis appo , patet • quare 
in fuperiori numero » 3 vertantur in a » 8c ctfr« 
00 in 99. 

D. 3004 I At dicet quiTpiam » fi ante no- 
' B> ai’78 I 91 meri D primam notam 4 pone- 
■■ rentur alix dux,, 9, 6, & ante 

F. 4ad I of numeri E primam 8, dux 9, i* 
tunc 4 valeret 400, 8c 8 valeret 
8ooi ac proinde ut 800 auferri poflint ex 400» 
adjicienda eflcnt non decem fed mille , ut fic 800 
ex i40ofubducantur. Veriim refpondeo eddem 
recidere , five 8 auferas ex 14» fiveSooex 1400, 
quia refiduum 6 fcribitur infra lineam eo loco , 
qui debetor notis 4 8, nempe tertio : und^ Gt 

ut refiduum 6 eo loco pofitum valeat 600 , quan> 
tum nempe fiiperefiet • fi 800 ex 1400 fubdoce* 
rentor. 

ATcdSi 2. Praxif. 

I 

S.C in eo tant&m ^ priore difiint, qu6d 
quando nota inferior auferri nequit 4 fo- 
periore * ac proinde illi decem adjiciuntur , nullt 
in fiiperioribus notis leqoentibus mutatione fa- 
, iequens inferior nota unitate augeatur i aut 
certi , fi nulla nota figniGcativa Iduatur , in 
loco iequenti unitas reponatur. Res exemplo 
dcclarabitort 



Mxtm- 
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Exemplum, 

So 69 . K Detur »L, auferendus ex K. tfex S 
5’76. L relinquit a. 7 cx 6 fubduci nequit* 
— Adjicio ergo 10, & 7 demo ex 1 6; re- 
7491. M. ftant p. Jam quia adjeci 10, fequens 
nota inferior 5* augenda cft unitate* 
Bcficyfitd. Rurfum 6 cx o auferri nequit. Au- 
fero igirur 6 ex 10 * & reftant 4. Quia ver6 rur- 
fum adjeci 1 o> repono iequenti loco, qui vacat* 
uniratem , qux ablata cx 8 relinquit 7. Refi- 
duum ergo qoxfitum eft M. 

H*c methodus expeditior plerumque cft prss- 
cedenti } qux tamen cornroodiqr erit , c 5 m in 
majore numero plurcs occurrent cyfrx conti* 
nuae. 

Detmnjirath Modi 2 . 

D lntur bin* quan- E-— A— L— — R 
titates AB major, I-— C— -F 
CF minor, quz ambx 

-aequalibus quantitatibus EA, IC augeantur. S» 
IF auferas cx EB • idem erit refiduum LB , quodT' 
fuiflet, CF ablato ex AB. Hoc fi numeris ap- 
plicetur, operationis ratio continui eluceicet. 
Nam fuperiori notx 6 adjicere decem fic ut fiat 
I <5 , nihil cft aliud , quam fequenti poft illam 
loco ( qui hic tertius cft ) apponere unitatem. 
Quare c 4 m etiam loco hotam inferiorem , 7 , fe- 
quenti • qui & ipfe tertius hic eft , apponatur 
unitas , manifeftum eft utrumque numerum *- 
qualiter augeri , ac proinde refiduum hac ratio- 
ne obtentum, illud ipfumcfle» quod numero 
It, a numero K fubdu&o cemanet. 

SPECIES 
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14 
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05 
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IfCri I. CiffuS, lij 

SPECIES DIVERSiE. 

T T T iibrxt floreni • afles , Lib. Flor. Afl«. « 
^ fi offerantur, minor fum- if la 13 
ma fubfcribatur majori , fic ut 10 14 18 

iimilia fimilibus refpondeant : »■ ' ' — 

tc fi fimile a fimili fubtraht 14 4 
nequeat, a fpecie majori pro- 
ximi unum mutuetur. 

Extmplum. 1 8 afies, quia nequeunt auferri ex 
1 3. a fiorenis i a unum mutu&, acceptum adjicio 
ad 1 3. afles, 2 c fiunt 3 ). Jam 1 8 ex 33 ablati rc.< 
linquunt Rurfum quia 14 floreni ex 1 1 (u* 
num quippe fufiulimus) demi nequeunt, ad flor, 
la adjicio 1 libram mutuaram a libris 2/, 8c 
fiunt floreni i8 i a quibus fi fubducantur 14, re- 
manent 4. Pofirem 5 IO libras fubduco ex 24 
( nam una mutu6 data eft , ) & rcftant 14. lib"-». 

Simili rAthm fititrahtntur grxitUt minutu fri» 
fM» fecundat &c. ^ 

CAPUT VI. 

Tabula Vytbagmca multiplicationi divifiom» 
que inferviens, 

A Bacas , qui ab au Aore Pythagoricus dicitur» 
in vertice fcu fupremo ordine A.C habet» 
novem primordiales notas arithmeticas » 1 • a. 3» 
4, d, 7, 8, 9 : 8c fub fingulis ponitur fingulo- 
rum duplum . triplum , quadruplum , &c. ufque 
•d noncuplum. Ufus efi eximius » tradeturqu* 
f»P-7* ^ 9 * 

1^ Qgotf 



^14 Arhbmetiu FruBiu 

Quod fi hujus abaci columnae AB» DE» 
ab invicem ieparcntur » ut poflint inter ftfc 
vis ordine permifccri, multiplicationis ac divi- 
fionis compendium admirabile exhibebitur. 
Hanc tabulx Pythagoricx dilTedionem^primus 
excogitavit , adhibuitque joannes Nepperus Ba- 
ro Merchiftonius, tum hoc invrotofuo, tum 
logarithrais a fe itidem excogitatis , dc Matheli 
prxclare meritus. 

Porib hujus abaci diflrefti five mobilis con- 
ftruftio eft hujufmodi. rrxparentur cx acre, 
charta /olidi » aut alii quavis materii idonei 
laroinx plures oblongx dc tenues ('AB) quae 
dividantur 'in novem quadrata xqualia, &qua»i 
drata fingula duftis diametris in duo triangula 
fecentur, fic ut inferius triangulum ('BNP) ad 
dextram fit. Pfimx laminx inferibatur prima 
columna tabulx Pythagoricx» nempe» i»x»3» 
4 ,&c. & in altera ejus facie» columna fecun- 
da, 2 , 4> 6. 8,&c.' In fecunda lamina deferibatur 
columna tertia tabulx Pythagoricx, la* 

8tc. In altera vero ejufdcm facie columna quar- 
ta , 4 . 8. 1 2 » 1 6 . 8cc. Et fic deinceps in reliquis 
laminis abaci Pythagorici reliqux column* 
dcfcribtntur » cd femper Icgc » ut chm numeros 
nriicd notd confiat , is reponatur in triangula 
inferiori » cum verd duabus (_ exemplum gr». 
i8) prima iVJta (S) inferibatur triangulo infe- 
riori» fecunda (i) triangulo fuperiori. Ex fin- 
gulis autcm‘hojufmodi laminis plures ejuidem 
fbrmx erunt conftrucndx. Sex uniuicujuique 
formx ad maximas etiam divifiones ac multi- 
plicationes peragendas fufficient. Prxterhas tu— 
|tm alit infuper prxparanda eft lamina XZ* 

quaig 




j|uain hic exprelTam vides. Ea reliquis ad 
firam in omni multiplicatione ac diviiione ap- 
ponitur, fingulos numerorum ordines denomt» 
nansi quam proinde ab officio exponentem no» 
minabo. 

Harum laminarum primum illud atque prae- 
cipuum artificium eft , ex quo ufus reliqui om« 
^nes emanant , qudd datum numerum per novem 
primordiales notas momento pene multiplica- 
tum exhibeat. Datus eilo numerus ^-97. Lami- 
nae hunc numerum gerentes in vertice fibi mu« 
tud apponantur , praefiid ad Ixvam virguli ex- 
ponente X 2 . Stabit igitur in primo five ftipre* 
ano ordine numerus datus /97, atque infra ip« 
.ium alii numerorum ordines odo moltiplicca 
primi j *97 , juxta numeros laminae exponentis I 
tit cap. 8. demonfirabitur. 



Modus legendi & exferihendi ordines rm» 
mericos Iminarum» 



Ria obferva. i* Primum inferius triangu.- 



Ium » quod nempe ad dextram eft , coolll.- 
‘tuere primum locum } rhombos intermedios 
fingnios , loca fingula intermedia } poftremum 
iiiperius triangulum , locum ultimum. Ex quo 
llatim apparet quot notis conftet numerus quem 
ordo quilibet laminarum continet. 1. Notas in 
eodem rhombo exiftentes ( Exempl. gr. in NM ) 
coalefcere. Qjmd fi coalefccntes» hoc eft in unum 
colledae > numerum efficiant binis notii confian* 
tem, illius notam fecundam ad lequentemrhoou 
Ipim. aut triangulum rejici oporterq. 







SxtOh 
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Extmptum. Oporteat ordinem ix de/oiben! 
Io primo triangulo inferiori reperio 3, qux feri, 
bo primo ioco. In fequenti rhombo notae funt« 

6 & I, qu* coalcfcentes faciunt 7. Scribo er- 
go 7 fecundo loco. In rhombo lequenti notas 
funt 8 , & f , quae coalcfcentes faciunt 13; hu- 
jus fummx prlnaam notam 3 feribo loco tertio } 
alteram , 1 , rejicio ad fequeni ultimum tria» 
gulum,ac ad notam iflhic repertam 4. adjicio. 

& fiunt/, qu* feribo loco quarto. Ordo igitur 
nonus continet numerum /373. 

Ratio hujus exferiptionis dabitur in demon. ' 
Aratione cap. 8. 



Q 

mus. 



CAPUT VII. 

l 

2didtiflieatio. * 

Uld fit multiplicatio expofitnm eft defio. 
13. 1. 7. qui nobis eft arithmeticorum pri- 

Ut expedite fiat multiplicatio nomerorana 
pluribus notis conflantium , praenofccnda eft 
notarum fimplicium multiplicatio, qu*pr»fi« 
dio tabui* Pytha^ric* momento abfolvitur. 
Oporteat multiplicare 7 per 8. hi latere AB. 
quxre 7 i in latere AC , 8 ; in concurfu ofer- 
tur /6, produftum ex 7 per 8, 

P K, A X t 5 , 

Entur numeri A , B, inter fe multiplicaiu 
di. Si inxquali conftat notarum numero • 
eum alteri fnbfcribe qui paucaoribua conftat 



\ 



Lthri 1. Cdput 7« i ij 
sotU. Taac prima nota inferioris B multiplicet 
notas fingnlas fuperioris A , 8c produAa fcribe in* 
fira lineam a dextra in finiftrana, ed lege, ut li pro* 
dudum conflet dudbus notis , primam fubfcribat 
iervatd alterd» qux fequenti produdo addendt 
erit. , 

Pari modo reliquae notz inferioris B, multipli* 
cabunt lingulas notas fuperioris A; fed produ Aa, 
fic fcribentur , ut produAi fecundi D prima nota, 
coloco reponatur, quem habet nota multipli* 
cans ( I ) hoc efl fecundo , produdH tertii E no- 
ta prima flatuatur eo loco , quem habet no* 
ti(f) multiplicans , hoc eft tertio : Sc fic dein* 
ceps. 

Denique produdb, C,D, E collige in unam 
fummam F. Haec erit produ&um quaehtum tx 
fttnltiplicatione numerorum A, B. 

Zxtmplum, 

• }04X A Entur multiplicandi in* 

j I 7 B ■‘-^ter fe A, 8c B. Minoria 
*» B nota prima 7 multiplicet to* 

a 1 1 9 4 C tum A. 7 in 1 facit i4:primam 
3041. D notam 4 feribo infra lineam } 

1 9 a 1 o . r E alteram nempe, i, fervo. 7 in 

* ■ ■ 4 facit 18, quibus addo notam 

1/7 a 7 14 F -fervatam, i,8c fit a^. Scribo 

9 fecundo loco infra lineam • 
tc fervo a. 7 in, o, facit, o. Ergo notam ferva* 
tam a fubfcribo tertio loco folam. 7 in 3 fiu> 
citai{ qu;e fubfcribo quarto 8c quinto loco , ut 
jacent. 

Eodem prorfus modo numeri B nota fecunda, • 
1»molripIicanstotum A, gignet produdlum D. 

H ) GBjoi 





llft 



304* 

f '7 



11194 

3041. 



Artthmetie£ fraUiu , 

A cujus prima nota lioibeturf^ 
eundo loco, nimirum infra ipAm 
fuam notam multiplicantem quae 
eft, I . Neque aliter numeri B no« 
ta tertia f multiplicans totum A» 
gignet productum E, cujus primx 
nota,o> feribetur loco tcrtio.nem- 
pe infra notam fuam multiplican- 
tem y. caeterx trer6 locis ordine 



B 

C 

D 

E 



*/ 7 * 7«4 

filo coniequentibus reponentur. 



Demonftratio, 

% 

Anifefta eft ex porifm. 6 , 8071 cap. 3. Quod 
enim valorem fibi ex loco debitum Jia-* 
beant notx omnes- produdii primi C. itemque 
nota prima produ&i D, 8c nota prima produdi 
E. patet ex porifm. 6. Q^od ver6 reliqox notae 
produAorum, D 8c E. valorem quoque habeant 
cx loco libi debitum > patet ex porifi^y. I..iqoi- 
da lane reserit, li operandi ratio jad^nrfoipta 
eamporiimatisjamdiftis copferatur. t,' 



MultipUcdtionis CompeTidtd. 

I. ^ Umutriulque numeri dati, 11000 G- 
G, H, vel unius tantrim , 400 H 

prifflz notz funt cifrz unavel plu 

res non interruptz , multiplica- 4800000 K 
tio peragetur inter notas fignili- 13 G 
cantes folas , 8c produco przpo- fooo H 

pentur omnes cifrz atriufque nu- r- . 

•Uri* 11/000 ' 

c 4- Con* 



i 



V 



Lihi I. Caput 7 . 
s. Cum datonira* unus (M ) 



”9 

1340 N 

tooo M 



conflat unitate 8c cifris , habe- 
tur producum (P) fi alteri (N) 

«djiciantur omnes cifrx prioris 1)40000 P 

(M) 

3 .Si in numero multiplicante R, 80 1 3 Q 

lina plurefre cifrx medix 8c conti- 5*005 R 
nux occurrant , illis omifiis per no- *■ ■ . 
taro Tequentem f nrultiplicabis to- 48078 S 
tum Q^Sc produdli T notam pri- 4006): T 

imm 5* feribes infra notam fuam — 

xnultiplicantcm ( qux etiam hic ell 4011 3078 
f ) nimirum quarto loco. 

Horum compendiorum dcmonftratio ex iiA 
dem 5 & 7 porif. manifefia fimiliter efl. 

SPECIES DIVERSJS. 



T T T Librx. Florcni > Afles , prius ad minimam 
fpeciem, puta afies j rcduccndx; rcduiStx per 
regulas jam traditas multiplicentur : producum 
verd ad majorem.qux pIacuerit,fpcciem,ope divi- 
fionis cap.p. tradendx reducetur; ut fi produdlum 
fint 3400 afles* dividendo 3400 per to.reduces ad 
florenos 1 70; bos dividendo per 6 reduxeris ad li- 
bras aScum una tertia, hoc efl ad lib. a8. Flor. a. 



mefhtdo fiet mHltiplk^ti» sfirenemea^a» 
dttttm videlicet jttittMterfim primontm/eetmdaram 



SckolMm, 

Vltiplieati» a finifirn in dex- 
trnm ufum b»ket nm levem m 


'83 


6 


eSvifione. Fit httne in modttm. 1. 
ftuUn rutn refervMttr * id enim 


588 


mmmediu:. 1. Si nou ubime tnul> 


4 * 


tiplicMtiene peraBd , ex muUiplin 
9atm'thu reliquorum preduBum ulh 


1 »9 8 


«4 


qued 
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quod orintur dtubus netu fir$itndum , tjut 1 8 1 
nota JtnifirnftribaturbifraiMmqtu in frio. 6 '4 

ri froduBo eB prima ftu dtxtra, 

Opontat l8; t^irein 6 6 in i eji 6 
Scribo tffo 6 infra Imeam. 6 in 8 eJi 48. 

^ui» produBum confiat duabus notis , 

/tnifiram 4, /cribo infra 6, *8 ante 6 - 6 1 098 

in lefi 18. Rurftu, 1 tferibo infra 8, 8 * 

antt 8 . FaBd igitur addsticne preduBum qudfi^ 
tum efi 1098. Demonfiratto tx fupra diBit toUim^ 
gjttur. 

CAPUT VI I !•' 

; i 

Mtiplicatio txpeditijfima ^per lmm$ tduU* 
Pfithagorica» ^ 

L Aminarom conftrudio tradita eft cap 4, 
jam ufus caram pland eximius deinceps ex- 
ponetur* 

P R A X I S, 



a tAet- 

tam vidt, 

0.4. 



'A.S97 
B 48 

477^ 

aj88 



C 

D 



T^Entur nameri A, B inter ft > 
multiplicandi, i. Quaeran- 
tur laminz, quz dati majoris Aj 
notas habent in vertice , 8c Abi 
mutuo apponantur adjeAfl adla^^ 
— — - varolamitid exponente XZ, 4 

%B6f6 E ut in primo ac Tupremo ordine 
ftet numerus datus A. 

t. Minoris dati B notam primam 8 quxre in ! 
bmina exponente X Z » ordinemque illi reipon- ' ; 

den- 



I 






ri 

[» 

Bi 

Ii» 

ifc 

di« 

rei 

jo» 

de» 



tilri X. C4;(ir S. 12 1 
^eotem, o£tavum nempe, exforibe . infraque 
liaeam repone , 8c flt C. Pari modo numeri B 
notam iecundam 4 quaere in lamina exponen- 
te , ordinemque illi refpondentt.m , nempe 
quartum, 'deicribe . iitque D. Sed primi ejus 
nota 8 fcribenda eft infra iecundam produdH 
]>rimi C. Quod fi numerus B plures haberet 
notas, cx fimiliter in exponente lamina reper> 
tx , exfcribjndos numerorum ordines reliquos 
indicarent. - 

3. Produda demum C, D in unam collefta 
fummam E, multiplicationis A per B producum 
quaefitum exhibebunt. 

Denmjhado» 

F Actiis eft. tum ex ipfiUaminarum conftru- 
ftione, traditi cap. 6 , tum ex iis qux de 
multiplicatione communi demonfirata funt. 
Numerus enim f 6 repertus in laminx primx 
quadrato v 1 1 1, eft o^‘es 7 , ac proinde t fit 
ex 8 In 7. Sed quia j 6 duabus confiat notis, 
primam 6 qux. in inferiori triangulo cfi, feri- 
DO infra lineam , alteram vero qux eft in 
triangulo fuperiori , fervo. Pari modo nu« 
merus jt in fecundx laminx quadrato v 1 1 1 
repertus, eft o^es 9; ac proinde eft is qui fit 
cx 8 in p. Sed quia 71 duabus notis confiat, 
ejus nota f«:unda 7 ad tertium , prima verA 
a fola ad fecundum locum pertinet. Ad eun- 
dem ver6 etiam pertinet nota f fervata. Er. 
eo hx dux notx f 8c * ih unam funt col- 
ligendx * 7, qux fecundo loco infra lineam 
Icribetur. Atque haec cauia eft cur femper nota 

trian» 












121 Arithmetiu FrdlHcs 
Anfpy trianguli fuperioris , cum nota 
B 48 quentis trianguli inferioris coaleicat • 
- ■ - tc proinde cur not* in eodem rhora- 

477<S. C bo exillentes, ad locum eundum pcr« 
»388 D tineant, faltem quoad primam ag- 
• ■ ■ gregati notam. Nam fi nota* alicnjus 

%S 6 f 6 £ rhombi colIcAz numerum faciant 
binis notis conflantem , fecunda no« 
ta ad fequentem rhombum rejicitur, Po(lrem6 
numerus 40 repertus in v i i’i quadrato lamiqz 
tertiae, cll is qui fit ex 8 in cujus fola prima no« 
ta o pertinet ad locum tertium : ad quem quia 
etiam pertinet nota fervata 7, ip eodem cum , o, 
rhomboexifiem , eaerurfum debent coalefcere. 
Sed quia o addito ad 7 manet 7, infra lineam ferii* 
be 7 loco tertio } alteram rer6 4, quae in ultimo 
cll fuperiori triangulo, quarto loco. Odlavus igi<v 
tnr ordo in laminis, hoc efi numerus ipfe C, efi is 
qui fit ex A, j’y7 du£Hs in 8 primam notam ipfius 
B. Pari ratione ofiendam ordinem iv, hoc ell nu.* 
merum D, eum efie qui fit ex A, 5*97 in 4, fecun-* 
dam notam ipfius B Ergo eorum fumma E eft is* 
qui fit ex A in totum B. Quod erat demonfirand. 

LMf?wj*rum igitur urtificium in his imbus emfi- 
fiit. trimo quod lumint qutliht componi inter /i 
fojjsnt» MC proinde qsavis nstmerus ^atui in fupremo 
etrdine. SecunJfbqs^ numeri duabus n.‘tis eonfiantest 
m laminis ita deferipti fint , ut prima nota in trian» 
gulo inferiori , altera ia fuperiori fit repofita. Undd 
fitt ut quia triangulum quodUbet fuperius $ eum ht^ 
mina fequemis triangulo inferiori unum rhombum een* 
fiitsutt nota fuperior , lamina procedentis ( qsu fem» 
per eft ea ipfa qua mente refervanda ejfet ) reperiatur 
m eodem rhmbo eum lamina fubfequentk notd info» 

r'mi% 



lil> 1 . Caput 9 . 12 | 



ftu prima, eum qua debet cedit feert , ut eo^ 
dem, quo ipf» , loco fcribatur. 

Ceterum quam expedita, facilis, feettra hae metho» ' 
dm fit , ufu ipfo dceebttter, qui/quit voluerit experiri. 



Q Pidiitdivifiocxpontum eft defin- 14. lib. 

7. quj nobis primus eft. Duos proponam 
modos , quorum primus miniis uiitatus eft , fed 
melior j alter ufitatior quidem# fed implicatior. 

I R A X l 5 MODI I. 

N Umerus detur A C dividendus per numea^ 
rum Z. 

I. Ex dividendo accipe tot notas poftreinas, 
quotconftat notis di vifor) vel# fi hae numerun» 
«fiiciant divifbte minorem# (ut , in exemplo 
noftro accidit, cum 4^9 minos fit quam Z# S 97 -) 
illisunam adhuc appone (o.) Atque ira confti- 
tuitur primum diyifionis membrum AB, quod 
punAo fecernc. 



« b c ^97 Dnij/I ■ ties divifor Z 



CAPUT IX. 




i. Vide quo- 



4179 /769 

V X 



4f 90.9.1. 



in membro A B 
contineatur. Id 



c 5 ^ 7 • ^ 

sn i 



ii 4 I I. 9 

X 



fi non appa.. 
reat , quxre 
ultima divifo- 
fis nota ( fr ) 
quoties con- 
tineatur in ul- 
timis duabus 
notis .mqnbri 



AB. 



t24 JlritbmetlC4 frdiiu 

, % A B. ( Qood B 

• b c /97 Diti^ diWlbr flcmenia 



tur 7 poli lanulam, t^on licebit autem poft Iunu« 
lamTcribere unquam iitnui plus quilmp, quia» 
ut demonftrabo infra y diviforin membro nuo- 
quam continetur fxpiiii t qu 4 m novies. 

Per notam (7) jam in quotiente rcriptam 
multiplica totum diviforem i finiftra in dex* 
tram.ProduAum ^4179.) quod membro efle debet 
minus, vel xquale.ipfi membro rubfcribe.abeoqut 
aufer , 5 c refiduum D (41 1) quod minus fit opor« 
tet divifore Z • fcribe infra lineam . ante primam 
ejus notam puo Ao adjedlo. Hacc omnia fi fiicce* 
dant , legitima erit nota (7) poft lunulam in quo- 
tiente icripta , & primi membri divifio pera^. 

4. Quod fi nota in quotiente fcripta diviforem 
multiplicans , exhibeat produdum membro ma« 
jof.rejicietur, minori fubftitutidi vero producum 
exhibeat nimis parvum, quod nimirum, ubi i 
membro Tubtraxeris, refiduum det divifore majus» 
▼el zquale, illi fimiliter rejeci major fubftitne* 
tur. Examen porr6 illud notx poft lunulam Icri* 
bendx expeditius redditur multiplicatione a fini- 
ftraia dextram* ut fupr 4 praeceptum eft,inftitoti. 



d 4 1 1.9 
3/0 % 



« 

/37 3 



4/90.93 

4 • 79 



o 




brum eque mul- 
tis confiarent 
notis , quaeren- 
dum efiet , quo- 
ties diviibris nota ^ 
ultima (f) conti- 
neatur in ‘mem- 
bri ultima ) Re- 
peries coittineri 
fepties. Scribe igt- 
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tt0§ut dh^onit difficultas in hoc pctiffimum ccsu 
ffiftit > tu talk m quotieate neta fcriiatur , per quam 
divifer multiplkatus » kmemkre fuhdtui polft ^ 
eum fukduStu fuerit , rtfidttum extjlat vel nuUttm 
vel divifere mintet. Ta^s enim nota mdieabitt qu»^ 
ties divifer contineatur in membro. 

f. Membrorum reliquorum (imilis eft divido. 
Ad refiduum 1 1 ) D membri prioris A B » dez- 
trorfum adicribe notam (p ) quae membrum A B 
jam divifum antecedit. Atque ita fecundum 
membrum conftituitur ('41 1. p.) circa quod ea« 
dem operatio inftituecuri qusecirca primum. 

^Mres nimirum quoties divifer Z ineoeentmea- 
tur : reperies fexies\ feribe ergo 6 poR lunulam ante 7. 
Diviforem multiplica per 6 . FroduRum 3781 mem- 
bro 41 a. p fsRsfcribe , ab eeque fubtrahof refiduo 
iitfr» lineam repojito , punReque ante ip. 
fum notato. 

Denique notam ( 3 j qtu dextrorfum feqsdtur i» 
dividendo AC, re/iduo E fn,adfcribe , ut habeatur 
membrum tertium 737. 3. Rurfum quare quoties 
eUvifer in tertio membro contineatur. Reperies novies. 
Igitur p quotienti adferibe. Diviforem deinde tpulti- 
flica per p. FroduRumpm, a membro 7373* 
fubtrahe , nihil reftat. 

His peradlis abibluta eft divido tota numeri 
dati AC per datum Z. 

6 . Si dividone peradH fu- 7 1 > a 13 Dhs ^. 
perdt aliquid ( ut in ezem- 3 p 
pio hic appodto fuperfunt 7) — 
reddoom(7)fcribefupradi- i a. a ^ 7 

viforem Ci 3 ) lineold inter- i i 7 \ 39 N 
pofitl, ut fiat firadio (N^ — — 
guoUeuciritidtegernnmc- 7 



) 



Aihhmeiiu Vtidiu t 

TUI poft lunulam fcriptuSi an 4 cum difta frt- 

dione ( N ) 

7. Si opcrarione primi i o. 4. jr j* Drvif^ 
•bfoluti . cooringit in fc> 1 o 

quentium membrorum ali- - ■ . 

quo (o. 4 ) diviforem ( f ) ^ f ; 

ne iemcl quidem contineri, . 4 f 

quotienti poft lunulam ad- ■ 

fcrib.'tur ciira. & membro o 

apponetur adhuc una divi- 
dendi nota (j) 1ineo'2 interpofirl, at appamt 
membrum efle geminatum , atque ita 
membrorum numerus appareat. 

8. Ut minor numerus per majorem divida» 
tur (ut ^ per 7) icrib ndus minor fu- 

pra majorem . lineoli interpofiti. ut 3 
jiat iradtio (R) Dcmonftratdtur lib a* ^ ^ 
aap. a. tbeo. j. corol. a. 



4f 9.0^3 
4 '79 (1^9 

Vx 

d 4 I i.f 



Dmonftratio» 

*L Tot foibunturno- 

e /97 "Dmf, tx poft lunulam, ac 
proinde tot notis 
conftat quotiens XL, 
quot funt membra 
divifionistUtex ope- 
ratione praeferipta 
patet.Tot ver6 funt 
membra , quot no- 
tz in dividendo AC 
primum membrum 
o AB antecedunt • 

, quod quidem per fa 
«anifeftum eft, Eigo tot notis conftat qu^ 

tieua 



jy8 a 

fi 7- i 
sn 3 
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tinis (]uot notz primum membrum dividendi 
antecedunt. Liquet igitur ex porifm. 8. cap. 3. 
numeri X poll lunulam feripti notam ultimam 7 
verum efle primi membri AB quorienUm.qui ni- 
mirum indicet quoties divifor Z in primo mem** 
bro AB contineatur. Pari modo idipfum oflen- 
dam de reliquis notis numeri X pod lunulam 
icripti , refpedu membrorum exterorum. Ergo , 
numerus X verus cd quotieos't provenient ex di- 
vifione numeri AC per Z. Quod erat demon- 
tlrandum. 

Quod ver6t cikm diviibr 
non metitur dividendum, 
verus quotiens nihilomi- 
nus iit numerus iqteger 
(3^) una cumfra<Slo (N) 
cujus numerator edis, ' * ' 
qui peradid di vifione re- f 
fiat , nominator verd divi- 
for ipfe, fic demondro. Ut unitas ed ad a quo* • 
tientem integrum (39) ita divifor (13) ed ad etedtf, 
dividendum (pix)dcmptorefiduo (7). Rurfum 
ut unitas ed ad fradlum N fic ^ nominator (13) 

•d numeratorem 7 ; hoc ed divifor ad refiJuum.y*>- 
Ergo ut unitas ad e integrum cum fraftoj 
eft divifor ( 13 ) ad totum dividendum. Ergd 1. 
integer ille cum frad^o verus 4 quotiens ed. /■ x. 
Quod erat demonflrandum. j^k^’ 

Cur autem nunquam fimul ad quotientem li- * 
«eat adferibere plus quam novem, ^ 

ita fiet manifedum. Vcl membrum A 

A & divifor B zque multis condant B tooo 
notis ) vel membrum excedit uni :/ f 7«av 

neque enim poteft unquam pluribus excedere. >• 
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Siaeqoi maltis notis cooftant , liquet ex poriH 
mate 4 cap. 3 . B in A contineri min^s gtt^m 
decies. Si meirbrum A uni notS excedat divifb- 
rem B , tunc ultima nota diviA>rfs 
major eft ultimi noti membri , ut A ' 1 9 9 9 

patet ex nura. 1 . ac proinde per B 300 

porifma f. cap. 3. rurfum contine- 
tur B in A miniis quim decies. Quare ciim divi* 
ibr in membro quolibet contineatur iempcr mi* 
oiis quam decies, cau/a jam manifeftaeft. cur 
n<)n liceat unquam ad quodentem plus £mul ad> 
fcribere* quim 9. 

V R A X l S MODI 17 . 

O Porteat numerum A dividere per nume» 
rum B. 

1. Divifbrem fubicribe dividendo ad fini* 
ftram, fic ut nota ultima ultimz refpondeat* 
penultima pcnultim* , & fic deinceps. Qiind 
fi numeras fupra diviforem pofitus f 570) k tunc 
minor eflet divifore > oportebit diviforem ad 
unum locum promovere dextrorfum t ut in 
exemplo cernitur. 

Cenfetur autem fupra diviforem efle pofi- 
tum, quidquid illi ad laevam eft. Und^ fupra 
8ai eft 3701 i fupra 8 efi 37 j fupra a» eft 
370. 

^ • . I ♦ 
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a, Quxre quoties divifor in notis fupraipfum 
pofitis contineatur. Sed quia plerumque hoc ju- 
dicatu difficile eft. quxre quoties ultima divi- 
Ibris nota ( 8 ) in numero fupra ipfam feripto 
(ij) contineatur. Reperies contineri quater. 

Scribe ergo 4 poft lanulam. ' 

3, Per notam (4) in quotiente feriptam . mul- 
tiplica totum diviforem, fieproduGum fubtra- 
he a notis (3702) fupra diviforem feriptis i tum 
refiduo fupra eafdem feripto , dele tam diviforem 
quiim notas fupra ipfum politas. Malunt autem 
plerique lingulas feorfim notas diviforis per quo- 
tientem (4) multiplicatas . a numeris fupra ipfM 
pofitis fubducere, fubtraaione videlicet multi- 
plicationi alternarim intcrpolitfi. 

Extmp. 4 8 in 4 facit 32}qux fubtraftaex 37 1 Sce. t. 

linquunt f. dele ^ 37 & 8; f vcr6 feribe fupra 7. j, ^ 
Rurfum 2 in 4 faciunt 8, qu* fubtraaa ex jo re- 
linquunt 42 .dele r igitur fo 8c in diviforeaj refi-c&». 

duum ver6 42 feribe fupra fo.Denique i in 4 fa- 
cit 4, qux fubtrafta i 42 2 relinquunt 4 1 8.Dele dd Sa.jx 
igitur 42218C I ; refiduum autem 4 18 feribe fupra 

42». Atque ita diviforis appHcatiq unapcra£beft, 

I 4, Vc« 
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4. Verum e quia ulrimi diviforu noti (8) 
per quoticntem ( 4 ) multiplicati 8c fubtradi . 
(ex 37, ^ etiam nota penultima (i) per eundem 
quoticncem (4) multiplicata * fobtraKi debet a 
refiduo (fo) fupra ipfam pofito , itemque 8c pri« 
ma(i) multiplicata / per quotientcm eundem 
(4) fimilitera rciiduofiipra ipfam fcripto ( 4 ^^) 
fubducenda eft } hinc fit> ut dum quxritur, quo* 
ties diviforis nota ultima ( 8 } in notis fupra ip* 
fam exiftentibus (37^ contineatur • talis poft lu- 
nulam nota in quotientc fit reponenda, per quam 
finguix notx djviforis multiplicatx » pofiint fulv 
trahi a numeris fupra ipiu feriptis , 8c ei quidem 
adhuc lege t ut ultimi fubtra£Uone'pera£ti> re- 
fiJuum (418)/ fit vel nullum » vel di vifore mi- 
nus, quemadmodum num. 4. modi i,efi tradi- 
tum. Quare fi primi fubtra^onefa^ , nequeat 
peragi fecunda, aut his peradis , tertia > nota poft 
lunulam feripta minuenda eft unitate e^ufque, 
dum fubtradiones finguix pofiint abfolvi. Prilia 
igitur , quam opereris ferio : tota operatio nuzn.. 

3 . prxfcripta • erit mentaliter peragenda , ut no- 
ta in quotientc adicripta examinetur. Quod fa- 
n^ non tyronibus mod6 , fed etiam non rar6 
exercitatis fubmolefium efi. Unde fatiCks erit hoc 
examen notando feorfim inlUtuere. 

^ a 

Exemfh j am dida de- Scem. j.' 

claremus. Detur M. di- 
videndus per N. Q^xro M. / 3'8a 
quoties N in notis fii- N. 
pra ipfum pofitis 738 • 

contineatur. Reperio ter. Scribo ergo 3 poft 
lunulam, a io 3 facit quae ablata i 7 relin* 

quunta 




I 



QCI' 



aa 



kki' 

kp. 

aii 

(W 

'.f 

1 «? 






|ua 

U 

X!» 
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libri I. Caput 9 . i^i 

'quunt , 1. 4 in 3 facit 1 a , qu* ablata ^ i j relin- 
quunt J. 9 in 3 eft 17. qu* ex 18 auferri nci 
queunt. Nota igitur 3 ad quo- 
ticntem fcripta nimii magna 
eft. Q^arc hic rejcdl y fublli- 
tdoa, 8c examen repeto, a in 
a funt 4i quae fubtradfa a 7 re- 
linquunt 3i 4 in a funt 8, qu:e 
fubtrafta ex 33, relinquunt af. pin t funt 18 , 
quae fubtrada a af 8, relinquunt 140. Nota igi- 
tur a legitima eft. 

Quamvis autem pleriqus, ut dixi fupra , iub- 
tra^ionem multiplicatione pprmifceant • modo 
. jam explicato : mihi tamen videtur confultius * 
ut multiplicatio tota limul abfolvatur, & qui- 
dem a finiftra in dextram , adhibiti cautione nu- 
mero 4, modi i.prxfcripti. 
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f. Applicatione pri- 
mi diviiorisabfolntli 
quae Scem. t, a, 3.4 
e^thibetur t promove- 
bitur divifor B uni 
noti verliis dextram, uti faftum vides in Scem. 7* 
2c operatio inftituetur per omnia Cmilis hafte- 
nus traditae. Atque ita deinceps applicationes re- 
liquae, fi piures eflent faciendae , abfolventur. 

6 . Si fa^l aliqui promotione divilbris j is ne 
iemel quidem in notis fupra ft pofitis continea- 
tur , ad quotientem Icribatur cyfra, Scdivilbr 
nno adhuc loco promoveatur, nulli individen- 
'do noti deleti. 

7. Siquid fuperfit divifiotte peraflil , fiet, 
quod prs^criptum nura. 6. modi 1. 

1 a S(tmat$ 
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Sctmat0 8 txhibttur numeri A per numerum B 
iivifio tota» qu 4 fupru tuntum decUrmtdi putU 
plwHus fcemutis fuit exMitu. 

DemonJhatU, 

H ujus modi fimilts ^ / Scem. 8» 
eft demonftratio- . jf‘ % 84 
ni praecedentis. Ai 3' / jS x J»' A - 84 

^iamvie nutem hne B. f ^ ^ 
ruito dividendi pnjfim fi* \ 0 ^ 

ufitntu, priorem tamen 

ilUm longe meliorem feniio t nfitata fiquidem, dum 
notae expun ^ » veftigia divifioms ac membra eoa- , 
fundit • ut fiquid erratum fit » correHio adhiberi ple- 
rumque vix poffit i ut ex fcemat» 8 fatis apparet, * 
yrior vero illa , ^ fingula Hivifienis membra , ^ fim 
gularum predttHa multiplicationum qua fubtra» 
HionefaBd ex membris finguiis manent refidua , di» 
fiiaBe exhibet. ^0 ft ut facilis fit correHio . fi 
errer irrepferit. 
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Communis in Dhvifione. 

D Atusiitnumerusquicumqnedoa* 6 % E * 
bus notis conflans , £, 8c noU 8 F 
quxvis fimplex F. Quxritnr quoties F 
in E? 

Quzratur 0 io latere A B nota F ^ 8c in linea 
numerica Hli refpondente numerus E> aut eo 
proximi minor (f6.) Ab hoc numero furfum. 
afeendendo ad latus AC» incides in quotien* ^ 
tem quz6tum ( 7 .) 

Ratio patet ex conilru^one tabnlc cap. €, 1 
traditae. ^ 

DlYL-J 
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DIVISIONIS COMPENDIA. 



C1889 I 8x9 



D 

1000 



(. 88 , 



8x0 

lopo 



I. /^Um ulti.» 

Bia nota 
diviibris D eft 
unitas , & reli* 
qux omnes cy- 
frar ,4 divideao 

do C fufer tot ad dextram notas (8x9), quot 
Cffn» habet diyiibr. Reliquas ( x88p ) fcribe 
poft lunulam , quibus appone notas abjedaa 
(8x9) fupradiviforem (1000). (biptas* lineoU 
interpofitd. Qjmtienserit (xSSp) numerus in. 

Cegfsr poft lanulam fcriptus un^ cum fra£tione 
C. Qubd fi notz abje^ etiam cyfirx funt> ut 
in exemplo quotiens erit , ipfx notx ad finiftram 
refiduac 34X. 

Divif. Dtmj^atU colligi- 

84 » 1 poo lopo tur ex porifm. 8. c. 3. 

Quin etiam patet ex fc> 

/34X eundo compendio multi- 

^Motiiks. plicationis c. y.Nam 1 000 
'•*: multiplicans 34x1 produ- 

cet 34x000. Ei^ 1000 dividpns 34x000 fti- 
cit quotientem 34X. Ut patet ex definitione 
X3.8C 14. 1 . 7. Per defio, quippe 13. 1 . 7. Ut 
unitas eft ad 1000 ita 34X eft ad produdlum 
34x000. £1^0« permutando, ut unitas eft adat$.> 
34X, ita 1000 eft ad 34x000. Ergo per de- 
fin. 14. 1900 divideps 34XOPO, dat quotien- 
tem 34** 

I 3 d» Chm 
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2. Cikm divi- A. 2.4. 9 [ 46 Bi | 09 
for D condat aliis ' x 
notis fignificati- 
vis uni vel plu> 0.4 

Tibus diverfis ab — — 

unitate, addez- 0.9 

tram vcr6 ha- 9 

bctcyfras, adi- — 
videndo A rur- i 

fum aufer ad 

■ dextram tot notas ( 46 ) quot habet cifras divi- 
for , Sc notx rcliqux 249 dividantur per folas 
diviforls notas fignidcativas. Dividonc pcradi» 
iiqnid fuperdt , quemadmodum hic fupercfi i, 
id cum notis abjetis 46 quotienti integro 
|24 appone, divifore fcripto inferius 8c lineoli 



interpofitil. Quotiens erit 
fra&o m. 


( integer 


124 cum 


Demot^rMtio ex porifm. 


C 27. 2.000 4D 


8. c. y. vel etiam ex 


»4 




compendio i multipli- 


— 




cationis cap. 7. difcurfu 


3. 2. 


^ 48000 


fimili ut paul6 ante eli- 


3 » 


citur. 


r— 




3. Cbm dividendos ha- 


0 





bet cyfras ad dextram 8c v 

nihil ex notis fignificativis fupereft «. tot qu&i 
' tienti adfcribcntur cyfrx, quot poft ultimum 
membrum fignificati vum cyfrse .reftant in di- 
videndo. 

Edo C dividendus per D, 4. 4 in primo 
membro 27 continetur fexies. Scritxa ergo» 6 , 
. poft lunulam. 4 in 6 eft 24, qux fubfaibo mem- 
, bro 27, ab coque fubtraho Sc refiduum 3 repopo 

infrf 

. • V 



Z' »4^ 
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A 
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ipfra lineim , eique adfcribo notam divi- 
dendi proximam 1 » ut habeam fecundum 
nembrum 31.4 in 3 1 continetur ofties. Scri- 
bo 8 in quoriente. 4108 facit 3 a> quae fubtra- 
€ta. a membro 31 nihil relinquunt. Quia vero 
in dividendo jam nihil reltat praeter cythu. 
•dicribo quotienti cyfras totidem t peradU 

cft divilio. 

Demonftratia ex porifm. 8. cap. 3. 



SPECIES DIVERSiE. 

E Undem ad modum traftandxt qui traditur 
in multiplicatione cap. 7. 

CAPUT X. 

Divifto ficHlinta per Imim iitbuU F/* 
thagmcA» 

I N opere diviiionis praecipuum facelGt ne- 
gotium inventio quoti ieu quotientis >vPcr 
quem multiplicandus eft divifor. Hunc quo- 
tum , quin etiam produi 9 ;um ipfum ex di- 
vilbre in quotum multiplicato ^ admirabili 
compendio laminx exhibent. Cxtera omnia 
peraguntur ut in modo primo cap. praece- 
dent. qui aptior eft huic methodo » qudoi le« 
cnnduf. 




Datus 
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X b e 


Z Datos fit nome- 

fgj Divif, rus A C divi- 


4^90.9.3. 


dendus per nur 


4 ■ 79 


/769 merum Z. 

' k ■ 1. Appone £f 

bi mutui laniir 


d 4 1 I. 9 


3^8 a 


1 nas, quz in prir 


e / 37 -} 


mo ac fupremo 
ordine exhibeant 


f 3 7 3 


diviforem %. Pracr 




ter fcema hic apr 


P 


pofitum infpir 


cap. 6 . 


ce tabellam A X 



X. Determina membram primum A Pt ut uu. 
I. modi primi cap. lo. 



.3. Vide quis ordo in laminis numerum contir 
neat membro aequalem, vel proximi minorem. 
Is autem ordo eft proxime minor membro, quem 
immediati iequitur ordo membro major. Nu> 
merus laminx exponentis X 2 r> ordinem deno- 
minans , eft quotus poft lunulam fcribendus. 

In exemplo noftro reperis ordinem proximi 
minorem menft>ra,efle iepdmnm* Scribe ergo 
j poft lunulam. 

4. Ordinem inventum (quieftipfum prodn* 
(Qium ex divifore io quotum 7 ) exlcribe infra 
membrum AB, ab eoque fubtrabeSc infra lineam 
fcribe refiduum (4 1 1) > cui adjice , punAo inter- 
polito» notam (p) qux in dividendo metpbrum 
primum AB antecedit • ut habeatur membrum 
fecundum (41 i.p) 

f. Divifio fecundi membri , & fluentium 
eodem modo peragetur > quq primi* 

6. Sf 
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6 . Si metnbrnm eft minus ipfb divKbre , ac 
proinde 8c primo laminarum ordine , qui nimi- 
rum cobtinet diviforem ; quotienti cifra adfcri- 
betur, 8c membro adhuc una adjicietur nota ei 
.(dividendo , ut membrum habeatur novum. 

7. Si nonus ordo eft membro minor » in quof 
tiente fcribaturp. 

Porr6 , exercitatione vel minimd accedente » 
momento cernitur quis ordo proximd minor» 
aut major membro fit. Revocanda funt io me- 
moriam porifinata 1 ac^t. cap. 3: item qux mo- 
nui cap. 6 , in modo exferibradi ac legendi ordi- 
nes. Deinde refie&endum eft maximi ad ulti- 
ma loculamenta ordinum , quanta nimirum fit 
nota» in ppftremo ad laevam triangulo: 8c an 
fumma notarum Rhombi proximi excedat no- 
vem , adeoque num aliqua indi nota in triao* 
gulum pofiremum fit rqicieoda * £cc* 

Denmjhath, 

pj* Acili colligitur ex demonftratis cap. 9. & 
ex ipfa divifionis definitione. Quam vide, 
ante libr. 7. def. 14. 

vero fr/ifiam fit hee dhiJtndi ratio > nemo 
«ertiiu mtelliget t quamqm fuerit expertut. Fluret 
farte divifiones una alter ave hora fic expediet • quim 
die integro vid communi. Ad hoc temporis atque opH 
r* ingens compendium aecedit operationis fecuritasp 
qfio errori ex incuria^ baBueinatme orto, vixlp’ 
oum ttlUm reUnquit, 
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CAPUT X-I. 

Additionis f SubtraRionis j Multiplic4tioitts i 
Divifionis examind, 

Utiffimuxn eft > ut per iqvicem hx fped^ 
^ examincotur, ciim reliqaxprazcs fint er- 
rori obnoxix. 

ADDITIONIS EXAMEN. 

1 X 3 A It per lubtra£Honem. Efto (um«' 

X 5» B ma X fadla ex additione (inorum 

— numerorum A > & B- Alterntrum ad- 
148 X ditorum 3 puta B , fubtrahe d fummi 
X ^ X> Si refiduus C fit idem cum altero 

— A 3 re£te peradbt fuit additio. Erri- 

I X 3 C tum eftt fi non eft idem. 

X ^ 7 D Quod fi exiftat fumma Z. exad- 
8 3 f E ditione trium numerorum D, E* F» 
476 F aut plurium • examen inftituetur 
■ ■ hunc in modum. Incipe i finiflm 

\6o2 7 t & dic 1, 8, 4 fiint 14 haec fubtraAx 
- ex 1 6 relinquunt « x> qux cum « o # 

X I 4 faciunt ao. dein 9, 3^ 7 faciunt 19 j 
hxc ablata ex 10 relinquunt i» 
quod cutp 8 facit 1 8. 7» 6 faciunt 18 , qux 

ablata ex 1 8 nihil relinquunt. Proba igitur fiiit 
additio 3 cum fumma Z xqualis reperiatar onw 
nibus filis partibus fimul fumptis. 

SU^' 
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SUBTRACTIONIS EXAMEN. 

a 3 4. . G 

j t. H 

I 8a. X 
f »• 



. aj4- K 

Licebic etiam rubtra£lionem cxa- 1 3 4 G 
minare psr rubtradlionem.Refiduum H 

X Aibtrahe ab G,8c novum reiiduum 
fttL.Si hoc conveniat cum numero H i 8z X 
prifis fubtrafto , bona fuit prior fub- > 
tra£lio. Ratio ucriufque examinis /s L 
manifefta. 

EXAMEN MULTIPLICATIONIS*. 



It per additionem refidui 
* C X ) ad numerum fubtra- 
(kom (H) : fi enim fumma K in- 
de fa^a conveniat cum numero 
(GJ a quo fadLi eftfubtra^fio. 
proba eff fubtradio ; mala* fi 
non conveniat.. 



T? It per divifionem. Nu- j* x 3 N 

meri (e mutu6 multi- 6 P 0 ’X 3 . R 
plicantes fint N, P. Per r ■ » ■ 

multiplicantem P divide 3*38 Q_ 
produ£fum Q. Si quotiens 
R conveniat cum multiplicato Ni re&c inftituta 
fuit multiplicatio ; male ver6 , fi non conveniat. 

R-atio patet ex notione prima « multiplica- * 
tionis ac divifionis & 1 6. 1. 7. | 

, Si per laminas fadfa eft multiplicatio 1 vix 
opus ullo examine j adeo fecura efi ab errore ifia 
‘methodus. Si tamen volueris examinare, nuU 
Ium erit examen facilius» quam ipfa multiplu 
cationis iteratio. 
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EXAMEN DIVISIONIS. 

F IC per multiplicatio- A B 
nem. Divifor B multi- a. 4. B. % Dh^. 
plicetur per quotientem % 

C. Si producatur numeras / iH 

divifus A « proba eft diri- o. 4 V C 
60 { ut patet ex definitio- 4 
ne / divifioois » ac multi- 
plicationis ac 1 d. 1. 7 . o. S 

Si poft divifionem ati- S ' 

quid faperfit , diviforem E •— 

multiplica per quotien* • 



A E temF: produ&oGaddo 

a 4. 1. 1. 3. Dh^. refiduum a. Si fiimmaH 
a 4 ( 80} F fit aequalis dividendo A « 

proba eft divifio. 

O. I, r; G Quod fi per laminu 

9 a4op. pera^ divifio eft y vix 
» opus erit examine ullo* 

a a Si tamen examinare pla- 
— ■ M # cuerit» multiplicatio ad 
H. a 4 1 1 examen requifita » iifi. 

dem manentibus lami- 
niSf quae divifioni inlerviemnt , perficietur. 

Seholium. 



M Odtt per sljeUmem novetuerii, 

qHomamf»lUueifmtJ»u non lutmt ne^eriiortm 
Kttunmr umeo infigni proprietote ejufiem numeri. 

1. Metitur enim novenurius omnem numeruatt «M> 
jm nots ueeepu tanquam fimpliees, ceofitmnt 9. Ttu 
,Usmimerififtttt i8>»7t3d»4f.f4«d2i 7 >» 81 , 
90*991 108* ii7*iad(^«/i»se;$^ 

a. I0>l 
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1 . lfaie$ijMfeim^$temmertt atuveturionnmem 
TMtit noufimplitittrMcetfU etmfiatou iOutMH* 

tumnHtaerutxceptit, quorum omms notu /uat jf» 
eujufmodi funt 99» 999 &e. 

. 3. Si numerus quseussque duaius notis eonflmu» 

qsiom 9 »0» sssetitstr » dtvtdatstrptr 9. idem erit reifm 
dsssmt tsmeo, quod remtmett fi neu fimplieiter 
tsetepu dhidantser per 9. Ut <$4 dtvidssmSsr per 
9 remarset, Accipiamstr jum neu feesmdusH v4< 
ioresU fimplicem. 6 . j^fitdunt to, qundivtfu per 

9 etutm relinquunt . i . Vtstet «x i ^ 1. 

4. ^uod fi nou numerum datstm eompenesstes , 
fimplieiter uceepu , eonficunt misms quam 9. hot, 
qsted cenficistm t eritipfttm refidststm qssed reliaqsse» 

' tssrnstmerodato per^divife. Dentssrqyhaedevi^ 
fu per ^ relmquuMt 6 « qsutntum videUeet cenfitiustf 
ipfu tseu fimplices 3 6 * 3 * 

Atque ex his demum eossfsqssens efi, ex quo- 
vis nstssstre divi/o per 9 , idem relsnqssi, qssod relm- p 
quststrex notis ejufdem numeri fisrsplieiter aceeptie, 
fi per 9 dividamur. 

UminemUgi qui herum eusfism aperiret. JndU . 
euie fmttmvirbo. Nevenanut efi ssnitate rmstor de- . 
m.rie. Hee rite fi expendas ^applices t proprietutee 
isi^i jam reeenfitas non diffistslter dedssees. 

Porro quamvis hee proprietas ^ pulchra fit 
vtrifiima : jexamna tamen per illam infiituta faU 
stent. A notis fiquidem ommttm numerorum adden- 
dorum fisnpWater acceptis 9 ahjiciuntssr , quoties 
.pojfisnti hoc eft Mviduntur illa per 9, (^rtfidststsss 
fervatur. ShnUiteranotic fumma fimplieiter accep», < 
tis eAfiamtur 9 qssoties pojfunt. fi rtfidustm 
idem fit essm priori re^dsto^ cenclssditur riti fuifie 
profla atiditie* Sed fkli$ emlufiep quia Uch ple. 

fhsm- 
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ntmqm t$m tn^tum non fit , infiniti tamtn ettfiu 
dari pojfunt, in quibus hoc examen indicet additio-, 
nem ejfe bonam , qua mala e fi. Ratio e(l , quia potefi 
novenarius (imi (jy» quivis numerus) dividendo duos 
numeros inaqualest idem exhibere refidmm j quod 
quidem per fe eil manifefium. 

En exemplum. Innumeris jifB.C. 3^8 A 
9 & S y*** 8,^8 funt 1 6. AbjeSlu p 2 3 4 B 

rtfiant 7, qua cum z faciunt 9 i quibus 

aljeblis , 3 4 faciunt 7. numeris igi- 8 3 / C 

tur A, B divifis per 9, rejflant 7. Jam 
tn numero C> 8 3 faesunt i r. abjeSis 9, reflant 

X t qua cum f faciunt 7. ‘ Utr e fiique igitur tam ex 
addendis A, B, quam ex fumma protenfa C fuper- 
funt 7; neque tamen C vera fumma efl A, B i con- ’ 
ficiunt enim illi ^qx. Pari modo in fubtraiiione', 
multiplicatione y dtvifione, radicum extraclione ktt- ' 
jtu exatmms fides fufpeBaefl^ . 









ARITH- 




ARITHMETICA 

P R A C T I C 

L LB E R 1 t 

LOGISTICA 

F R A C T ORUM 

« . ^ 

NUMERORUM. 



CAPUT I. - 

Vu^otm Nuimrorum definitio , Scriptio , 
Enunciatio, 

N Ua.cni$ firadbis > qui etiam fra£Ho 8c 
miautia dicitur , eft pars» vel partes uni^ 
. tatis > aliquod totum diviftbile reprxlen- 
tantis. Ut fi totum aliquod fe^um fit in quin- 
que partes xquales , &quifpiamex illis fiimpi^ 
rictres. dicentur illx tres quiotx partes , nume- 
rus fradus. 

Qubniam igitur fradus numerus eft pars> 
partervealicuj os totius» duobus numeris fcribi 
debet » quorum unus indicet quot partes ex toto 

acd- 
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acdpiantar » alter quales. Scribuntur porr^ duo 
illi numeri fupra invicem » lineoli interpoficd^ 
Ut vides in his exemplis. 




s 



Superior numerus Indicat > quot eX toto par-* 
tes accipiantur : interior defignati in quot par^ 
tes totum ponatur divifum* ac proinde quales 
fint partes ill* t qu* ex toto funt acceptx. 

Superior igitur, quia partium ex toto accep- 
tarum indicat numerum , numerator dicitur } in- 



ferior, autem quia parttum acceptarum defignat 
fpeciem , nominator , feu denominator appel- 
latur. 

FraAi A, B, C, D fic enuntiantur. A : una 
fecunda, feu una dimidia. B: dux tertiae. C: 
quatuor leptimx. D: undecim decimx ter- 
tix. 



Quamvis autem pro toto divifibili , plerum^ 
qUe unitas fupponatur , numeros tamen quicun- 
_ que fupponi poteft. Quare E fradus, fi tCK 

^ E tum fint 6 + aurei , fignificat quinque oftac 
® vas partes 64 aureorum. ' 

Denique ad fradtorum naturam peniths in- 
telligendam , id erit ftudiose obftrvandum , fra- 
dos ab integris numeris quoad rem non differ- 
re. Ea Ibla differentia eft, qu 6 dfrafti defignent 
res , qux fint partes rerum ab integris numeris 
defignatarum, ac proind^ qu 6 d ufiitate^ fra&i 
numeri fint relativx } integri ver 6 numeri uni- 
tates fint abfolutx. Dentur exempli gratii fio- 
reni lay & fraAio 4 , hoc efi: 4 vigefiinx unius 



r 

t 

t 



Ulri 2. Caput 1« 14^ 

floreni. Nameriii integer laf continet centum 
vigioti quinque unitates , quarum fingulas flo* 
renum delignant. Fraftus fimiliter^ 
hoc eft quatuor vigefimx partes flo- 
reni t continet quatuor unitates» 
quarum finguhe defignant unam par- 
tem vigefimam floreni» hoc eft aflem 
unum » ac proindd quatuor vigefimae 
floreni » fignificant 4 afl» » qui tam 
eft numerus integer » quam i xf. flo- 
reni. Imd quilih^ numerus integer > 
res quantas deCgnans » firadlus eft » fi 
cum majori toto comparetur. Nam 
% floreni funt una tertia unius librae » 

£re^i Sc 3 pedes funt tresquintx 
unius paflus fivec} fic aooo pafluum funt dux 
quintx unius milliarii Italici » five d. Ad haec 
tTrones advertere multhm intereft. 'Caufa nam- 
que prxcipua» obquam illis fnidtorum nome* 
rorum tra^atio difficilis & obfcura videri foleat » 
ea eft» qudd prius ad operationes fradorum ac 
r^ulas addifcendas profiliant » quam illorum 
naturam perfpezerint. . 




Mmitum generale. 



C Um' dux fractiones aut plures inter fe com* 
parantur » iemper' intelligendx funt clTe 
partes ejuldem totius» mfi contrarium indice* 



1^^ Arlth^U viiBiu t 
“CAPUT II. 
Fnffomi Thedrid pintd, 

T H E O R E M A I. 

F FmHus imps ejl ad totum ^fiu umtatitn , 
ut numerator ad denominatorem. 

DtfOimJlr.-Pitet ex definitione no meri fradi 
capite przcedenti explicata* Denominator eninv 
defignat ipfoth totum feAum in tot partes aequa- 
les, quot in denominatote unitates funt. Nu- 
merator ver 6 indicat quot partes ex toto ita fe- 
Ao accipiantur. Quare ciimfradus nihil aliud 
fit . quam ille ipfe partium numerus, quas accep- 
tas e^ ex toto , numerator indicat } roanifiefhiim 
eft, fraftumefle ad totum ut numerator eftad 
nominatorem. Ex hoc rit^ intelle&o exiftunt* 

Corollaria. « 

I. 

Cikm n^Hnerator eft- minor denominatort»/ 
- fradus fuo toto minor eft. 

Chm numerator nominatore major eft, 
fradus eft major toto. Sic firaAus id eft 
triginta vigefimae exemp. gr. fioreni (hoc 
eft 30 afles) funt majores toto, nempe 
^orenotfeu loaftibut. 

Ciim numerator nominatori aequaKt 
eft, fraftus toti- xqui valet. Sic i id eft 
10 vigefimx fioreni ( hoc eft ao afles ) 
conficiunt fiorenum. Sic e, d xquivaleni 
anitati feu totj,quod unitas reprxientat. 

1 L 



a 

ao 

an 



i- c 



1 d 



I 



X, C4fM X* 



I ^ 

% . f Ex hoc theoremate colligitor veritu 
T ‘ ijlios » qood num. S. cap. 9. in modo pri« 

’ mo divifionis traditur; nimirum dim nu* 
merus ( 1 ) minor per majorem (3) dividendue 
eft , quotieatem haberi . 6.m^or minori fubrqri- 
batur , ut fiat fradio /• In omni fiqoidem d(ri- Af. 
fione quotiens eftad unitatem,^ ut dividendus» ^>7» 
qui hic eft a » ad diviforem » qoi Mc eft 3. Sed 
etiam fraAio/ eft ad unitatem » ut a ad ^ Erga 
/ hic eft quotiens* 



ThEOtRBUA 2. 

S I fidin la^t numerator (sl) £ 
ejl ad nominatorem ^b ) , ut a £ 
fiadi alterius numerator (c) eil b 4 
ad fuum nominatorem (d); fia^i 
atriales erunt. 




Dtnuitliratio. Fradtas E eft ad totum » atno« 
merator m ad nominatorem per theor. 1 j hoc 
eft per hjp. ut numerator e, ad nominatorem d ; 
hoc eft per theor. i > ut fraftus F ad idem totum. 
Quare chm ambo fra^i E 8t F ad totum » qqod 
in utroque idem efte rupponitur , eandem ha* 
beant proportionem , per 9 lib. f. aequales erunt.‘ 
Quod erat demonftra^ain* 

Itsqtu VMlorfiraBortnn nmt $x magmtudfi» nmna^ 
rorum, qui 6 m txfrimuntur , ftd ex pvportiotueOm 
rtmdem ^numdm eft ; quod uUeritu ex theor, 3 . 4 « 

Thio* 



K » 
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THEOK'tMA 3. 

F RoHus ille (a) major eft altero A B 
(Bj cujus numerator (c) ad J^g 
nominatorem ( f j majorem habet £t6 6 h 
froportionem i quam alterius nume» 

Utor (g ad nominatorem fuum (h^« v 

Dttnmjlratio. Nam per theor. i. firadus A ad 
totum eandem proportionem habet» quaimead 
fi hoc eft ex hyp. majorem qu^m g idh i hoc 
cft per theor. 1 . majorem quam frad^ui B ad to> 
tum idem. Ergo per 10 I. y. fra&us A fradlo B 
major eft. Quod erat dcmonftrandum. 

Theorema 4. ' 

F Ra^i, quorum numeratores in mutuos denom 
minatores dulli eundem gignunt numerum-, 
dquales funt. 

Dentur fradi E, F. & tam ain d E F 
qo^ r in ^ producant eundem nu- a x $c 
merum Ar. Dico frados E. F acqua> 
les eOc. 

Dmonjl. Ver erit a i, k la ■ 

ut e ad d. Ergo per theor. a. fira^i E» 

F xquales funt. Quod erat demonftrandom. 

Theorema 5. 

F Railds iUe (a) altero(B) major efi , cujus 
numerator multiplicans alterius nominato» 
rem^ ttrajorem gignit riumenm, 

Ptu- 



/ 
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Prodacat ^ in n majorem numeto A B 
rum #. qaam m io k Dico A fra*- g a 3 m 
Aum majorem elle fra&o B. _ ^ 

Quia ^genitus ex ^ino h4 
cft d genito ex mia 6, ha* c. 18. la^ 
bebit per corol. a. p. 19, 1. y,g ad A 
majorem rationem t quam 10 ad». Ergo per th. 
3. fradlus A major eft fraiSo B. Q^od erat doi 
monftrandum. * 

CorolUrim» 



U X4&f theoremate modus habetur facilli* 
^ mus examinandi • fraAine aequalem fint , aa 
ina^uales» 8c uter major fit. 



Theorema 6 ,' 



r Hd(H (D,g) idem nomen habentes ( P ) 
eam inter fi proportionem habent , quam 
numeratore^ (m,n.) 



‘Dmei0r.?erth. i. fraftusD . D G 
eitad totum, ut ad p. Idem ' m 7 f a 
ver6 totum eft ad fracum G, — — 

ut idem p eft ad »; Ergo ex x» p 8 8 p 

quo per aa. f. firaAus D eft ad 
^dum G>ut m ad »,Quod erat demonftraudom. 



Theorema 7. . 

D Emur fia^i P, R: primi numerator 2 
multiplicans alterius ruminatorem o fa^ 
tiat a o^dterius verb munerator c multiplicaru 
nominatorem prind n poducat c n. Erit fia^hts 
^ odfia^lumRt ut SL o ad cn^ 

K 3 Dti 



AritbmetiU PnlHcd 
DMidifi. Nominatores m8c« in- iio " 
'VtOem multiplicantes producant ao cn 

ns.fra^sPeftadtotom, ut«ad ^ ^ 

»,perth. 1. Sed etiam per fchol. 

‘p. 17. 1. 7. «»>eftad noiitMad »• n o 
ErgofraAusP eft ad totdm* ut Tt- 
« s eft ad n ». Attjoiper fchoh p. 17 tum: 

Useftaden «t 0 adr{ hoc eft per 
th. i^ut totum eft ad fra&um tl. ^tur ex teqno 
per. aa.|’fradusPeftadfra£lumR»utii« eft ad 
tm. Quod erat demonftrandum'. 

k V 

T H 1 O K E M A 8. • 

S lducf^aSH C<^,T> ) eundim mmxtmtm 
habuerint { a ) erit prior (C ) adpoflerk» 
vem (D) ut reciproce pojterioris demmiructor 
(o) ad prioris nominatorerrt .(' n . ) . ' 

• 

Ex « in s fiat 4 s» 8 c 4 « a a 
ax 4 in ». Per ^raeced. fra^lus C C“* “li 
efhad firadum D» ut 4 s ad 4 »; hoc ** , 

^ft ( per fchol. p. 1 7.1. 7. ) ut 4 ad ao. an* . 

fs. Quod cratdemonftrand^. , , 




/ 
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Reditiones FraSorum. * ^ ■ 



PROBLEMA l 




Icitor fradio ad minimoc terminos reduci» 



cil^ reperirur ei xquivaleoi alia minimia 
nomens exprefla. 

Patus fit fra&us A» ad mirumoa A P 
terminos reducendus. Per prop. n^^ 3 r 
1. 7. inveniantur numeratori tf ac — — . 
nominatori f , proportionales mi- p 3 ^ 4^ 

ninv r •'■Jk t , ex quibus fra&us con- 
fiituatur B. Hic eft quaelitu& 

Deamfi.' Nam quia per con/lr. r eftxdrutn 
' ad^r xquales erunt fra^ A\8c Bi per cjbieor. %. 
cap. prxced. Neque potefi alius fra&us > qui mi- 
noribus terminis confiet • frado A zqualis exhi> 
; jad lioc enim ut patet ex x- theor. require* 
rentur .duo -numeri iplis n, f proportionales 8c 
minoces minimis jam repertis r, r : quod fieri 
non .poteft. 

Qupd.fi »fP termini fraAionis dxtz A :(int in 
prpportione fu^tninimi» 000 poterit fractio da- 
te in terqiiovi minoribus exhiberi. Utrum vero 
Ut p fint in ratione iua minimi innptefcet ex ip& 
confirudione prop. 1 . 7. Et univerfim per 
X3. 1. 7. omnte-numcri inter fe priini funt in fua 
■ foopprtione, minimi. 




K ♦ 



PRO- 



ijr» 



Arhhmetiu fu^iu , 



PROBLEMA %. 
MMd$i3k frtiSortfm sd tumen iitm. 

Pars i. 



T\ Ati fint dao quilibet fra&t N. 

P, ad commune nomen redu- 
cendi. 



N 

^4 



P 



ad cb 

M bd 
R T 



i8 



»4 

A 



ao 

»4 

T 



Denominatorei invicem 
multiplicantes dabunt nomi- 
natorem communem kd. 

Tum numerator 4 dudlus in 

nominatorem d producat »ix erit 
fra&us R aequalis dato N. Rurfum 
numerator e dudas in nominatorem 
t gignat e bx erit fraftui T |>ar dato P, 



N 
a 1 



P 

jc 



b4 d d 



R - - T 
»4 »4 



~ ad cb 
^bd bd*^ 



Dnrmd. Perfcbol. 
p.i7.1.7.4deft ad 
bdtVit M, ad d. Er- 
go per th. a. cap. praec. frafti N & R xqualet 
funt. Similiter quia per idem fchol. eft ad 
b d. ut c ad d* rurfum per th. a. fra&i P, 8c T ac^ 
quales erunt. Datos igitur N. P ad idem nome0 
reduximus. Q^derat faciendum. 

Pars 2, < 

Ati fint tres fradli , G,H, Laut plores ad 
noinea idem reducendi. 

De. 
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. G H I Dcnon;unato« 

' a 3 c j* e I res b,d,f\xiier fc 

R T V multiplicati da- 

144 160 14 b4d6 f8 bunt deiiumina- 
— ' — — torem comtnu- 

lya ipa ajti R T V ^bdf. Nu- 
. adf cbf ebd moratores fln- 
g'ili proveniet» 
bdf bdfbdf fi. numerator 
ur.jfcujufque 

fra^onis datae multiplicet produ^ium''ex 00« 
minatoribus reliquarum. < 

Sic ut fraAus G reducatur ad nomen ejut 
numerator 0 dudus in df genitum ex nominatu» 
ribus reliquorum H» I, producat m d f. Erit 
fradus R frado G xqualis. XJt reducatur H, ejus 
numerator e duAus in d/genitum ex denominai» 
toribus reliquorum G>I> producat c^/: prove» 
met fra8;us T par dato ^ Pari modo V xqualis 
proveniet dato I. 

0 df ut «ad 4 per fcho. p.' 

17.I. 7. Ergo per th. x. cap. prsec. R, G zqualea 
funt. Pari ratione rii/eft ad bdf^ (eu ( per ibhol.. 
p. XfA.Z.dbf, ut eadd. Ergo per th. a. etiim 
firaAi T» H xquales funt. Denique quia •bi eft 
zAbdf,nttx6 f , zqualeserqnt tiradH V.I. Re-i 
du&i funt igitur fradi G H» 1 ; ad noinen idem. 
Quqd erat faciendum. 

Operationem totam utrit^que partis , ipfe litterOm 
tam confptSius exhibet : qm farte h^iftiees fpeaofa 
fm9m efi proprius & lon^i mbilijfm». 



Par* 



f 






m Ariihmttiu . 

Pars 3. 

D Eatur frafti quotcunqoe A»B, A B C • 
Ci qnoc oportMt ad idem no> 3 f t 



Inveni per 36 8c 38.1. 7. miai- 643 
mum numemmt 149 quem nomi^ 18 ao 3 
tutores dati 4. '6. 8. metiuntur. Is — — — — 
erit communis nominator. Hunc 14 14 24 
nominatores dati 4, 6>.8 dividant - D E F J 
per quorientes. 6 , 4. 3>qui (i multi- 
plicentur per numeratores datos Jj f » i • prove- 
nient 1 8» ao, 3 numeratores novi , eruntque fra- 
Ct\» D, £• F ejufdem nominis datis , A» B* G z- 
quales t in terminis minimis. 

Demmfi. Quod fint zquales fic oAendo. Ex 
tonftr. 8c ex f^olio p. i5>. 1. 9. patet tribus bif^ 
humeris 4, 3 quartum eife proportionalem 

kS. UndI permutahdo 4eftad 3» ut I4 ad 18. 
Ergo per th. fra^ A« D zquales Amt. Pari ar- 
gnmentoJB. ^ E} C & E zquales erunt. 

Qjiod etiam fint io minimis terminis « fiede* 
snonftro. Ut habeantur fradi ejufdem nominb 2 c 
itquales datis AiB,C,neccfie eft ut denopainatores 
dati 4>6 i 8 adxqoatd dividant nominatoreOa com- 
haunemniturum» .ficenira proveniunt quotien- 
test qUi dudi in numeratores datos > 3» j, 1* ex- 
liibent novos numeratores quaefitos. Atqui per 
tooftr. nominator ille communisj 14. jam inven> 
tus, eft minimus, quem nominatores datu4> 8* 
adzquatd dividunt. Ergo non pofiunt alii fradi' 
nominis ejufdem, datis, A,B,C zquales inveniri, in 
■a rminis minoribus, qu^ reperti jam D, E, P« 



men reduedre, & in minimis ter 
minis. 




PRO- 




♦ 

1 



PROBLEMA 
IntSums rubt3wj$d mmm lUuiam» 



'SS 



F 

a A 



G 

8c 



b) .i»i i»4 



«4.« 



D Atafit fn6bio F redu« 
cenda ad fra^ijonem » 
cujua nomiaator fit d. 

Per 19. 1. 9 .utiad a, £c 
£at d ad alium r. quod fit 
ducendo a in </>& produ^m 
# dividendo per i. Quotiens 
enim c erit numerator qnsefitus » quicumnomi* 
«atore dato d, dabit fradum G aequalem dito F$ 
ut patet ex theor. a . xap. pcxced. 

'm.p Quod fi i.non metiaT 
«4 8d dn a^i tur « , ut contii^it ia boc 
— - — exemplo* ubi ^dividens a 

hf 8d f 8 dat quotientem n » m» 

/a a quotientem integrum 9 
\ d T* m icribe fiipra denorninato^ 
>'■ ■ J Kmd.eritfiraAus»id^a4 

i p. (hoc eft £9 odavx.com 

dnabos quintbex una od»va).xqualis &ado««>i* 
Dnamftr. Qjioniam ut 6 eftiad n ita^id eft 
4d w, ae* mantfeftnm eft hunc cumerum ifc m 
defignare quot' partes ^ d denominatas * nempe 
quot odavas partes «x toto oporteat accipere» 
utfradoa, i anjualu fradus Jj^>eatur nominis 
d. Cum igitur nmitates fingube integti numoci 
x-defignen^ ex toto nccipi .fingulas o^vas ipar> 
tes , liquet id^ quod in numeistorei}. tx eft mi- 
*fia»uttitate^ nempem* defignorenx toto accipi 
inTupv aliquid miaoannftodavd patte» jrideU- 

CCtXk 



N 
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€etm.p, ideft duas quintas ex una oAav» , qu« 
cft fra&io fradionts. Sed de his cap. 8. plura. 

1 7 Hujut ndu&ionu ufm pr*etfitHt 
— wl viUor fr*Bums dsu eopufatkr m 
8 fartibus tjufdem tptiui notioribus. Ut 
~ p q r fi offeruntur' \t ii eft fepttm eSuuu 
17 f I I ttmus ptrtieu lo pedumi reisttumur 
^ ud v^tfintiu , provenient p f q* r { 
»0 A xo hoeefi pedet 17 ciim dimdiot quibus 
uqtdvulesM I» id eft feptem oStwM 

SSSMtf 

PROBLEMA 4» 
trssBi toto fiso tns^orit redttSHo ud intep'ttm «sa> 
tuerum. 

E Stofni&ut A toto major. Numerator (b) 
per denominatorem (« J dividatur. Qiio- 
d^- 14« dens (d) xquivalet frad^o (A.) 

^ 7 * ' Demon/fr. Fradus A eftadtotqntb 

b I X (eo unitatem pro toto fuppofitam» 

_ ( pd ut numerator i ad nominatorem s. 
< 4 ■ P®^ ircap. przc. Atqui etiam 

quotiens d eft ad unitatem ut nume» 
rator divifus , ad nominatorem c» qui divifor 
eft. Ergo fra&us A k quotiens integer d eandem 
rationem habent ad unitatem. Ergo per p. f» 
«quales funt. Quod erat demonft. 

Qood fi numeratore per nomina> B 

torem divifo quotiens fit integer ci4/ea 
cum firafio * ut contingit in frafitio* —'3 ** 

ne B. tnne non poterit fradio data d 4 4 

reduci tota ad integrum .xquivale- 
bitque integro 8c fradio fimnl fumptis. Demon* 
ftntio eadem eft. 

Eadem 
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Eidem ratione redacontur afles ad folidos* 
florenost pattaconesj floreni ad aureos» libras 
8cc. Pedes ad paflus j pedes & paflus ad mUIia> 
ria»8cc. Ut li velim 40000 pedum reducere ad 
milliaria fooo pedum continentia» divido 4000* 
per foop, proveniunt 8 milliaria* 

PROBLEMA V. 

Jiittjgri nmntri rtduSiU ad fralhm tiMKW 
dati. 

Atns iit nunterus inte- ' S 

ger » 4 » reducendus ad i 8 c 

fradum » cujus nominator a. 7 ^»4 r b 
fit i. ’ 

Integer («) datus multiplicet (l) nomen da- 
tum, & produdio (e) fubfcribatur nomen da^ 
tum : fra&io (E) indi nata SEquivalet inte* 

Dmm^ratio. Per deBnit multiplicationis ut D^. 
produftumceft ad multiplicatum^» ita multi- 7 * 
plicans a eft ad unitatem. Sed etiam uc r eft ad t, 
ita fradius E eft ad unitatem. Ergo integer 0 
& fradius E eandem rationem habent ad unita* 
tem , ac proinde aequales funt. Quod erat do- 
aaonftrandum. 

Si cuivis integro , ut 8 » fiipponatur Unitas • fit 
fn&io» vel potids quafi fra^o» xquivalens in- 
tegro 8., 

Hune m moiwn folidi , jltreni , pattaettus , 4M« 
rri rtdtumtar ad ajjts } aurei jlorem ad librat • 
Milliaria ai pajfut ftdts , ^e. Gradus ad 
mhma prima hae ad ftemddt ^fie dtiaeeps. 

C A- 



O 



1 



tji Aridmu^i VfiiUu , 

C A F V T IV. 

AMtio Tr^Smmu 
Addcndiu Sit 
I. 

FRACTUS FRACTO. 



8 

7 



. ft 



^ g C I ejufdem fiat nominu ( nt A • 
B) numeratores (x, 6 ) adde. 
Tum fummx ('8) fublaibe nomi- 
natorem communem (f.) Fradns 
inde natus ( C ) erit fumma dato- 
rum A,8cB. 

Si diverfi iint nominis (nt 
D« Ei^ per prob. a. cap. redu- 
cantur ad alios qufdem nominis 
(F tG:) horum fumma sb- 
quivalet datis ( D, E,^ 



if 



t® 

F 

:^G 



fi i? 
31’ 



l I. , 



INTEGER FRACTO. 



A 3 



r 

c 1 

f s 



1 B 



I Nteger (Ay reducatur ad 
fra&um (C) dato frado 
(B^ cognominem per prob. 
f.cap. 3. Tum additio per- 
itur ut num. I, 



III. 



LiM 2 . Caput f, 

I 1 I. 

ifLURES INTEGRI ET FRACTL 

OIligMitur frorfim integri in ansm fun> 
mam » & feorGm ira^ in fammam (uam 
ntoHm. I. Tum hx dox fummx addantur at 
num. 1. 

Dmonfirstio horum otimhtm por /ooftmuu^ofiM* 

CAPUT V. 

Subtracto Fradtnim, 

Subtrahendus Sit 

• « 

I. 

FRACTtJS A FRACTO. 

I fL .1 K funt nominis (ntt 

J* ^ & K, ) minor numerator ( i ) . 

fubducatur i majori ( 3 ^ 2c reA.* 

I duo ( 1 ) rubferibatur communia 
f nominator (f.) fradus inde na- 
tos (.L ) remanet minore dato (i) 
fubtrafto ex dato majori (K). 
toi- 4 N . Si dimfi fint nominis ( ut , M. 

I f & N ) reducantur ad alios (O» P) 
nominis qufdem , per prob. a. 
Q If cap. 3. inter quos fubtra^opeta 

if agatur ut fupriL 

< 

II. 



•e6o Aritbmetiu PraSicd, 

I I. 

FRACTUS (S) unitate MINOR 
AB INTEGRO (R.) 

E X integro (R) tcci> ' S 

piatur unitas, a qui ' * *7 ^ 

fubtrahatur fradio data R >— 

(S) i quod fiet, fi ejus nu- 
merator « fubducatur ex 
nominatore 6 , & rcfidno c 
fubfcribatur idem nomi-i 
nator FratHof^T) indd 
orta, cum integro unitate 
muidato (nempe cum 14) 
eft refiduum qusefitum. 

DemenflrMt. Uqitas sequivalet fraAo nt 
patet ex corol. .1. theor. i. cap. !• Ergociim S 
Tubtraho ex b b, fubtraho S ab unitate. Atqui ut 
patet ex num. i. fubtraho S ex ^ ^ . fi fubtraham 
» ex b. Ergo fubtraho S ab unitate, dum fubtra- 
ho numeratorem « ex nominatore b. Reliqua 
fnnt manifefta. 



17 17 h 

14 ac 

17' b 
T 



III. 

FRACTUS UNITATE MAJOR AB TNTE* 
GRO VEL INTEGER A I^RACTO. 



>8 

X II V 
4 

Y 48 1 8 

.■ T 
a 11' 

4 - 



I Ntiger (X) per prob./. c 
3 reducatur ad fra^^um (T) 
dato fradlo (V ) cognomi- 
nem. Tum fra&us datus (V) 
fubtrahatur ab integro fic re- 
dudlo ( nempe ab Y ) ut nu- 
mero I. 





Pari 



Lihri ±. Caput i6t 

Pari modo fubtrahetur numeros integer ii 
fra£lo« qui integro dato major fit. 

I V. 

INTEGER CUM FRACTO EX 
INTEGRO. 

1 Ntegcr cum fradto (A) 
per n. a. c. 4. colligatur 
in unam fummam (C,) 
qux fubtrahatur ab inte.. 
gro dato ( B j ut numero 
praecedenti. 

V. 

INTEGER INTEGRO CUM 

FRACTO. 

E. F ' integer (D) auferendus 
^ minor eft integro ( E ) 
D 8 13 — fraftus (F) adhaeret, 

f integrum ab integro aufer: 
refiduum (G) cum fra£to 
^ 1 , dato (F,) erit rehduum 

f quaeiitum. 

Si ver6 integer auferen- 
dus (Hj major eft integro 
(I) cui adhaeret fradius, tunc 
redigantur fradius K ) & 
cui adhxret integer (I) 
in unam Tfummam (L) per 
num. X. cap. 4. Integer ver6 
C H ) reducatur ad fraftum 
(M) fumm* (L) cognomi- 
L Bem 



G F 
1.K 

« P- 

H la IO— 
X X 

X N 



A 6 "• 16. B. 
i 

*o 
C - 
3 • 



14» Aritbmeticd FraSicd , 

THEOR'tMA 3« 

V Rallus ille (A) major ejl altero A B 



froportionem, quam alterius nume» 
rotor (g ad nominatorem fustm (h 

Demmflratio. Nam per theor. i. fradus A ad 
totum eandem proportionem liabett quam «ad 
fi hoc eft ex hyp. majorem qu^m g ad ^ hpc 
cft per theor. i. majorem quam fraSruiB ad to> 
tum idem. Ergo per lo 1 . y. fra^s A fra^ B 
major eft. Quod erat demonftrandum. 

Theorema 4 . ' 

F Ra^i, quorum numeratores in mutuos denom 
minatores duUi eundem gignunt numerum, 
oquales funt. 

Dentur fradi E, F. & tam ain d E F 
qu^ « in ^ producant eundem nu- a a 3 c 
merum i. I^co frados E, F zqua> 
ies efte. 

X>oiMM7y^. Per 19.1. 7.erit«ad^, k la • 

Bt c ad d. Ergo per theor. a. fra^ E, 

F zquales funt. Quod erat demonftrandum. 

Theorema 

F RdUUs iUe (a) altero (B) major eft , cujus 
numerator multiplicans alterius nominato» 
rem^ majorem gignit numerum» 




Pro- 






\ 



Vhri 2 . Caput 2 * 

Prodocat gina fnajorem numew 
rum tf, qaam m in k Dico A fra>i 
dum majorem e(Te frado B. 

Dtmenjli, Quia e genitus ex^ in n 
tou^r cft d genito ex m in b, ha- 
bebit per corol. t. p. 19. l. j,g ad h 
majorem rationem , quim wad ». Ergo per th. 
3. fradus A major eft fradoB. Qiiod erat d» 

' monftrandum. * 

’ • « 

CotoUarim» 

U X4&f theoremate modus habetur 7 acilK- 
mus examinandi « fradine xqualcsfint» an 
insequalet, Sc uter major fit. 

Theorema 6 »' 

^dHi (D,g) idem nomen habentes ( P ) 
eam inter fe proportionem habent , quam 
• numeratoret ( m. n. ) 

'Dtnmjir. Ferth. t. fradusD . D G 
eltadtotum, ut np ad p. Idem ' m 7 f a 
verd totum eft ad fradum G* _ ^ 

ut idem p eft ad a; Ergo ex p 8 8 p 

quo per aa. p. ^dus D eft ad 
fodum GtUt m ad ie.Quod erat demonftrandum. , 

Theorema 7,. 

D Emur fro/^i p, R: primi numerator t 
multiplicans alterius nominatorem o fa^ 
eiat a oj alterius veri nmttatot c multiplicans 
nominatorem ptitm n producat c n» £r/V fia^ 
fddfiaHumRttaa.oadcn, 

K 3 DO. 




A 

g* 



*49 

B 

3 « 



h4 9 n 
c. 18. la^I 



t 



I 



ArkbmetiU PuRiei 
Demoiifi. Nominatores w8c« in- no 

'vioem multiplicantes producant ao cn 

0s.fra^sPeftadtortim, ut«ad ^ ^ 

S^perth. I. Sed etiam per fchol. 

>p. 1 7. 1. 7. « 9«ft ad n 0iit« ad ». n o 
Ergo fradus P eft ad totdm » ut 7 i- 
« e eft ad » a.Atquiper fcfaol. p. 17 tum: 

isaeftaden «t 9 adr; hoc eft per 
th. t^ut totum eft ad fra&um R. ^tur ex flsqoo 
per. ix.f fradus P eft ad fradum R, ut 4 « eft ad 
9 ». Quod erat demonftranduml 

Thiokema S. 

I 

S I ducf^oRi ) eundim mnnxtmm • 

habuerint i^z.) erh prior ( C ) adpefierw» 
'tm(D ) 4tt reeiproce pofterioris denominator 
( o ) 4d prioris nominatorem .( n, ) 

• 

Ex 4 in«(iat 4 a, 8c 4« a a 
ax 4 in ». Per prxced. firadus C C 
eft-ad fradum D* ut 4 e ad 4 »; hoc ** 

^ft (perfchol. p. 17. 1. 7. ) utead ao. an* . 

0. Quod uatdemonftrandim. 






I 

i. 



Uhri 2,» Cdfut $, 

, C A P U T. , I I I. 

Redu^lims FraSoritm. * , 

PROBLEMA J. 

;r 

R*i$tBio fr Aiorum sd minimos ttrmmot, ' 

Icitor fradio ad minimos terminos reduci» 
reperixur ei aequivalens alia minioda 
numeris cxpreiTa. 

Patus fit iratus A* ad minimos A ^ 
terminos reducendus. Per prop. jf. nay 3 t; 
1. 7. inveniantur numeratori n ac — — * 
nominatori p , proportionales mi- pjd 
nind >: r.,& f , ex quibus fra&us cpn- 
Aicuatyr B, Hic eft quxdtus. 

Densm/i.’ Nam quia per conllr. r eftad rut « 
ad^, aequales erunt fra^ ,A<8c B> per tjbeor. %. 
cap. prxced. Neque potefi alius fira&us > qui m,i<« 
noribus terminis conftet , fradio A xqualis exhi- 
bqri ; pul hoc enim ut patet ex x- theor. require' 
rentur.^uo numeri ipiis n, p proportionales 8c 
minoepa minimis jam repertis r, /: quod fieri 
non poteft. , 

Quod.fi o.p termini frad^ionis 4 atx A ^nt ia 
proportione fu^minimi , non poterit fra^o ds^ 
ta io termiuia tuiuopbus exhiberi. Utrum vero 
»t p fint in ratione fua minimi innptefcet ex ip& 
cooftruAione prop. ij. 1 . 7. Et univerfim per 
a 3. 1. 7. omn^snumeri inter fe prihii funt in fua 
proportione minimi. 



r 



K ♦ 



PRO 



\ 



A 



i fz Arhhiftetiu VtiBiu • 

PROBLEMA t. 



Jjtd$tS0 fruStrifm ntmm iitm. 



Pars !• 



D Ati fint duo quilibet fraAi N. 

P, ad commune nomen redu> 
cendi. 

Denominatoret invicem ad cb 
multiplicantes dabunt nomi* 
narorcm communem id. ^ ^ 
Tum numerator a du Aus in 



N 


P 








dd^ 


tS 


ao 



»4 

jR. T 



nominatorem d producat Ad: erit 
N P fradlus R zqualis dato N. Rurfum 
as 3 c numerator e du&as in nominatorem 

•- Egignat e^:erit fra^sTpardato P. 

b4 6d ^ 



6 la Pe»»e»/?. Perfchol. 

*“a4 24'*’ ^bd bd"*^ p i7*J-7.«deftad 

^ 4, nt A, ad 6. Er« 
go per th. a. cap. przc. frafti N 8c R zquale* 
funt. Similiter quia per idem fchol. eft ad 
6d. utr ad dt rurfum per th. a. fraAi P, 8c T ae^ ' 
quales erunt. Datos igitur N. P ad idem nomea 
reduximus. Qimderat taciendum. 

Pars ' 

D Ati flnt tres fra^> G»H,I>aut plores ad 
nomen idem reducendi. 

De. 



» V 



' Lihri 2. ^ptt 3. 1^3 

. G H I Denon^nato« 
' a 3 c / e I rc8 B,d,f inter fe 
R T V r - - m — multiplicati da- 

144 160 14 b4d6 f8 bunt deouminz* 
' — — torcm commu- 

lca ipt Jja R T y. gi^W/Nu- 

. adf cbf ebd moratores fin- 

. T ' • ■ g’di proveniet» 

bdif bdfbdf fi. numerator 
ur .jicujurijue 

fradionts datae multjplicet produ^cum^ex no- 
minatoribus reliquarum. < 

Sic ut fradus G reducatur ad nomen tdf, ejus 
numerator 4 duftus in df genitum ex nominatu» 
ribus reliquorum H» I> producat m d f. Erit 
fradus R fradlo G aequalis. XJt reducatur H. ejus 
numerator e du Aus io ^/genitum ex deoomina»i 
toribus reliquorum Gtl> producat prove- 
met fradius T par dato ^ Pari modo V squalis 
proveniet dato I. 

Dtmmfi. sdf eAi^idf, ut 4 ad 6 per (cho. p.‘ 
17.1. 7. Ergo per th. a. cap. prstc. R, G zqualeS 
Tunt. Pari ratione cifc^ ad bdft ieu ( per fchoL. 
p. if. 1 . *nt eadd. Ergo per th. a. ctiim 
fradH T> H squales funt. Denique quia tid efl 
nd 6 dj^nttz 6 f, squales erqnt tra^ V, I. Re-’ 
dufti funt igitur fradi G H, 1 ; ad noipen idem. 
Quqd erat faciendum. 

Operationem totam Mtrit^qiupArtis, ipfe litterOm 
ram cenfpe&us exhiSet 1 ipd /ane hgiftices fpemfA 
fnoSm efl propritft Imgi 



1^4 AiithmtticA fuiRtu^ . 
Pars 3. 

D Eatur fra6H quoticunqoe A.B. A B C • 
C( quof oporttat a<i idem no* ^ f t 
Baen redncdre » & in minimis ter- 46*^ 
minis* ^4 

Inveniper 368C 38. 1 . 7. minf- 643. 
mnm numeram. 14« quem nomis 18103 
Datores dati 4. ’d, 8. metiuntur. Is — — — 
erit communis nominaror. Hunc 14 14 14 
nominatores dati 4, 6>.8 dividant •. D E F 
per quorientes. 6 , 4. 3>qui fi multi- 
plicentur per numeratores datos 3^ * • prove- 

nient 18» ao, 3 numeratores novi , eruntque fra- 
Ai) D« Ei Fejufdem nominis datis t A» B, G se- 
xuales • in terminis minimis. 

'Vemmft. Quod fint xquales fic oftendo. Ex 
tonftr. 8c ex f^olio p. i^* 1. 9. patet tribus biftt 
humeris 4. 14, 3 quartum efle proportionalem 
k8. UndI permutahdo 4eftad3>ift I4 ad i8. 
Ergo per th. a* fra^ A. D aequales funt. Pari aur- 
gomentoJS. /$c‘E; C & E xquales erunt. 

Qjiod etiam fint in minimis terminis* ficde- 
fflonftro. Uc habeantur fradi ejufdem nominis 8c 
ffquales datis A.B.C,neccfie eft ut denominatores 
dati 4>6^ adxquat^ dividant nominatorem com- 
munem niturumi .ficenim proveniunt quotien- 
tes, qui dn Ai in numeratores datos I ii ex- 

hibent novos numeratores quaefitos. Atqurper 
honftr. nominator ille communis} 14. jam inven- 
tus* eft minimus* quem nominatores dati* 4* 6 , 8» 
■dsequatd dividunt. Ergo non polTunt alii /raAi- 
Dominis ejufdem, datis. A,B,C xquales inveniri*in 
atmunis minoribus, qu^ reperti jam D* E* F* 

PRO- 



I 



PROBLEMA f. 
HutSims f$duBio sd nomm lUtim* 



^S5 



F 

a A 



G 

8c 



D Ata fit fra£Ho F redu- 
ceoda ad fra&iooem » 
cujus oouuBator fit d. — — <• — 

Per 19. 1.9. ut i ad 4 , £c b| .la 4 >a 4 

£at d ad alium r. quod fit 
ducendo 4 in d,tc produ^m 
s dividendo per l>» Quotiens 
enim c erit numerator quxfitus » qui cum nomi» 
•oatore dato d, dabit irarum G cqualcm dato F* 
ut patet ex ^eor. a.rap. pcarced. 

’m. p Qi^ fi . A non metiiT 
«4 8d dn a'i tur s, ut contingit io hoc 
— — - — exemplo* ubi ^dividens* 

hj 8 d f 8 dat quotientem o » so > 

}a.u /o a quotientem integrum m 
\i6 — m icribe fupra deoominato« 

f' f rem d,eritfiradlus », d ^ 

p. (hoc efi fiat oAavx, cum 
duabus quintis lex una o^va) aequalis &aAo( 4 *A. 

Dmmjhr. Q^ioniam ut ^ eftiad #?iNtld eft 
«d m* manifelhim eil hunc^dmeeom o* m 
defignare quot partes i d denominatas » ^nempe 
quot odavas partes mt toto oporteat accipere» 
utfraAo*. i aequalis Iradus Jubeatur nominis 
d. C^nrigiturnnhates fingube integti numesi 
li defignen^ ex toto accipi .fingulas odawas tpar> 
tes* liquet quod in numetatoren* » eftmi» 
■nuennitatev nempe iB* defignareex toto accipi 
infiiper aliquid minus unft oda <4 pacte.» jrideliH 

cetNi. 






k 



V 



'i ^ ^ Aritbtnetiu TtdHted 9. 

cetm.p, idell duas quintas ex una o&ava » quae 
cft fragio fradionb. Sed de his cap 8 . plura. 

1 7 Hujus rtiuBionii ufus prMtputu $jp, 
Mt vuhr fruSmis (Uu cognofcsakr in 
8 purtibm tju/dem totius notioribm. Ut 
~ p q r fi offeruntur \, U eft fepttm oHu-uu 
17 I I MMi ptrtieu lo pedum i rtdssfumur 
— l, ud vigefimus , frovtmtnt p f q> r s 

ao a ao hoetfi pedes 17 csm dimidio, quibsss 
uqsdvuieuttt U id efi fepttm o^uvu 
mums ftrMcu. 

. F R O B L E M A 4* 

truSi ttto fm mujoris redssBie ud mtegrum mt» 
mtvumi 

E StofiraAui A toto major. Numerator (h) 
per denominatorem (fj dividatur. Qjio- 
14 tiens (d) xquivalet fraf^o (A.) 

^ A Dtmonfir. Fra^us A eft ad totqm» 

b l a ieu unitatem pro toto fuppofitam» 

. (^,A ut numerator 6 ad nominatorem e. 
<4 pw th. i 7 cap. pracc. Atqui etiam 

quotiens d eft ad unitatem ut nume-i 
rator ^ divifus , ad nominatorem e» qui divifor 
eft. Ergo fradus A & quotiens integer d eandem 
rationem habent ad unitatem. Ergo per f. f, 
aeqnates-funt. Quod erat demonft. 

Q^od fi numeratore per nomina* B 

torem divifo quotiens fit integer ci4/ea 
cum firaAotnt contingit in fra^o* ** 

ne B. tunc non poterit fradio data d 4 4 

reduci tota ad integrum «aequivale- 
bitque integro fic fra&o fimul fumpds. Demon-» 
ftratio eadem eft. 



Eadem 
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Eidem ratione reducuntur aiTes ad folidos, 
florenost pattacones) floreni ad aureos* libras 
8cc. Pedes ad paffus 3 pedes & pafTus ad millia- 
ria*8cc. Ut ii velim 40000 pedum reducere ad 
milliaria fooo pedum continentia* divido 4000« 
per /000» proveniunt 8 milliaria. 

PROBLEMA V. 

IfUiIgri numtri rtiuBU tU fracum ne$mm ' 

isti. 

*p\ Atus fit numeros inte- ' . . S 

•■^ger* 4 * reducendus ad : a 8 c 

fradum » cujus nominator a. 7 »>4 r b 
fit ^ 

Integer (m) datys multiplicet (b) nomen da- 
tum* 8c produ£to (e) rubfcribatur nomen diH 
tum : fra^o (E) indd nata aequivalet inte> 

Demm^Mtio. Per definit multiplicationis ut Drf. i j; 
produAumceft ad multiplicatum^* ita multi- 7 * 
plicans 4 eft ad unitatem. Sed etiam ut ^ eft ad b» 
ita fradus E eft ad unitatem. Ergo integer 4 
& fra&us E eandem rationem habent ad unita* 
tem* ac proinde aequales funt. Quod erat do- 
monfirandum. 

Si cuivis integro , ut 8 * fuppoiiatur unitas * fit 
fiadio* vel potids quafi fra^o* xquivalens in- 
tegro 8. 

Hunc m modum folidi , JUreni * pattueones , utu 
rti rtducuntur ad ajfts 3 aurei floreni ad libras • 
MiUianaad pajfus ^ pedes , (^e. Gradm ad 
mima prima, hae ad femid4,& fle deinceps. 

C A- 






1 AnAmtiu£ » 

t 

c A V V r IV. . 

AiUitu FrjSmau. 

t 

Addendus Sit 

I. 

FRACTUS FRACTO. 



% - QI ejafdem fint nominis (ntA* 

• T B) numeratores (x,6) adde. 

Tumfummae ('8) fubfcribe nomi- 
natorem communem (f.) Frados 
inde natus (C) erit fumma dato- 
rum A,&B. 

Si diverfi iint nominis (nt 
b, per prob. a. cap. redu- 
cantur ad alios gufdem noroinia 
, G ; ^ horum Aimma ("lll sb- 
quivalet datis (O.EJ 



c i 



A 3 E 

P - - 

r 7 

p — ^ G 



Hi? 



1 I. 



A s 



INTEGER FRACTO. 



1 B 



f 

T S 
O*? 



I Nteger (A/ reducatur ad 
fra£tum (C) dato frafto 
(B^ cognominem per prob. 
f.cap. j. Tum additio per- 
a|^tur ut num. i. 



111 . 



lihi Cdput f. 

I 1 I. 

iPLURES INTEGRI ET FRACTL 

Olligtntur frarfim integri in unsm fum» 
msm » & feoriim fradi in fammam fuam 
otnam. i. Tum hx dox fammx addantur vt 
num. 1 . 

Dtpm/hsm horum miMtm ptr /eofimuu^fiM» 

CAPUT V. 

SultrdSio tuUunan, ' 

Subtrahendus Sit 
h 

FRACTUS A FRACTO. 

^ 9t ) C ( ejufdem lunt nominis ( ut t 

* y ^ 8c K, ) minbr numerator (i) 

fubducatur ii majori ( 3 ^ & refi-« 
t I duo ( I ) {ubferibatar communia 



nominator (f:) fraftus inde na- 
tas (L ) remanet minore dato (1^ 
fubtraAo ex dato majori (K). 



mUn 


Si diverfi fint nominis ( ut« Mt 


5 f 


& N ) reducantur ad alios ( O» P) 
nominis cjafdem > per prob. a. 


O 


Cap. 3 . inter quos fubtra^opers 


if if 


agatur ut fupriU 


' ^ 






II. 




i6o JtikhmetiuVuRiu^ 



I I. 

FRACTUS (S) unitate MINOR 
AB INTEGRO (R.) 



S 

«j* 



• »7 V 



R 1/- ~ 

17 17 h 



»4 



% c 
T 



Ty X integro (R) tcd» 

•■-‘piatur unitas. aqu2 
{obtrahatur fraAio data 
(S) } quod het, fi ejus nu- 
merator M fubdocatur ex 
nominatore i , Sc refidno e 
{ubicribatur idem nomi> 
nator i. Fraftio (T) indd 
orta, cum integro unitate 
mnld'ito(nempecum 14) 
cA refiduum quaefitnm. 

DtmmJlrMt. Uqitas xquiiralet iTraAo 4 ^ ut 
patet ex corol. .1. theor. 1. cap. 1. Ergociim S 
{iibtraho ex b b, fubtraho S ab unitate. Atqui ut 
patet ex num. a. fubtraho S ex ^ ^ . fi fiibtrahani 
» ex b. Ergo fubtraho S ab unitate, dum fubtra- 
ho numeratorem « ex nominatore b. Reliqua 
funt manifefta. 



III. 

FRACTUS UNITATE MAJOR AB INTE- 
GRO VEL INTEGER A ^RACTO. 



18 

X la ^ V 
4 

Y 48 18 

a 

4 . 



1 Ntiger ('Xj per prob./. c. 
-4 I reducatur ad fradlum (Y) 
dato frad^o (V ) cognomi^ 
nem. Tum fradus datus (V) 
fubtrahatur ab integro fic re- 
dono ( nempe ab Y ) ut nu« 
mero i* 



Fari 



lihri 2 . Caput j6t 

Pari ihodo fubtrahetur numeras integer & 
6*3610 > qui integro dato major fit. 



I V. 

INTEGER CUM FRACTO EX 
INTEGRO. 



1 

A 6 - i 6 . B. 
i 



io 
C - 
3 


♦ 


INTEGER 




E. F 


D 8 


4 






- 


0 F 




I.K 


H 11 


9- 

10— 

a 


M ^ 

X 


12 l 

1 



t N 
z 



1 Nteger cum fra£to (A^ 
* per n. a. c 4. colligatur 
in unam fummam (C,) 
qux fubtrahatur ab inte.. 
gro dato ( B j ut numero 
prxcedenti. 

V. 

AB INTEGRO CUM 

FRACTO. 

- Cl integer (D) auferendus 
^ minor eft integro ( E ) 
cui fraftus (F) adhxret, 
integrum ab integro aufer} 
refiduum ('G j cum fra£lo 
dato (F,) erit refiduum 
quxfitum. 

Si ver6 integer auferen- 
dus (Hj major eft integro 
(I) cui adhxret fradlus. tunc 
redigantur fradus ('K ) & 
cui adhzret inte^r ( 1 ) 
in unam Tummam (L) per 
num. 1. cap. 4> Integer vcr6 
(H) reducatur ad frad^um 
(Mj fummz (L) cognomi- 
L nem 



Jttthntetiu VrdRiu , 

oem per probi, y. cap. 3 Tum 6 at fubtra^ 
(Mab L) utnum. 1 . 

Vel fie : quoniam H auferebdoi 
eft ab 1 cum K. erit H minor 
quam I cum K- Quia igitnr 
ponitur H major quam l»fra* 
ftus K neceflari 6 fuperat ex* 
ceflum ipfius H fupra I> ac pro^ 
unitate major eft. Itaquo 
per probi. 4 . cap p. in frado 
K, quidquid integrum eft. exi» 
matur» addaturque ipli I» ut 
fiat O cum N , xquale I cum 
K. Quia jam H neceftari^ eft non majui qu^ 
0,aufier HabO. Refiduum P una cum fnAo 
K eft refiduum quxfitum. v 

• V . 

INTEGER CUM FRACTO AB INTEGRO 
CUM FRACTO. 

^ T Nteger auferendas (A) 

A;P^B D81.E *^Sc fraAus illi adhaerens 
J ^ (B) per n. 1 . cap. 4 . colli- 

gantur in nnam fiimmam 
Q 17 F ^ (^*) P*” modo ex duo- 

3 4 bui aliis (D|E) fiat fum- 

ma (F.) Hx fiimmxad no« 
snen idem reducantur, per prob. a. cap. 3 , ac tum 
fubtradio peragatur ut num. I. 

Herum mumm ruth ^er/e tluru ejt. 



1. K. 
H. la IO i 



P 

• t 




O. N. 



C 



Lthti 2 . Otfut€, 1^5 

CAPUT VI* 

iiidti^icatio Fragorum, 

^ £fto tnultiplicandtif 
l 

Fractus per fractum; 

A B V Idelicct A per B. Numf- 



ox 4 m 


* ratorcf rim» invicem mul* 


* • 


_ plicantes faciant em item n<> 


P3 !■ « 


minatores p, n faciant fn. Erit 


e e 


em numerator, pn ver6 nomi- 


8 oin 


nator fraAionis C produAae et 




multiplicatione frai^onuin » 


ij pn 


A*B. 


II. - 

FRACtUS Pfilt INtEGRlJM, 


P E 


Nimirum per E. Inte- 
A-^ger (E) multiplicet (k) 


k» f 


- 7 


numeratorem frafti C D. ) 


m 3 1 


Produco (n) fubfcribe (m) 


F 


nominatorem fn&i (D ) Erit 


n 1 « 


fradfio (F) inde orta produ<« 


-- ’ 


ftum quaefitum. 


m. 3 


Fit/yfe. Integro (E) fup- 


ponatur nnitas , & maitiplif 
iitio fiat nt nam. i.- 



i* ut 




1^4 Arithmetiu Vr^ici, 

III. 

INTEGER CUM FRACTO PER 
INTEGRUM. • 

I Nteger 8c adhxrens fradua , colligantor ia 
unam fummam per num. a. cap. 4. Tum moU 
tipHcario Eat iit num. przcedenti. 

Vel feorEm multiplica integrum per intei 
grum» aedeind^ fracum per integrum. 

I V. 

•INTEGRUM CUM FRACTO PER IN- 
TEGRUM CUM FRACTO. 

P Er num. a. cap. 4. Integrum unum 8c adhae- 
rentem ei fra&um collige in unam fummam. 
Alterum deinde, integrum 8c fraftum illi adhe- 
rentem fimiliter collige. Tum hz fummx mul- 
tiplicentur» ut num. I. 

Demnjiratio. 

pnm. omn COla numeri 1» ope- 
^ ratio demonftranda 
o m om eft, reliqust fiquidem 
vau A - B — C — ex illa patent. Oilen- 
p . n pn. dendum eft igitur fra- 
dum B efle ad firaAum 
C.utunita8e(ladfradum A. Hoc enim eft» B 
multiplicatum per A producere C> ut patet ez 
defin. 13. 1. 7. 

Ducatur m iapn: produdum erit- pnm. Pad 
modoMO ducatur in u produ£tom erit emn. Igi- 
tur per th. 7. cap. a. B cftadC ut pm» ellad 

«moi 



Liheri. Citfttt 6 . 

Mwr.hoc eft per fchol. p. f 7 . 1. 7. ut ^ eft ad oj hoc 
eftpcrth. i.cap. 1, ut unitas eft ad fraduzn A. 
Quod erat demonftrandum. 

SchoHm, 

^ Um fr» 5 i muUipUcMidi /mguli minores fstnt mu 
tatt , prodtUistm utrolibet minus eft ; id quod m- 
rari filent tyrmts. Sed res ex definitione multiplica- ^ 
tienis illice cernitur. i, j, , 

a 3 6 Citm enim exem.gr. A mtti. 

vn. — A — B — C tsplicando B producit C, uni^ 

3 4 1 a tasefi ad At ut B ad C. Sed 

unitas ponitur major quam A, 

Irgo etiam B major efi quam proditHum C. ^uod fi 
A multiplicando B producat C, erit rurfim ut unitas 
ad B, ita A ad C. Atquiumtasponitur major quam 
B Ergo etiam A. major efi , quam producum C. 

Si multiplicandorum unus eft mitate major , tun» 
froduSumerit hocmnttst fid altero majus. 

C A P U T V I I. 

Divifio Ftdliorm, 

. Dividendus Sit 

I. 

FRACTUS PER FRACTUM. 

N imirum A per Bi S^i 
diviforis ^ B ^ termi- 
ni m 8c » metiantur divi- 
dendi (A) terminos a tcci 
numeri (oScp) per quos 
metiuntur , conftitueot fraftum (Cj quotientem 
quxfitanu 



A B C 

»6 mi /03 
►=T>cr •— V— H 
c 8^ n 4 p a 



^3 



Si 



i 



A 
• 4 



c“> P*' 



A 
“ I 



Arithmetiu P.r<^lc4 

E Si ver6 divi/bris (B) 
^ termini non metiantur 
-• terminos dividendi ( A } 
^ ™ ^ diviforem ( B ) inverte 

f zaxo ( & fiat E , ) pcrque eum 
I?V •rr'-' fic invcrfum multipli- 
^ ca dividendum ( A ) Pro- 

(loftuni (D) erit quotienf 
quaffitu$. 



I I. 



IRACTUS PER INTEGRUM SEU INTE- 
GER PER FRACTUM. 



per 



6t f * 

76 ^ 



1 Ntcgro fupponatar 
■* unitas t 2c divifio 
fiat ut num. i . 



XII. 

INTEGER CUM FRACTO PER INTE- 
GRUM , Vel PER integrum 
CUM fracto. 



R Edigantur utrimque ad unam fummam • per 
num. a. cap. 4- Tdm inter utrimque fun- 
mam peragatur dirifio ut num. i. 



I V. 



inteqer magnus cum fractq 

pp. INTEGRUM. 



A 

a 



r?8- 



E Xempli gratia 
cum frado A per 
^ommodiui fico^aberq. 

C Ift* 






1 - 



. x^7 

ip Integer 5-9 8 per ) dividatur » 

ir T. & quotiens fit 199. Siqnic^ 

B ~C (i99~ fuperfit* ut hic. t. id addatur 
9 9 9 fradoA per num. a.cap.4.ut 

' habeatur fumma B: c^uam di- 
vide per 9. ut num X. quotientem C apponequo- 
fienti integro priori ^ eritque 199 cum C qvo«, 
taena quatfitus. 

Pemmjhatto. 

A B| C Ola opeutio num. i.d» 

n nii . o ^ monfiranda efi . reliquae 

-Ifer - f-C enim ex hac funt manifefiae» 

< n p Metiantur primd m, Sc n ip» 

Cos 4 8c r, per of. Quoniam 
frgP m metitur 0 ex Tuppofitione per e } ergo m ia 
« producet 4 per axto. 8.1. 7.Rurfum quoniam* 
metitur r per pj ergo n inp gignet f. Ergo per de-> 
monftrationein cap. pra;c»l. iratius B multipli- 
cans fradum Cprpducit fraftum A. Ergo per 
^efin. multip. unitas ell ad B.ut C eft ad A.I^tur ||> 
permutando . unitas eft ad C> ut divilbr B eft' ad 7* 
dividendun^A. Ergo per defin. divif. C eft 
quotiens divifionis AperB. 

At ^m termini diviforia 
N B non metiuntur termi- 
nos dividendi Ai tqm ve- 
r6 admirabilior operatio 
videri folet > qu6d dtvifio 
per multiplicationem peiv 
ligatur. Demonflrandom 
• igimr , fi A multiplice» 
tur per diviforem B in- 
verfiun » hoc cfi per B, 

L 4 pr». 






. nn< 

4 « 



mn» 



mne^ 

A B B 

, m n 

i)(^ 

■ft 






1^8 AtithmettcA PradicA 

mna produdlum D fore ipfum quo# 

F tientcm divifionis A per B. 

mnc. ran. Termini diviforis m, o in fe 
. mutuo ducli faciant tm. Tum 
^ ^ mn ia M Sc f producat m»M fie 

ex quibus fiat frailus F. 
® n m Per ichol. p. 1 7. 1. 7. ma* cft ad 
ut 0 efi adc. Ergo perth. 

/^2, *• ‘'^P* P&Axquales funt. 

® 'cm Atqui numerator w diviforis B» 
dividens tpvit, dat quotientem »4 
(quemadmodum enim multiplicatio (peciola 
perficitur fo|a litterarum appofitione ,• ira divifio 
fola earundem fubtraaiope abfolvitur ) & nomi- 
nator» ejuflem Bdivifbrif, dividensmne, quo- 
tientem dat cr». Ergo per, 1 , partem fra^us B 
dividet fraAum F. per quotientem D fracum. 
Quare cOm ollenderim frados F & A xquales' 
e^^ enam B dividet A per quotientem D, na# 
tum videlicet ex multiplicatione ipfios A per 
diviforemBinverfum, hoc cft per E. Quod erat 
demonftraodum. 



SchAium. ^ 

Irmfolm ttt 0 m hit 0rithmttices imperiti in 
* ^ fragorum divi^one , quotientem reptriri ple^ 
tumque majorem numero ip/o,qui dividitur.quod fem» 
ptr ufctdit , cum divi/or eft unitate minor. Veriim ex 
defimtioneipfd dwifiortisrutioefi 
C mumfeftu. a divi/umper 

f * ( *j' -®i quotientem exhibeat 

A per — B — c. per defin. divtf, . 

4 3 8» I, unitui efi ad quotien- 

i ■ Gt tn divi/or S eft ad 








J 







j 



r Libri 2 . Caput . t6^ 

divifum A, Igitur p$rmut/tadot ut unitas eji ai itm 
viforem B, ita quotiens C efi ad divifum A. Atqtu 
ponitur unitas major tjjt ifu^oro B, Ergo etiavs quo» 
tmt C major eJi tUvifo A, 

CAPUT VIII. p 

De Fradis Fragorum. 

Q Uemadmoduim integris in partes fedlis , fra- 
^ numeri oriuntur, ita ex partibus integro* 
i rum in alias minores partes Tubdivifis habentur 
1 fra^i tradorum: ut ii iummam A ex B,. j quartas 
I fx 1 6. vigcfimis unius floreni.Scribuntur ut vides 
i in exemplis hic appofitis. 

AB CD EFG A.B funt 3 quartx ex 
315x1 X13 i6 vigeiirois. C. D funt 

I — - — X quint* ex una fexta. 

4 xo / 6 f '6 7 E- F. G, funt x quintx 
unius fextx ex 3 feptimis. 
h Compendii gratid fra&io frad^ionis. appella- 
f rt poterit fraAio fecunda ; fra&io fractionis fra- 
[ ' ^onis dicatur fradio tertia< 

Ut ver6 circa fraftiones ffa&ionum togifti- 
cx operationes inftituantor . reducendx prius 
entnt ad fimplices. 



170 


Jnthmetiu VfiSki a 


ReduSio Fr^ioms fecundet dd fifiH 




^Uem. 


P» D 


TA Ata 6t fraftio feconda 6 . D. 


aa.pj 


■^^numeratores 4 8c p in inwi* 




cem du^ faciant np, & nominar 


3c 04 


tores c, n faciant en. Fradus E x* 


Z 


quivalet fraftioni fteundx B. D. 


ap 6 


Demenfir. Fiat ut p ad «i ita a 


E — 


ad X. Manifeftum eft fradionit 


cn la 


iecundx B, D, totum clTe D . ae. 



]>roinde fraAioncm fecundam B» 
D,efTe ad fuum totum D> ot eft numerator s ad 
nominatorem e. Sed per th. i. cap. ji. fra^s 
fimplex D eft ad unitatem ut p ad »: hoceft per 
coiiftr. utrad&. Ergo ex xc^^uo, fradtio fecunda 
B> D eft ad unitatem , ot 4 ad z. Deinde quia . 
per conftr. ut p eCt nd n, ita t eft ad «i erit per 
ip. 1 . j.pK faftum exj> in z xquale en fa£lo ex ■ 
$ in ». Qi|oniam igitur p multiplicam 4 facit 
• np» U. p multiplicans X, facit ai, erit per 17*1. 7* ^ 

at 4 ad X, ita *p ad en. Sed ut 4 eft ad x ita 
(quodjain oftendi) fraAio fecunda BiD eftad 
unitatem ; £c ot 4p eft ad en, ita per th- 1» cap. )• 
fradhis E eft ad unitatem. Ergo per 1 1 ■ 1 . j*. fraii 
fecunda B|D eft ad unitatem, ut fraAus B 
eftad unitatem. Ergo per 9. 1 . 7. Fra^o f«;on« 
da B> D» & Qmpiex P xqusdea funt* Qgod erat 
propoiitum. 



tia 



iT'- 






liM 2. Qlput ft 



m 



^f^io fia^ms tertU , qU4rtd &c^ 
Ad fim^Ucm* 



c : D B 
I a. 114 Xf 



fb p6 zr 
aox fiz 
G — 
bpz pz 



D Ata Ht fraAio tertia 
C{ D, E. reducenda 
ad fimplicero. FraAiofe* 
eunda D, E reducatur ad 
firoplioefn, I. Igitur jam 
C eftfradlio fra&ionisl. 

(Lurfum igitur fra&io fe- 
cunda C. I reducatur ad 
^mplicem G. Erit haec X(^ualia datz frafiiont 
tertiz , €■ D. E. ut ez conftru£liune ipfa patet. 

Operatio tota ablblvitur hunc in tnoduminu.- 
meratores in invicem do Ai 4 , n, x, factant »ax : 
numeratores verd gignant ipz. fradioG 

fpdd nataquxfitumezhijiet. 

G A P U T I X. 

Ffd£ti DteimaUs, 

T Ogiftica fraAorum numerorum • cujus tara 
A-<praxim, qu^m theoriam jam expofuimui, 
quamvis feitu Sc oeceiTariai nec injucunda Gt; 
tamen io calculo longiori I Sc faepihsrepetendo* 
quantum faceflat negotii • fciunt omnes , qui 
numeros traAant. Verhm quemadmodum divi- 
dendi labor per Neperi laminas rabdologicas • fc 
logarithmos prop^ omnis evanuit f ita moleftiia 
fraAorum Simonis Stevinii prxclaro inventa 

liberati fumus. Is enim docuit loco fraAioonna 
• ' ’ ^ fUl- 



'Jbithmtiu i 

Tuigariutn decimalcfl adhibere , quas inGgnl 
compendio ita prorfus traAare liceat . ac fi inte- 
gri eflent numeri. Hoc ver6 inventum fuum au- 
dior nec fatis cxa&^ac plan^ expofuit, nec de> 
monftravit ; neque enim cum demonftrare fe 
dicit^aliud agit»quam exemplum afferre. Utrum- 
que fupplere conabimur. 



Quidfinty & quomodo ftrihdntitr. 



3 

90 



lOO 



F Rasiones , (eu numeri decimales 
funt totius cujufpiam partes deci- 
mx, centefimx, millefimx &c. denomi- 
natx videlicet i numeris progrefiionis 
dccuplx ab> i» incipientis, i o, loo. looo 
8cr. quK quidem more communi ita 
feriberentur , ut «, id efi tres decimx : 
ut i, id eft feptem centefimx. Sed quia horum 
fradlorum nominatores non aliis notis confiant, 
quam unitate 8c cifris, expeditior calculus red- 
ditur . fi non infra numeratores , fed fupra iplbs. 
ut fit in fcrupulis afironumicis , exprimantur 
fignis quibufdam * qux hic vides exprellja. 



Decimx. Centefimx. Millefimx. 
Decimillcf. CentimiU. &c. 



Signa. 

Valor. 



8cc. 



1 II III IV \ 

IO loo looo loooo looooe 
I II III IV V VI Igitur Decimalium 
346194 hic valor efi ; a, tres decimx: 
a b c d e f quatuor centefimx: e, fex mille- 
fimx : i, dux decimillefimx : 9, 
novem antimillcfimx : /, quatuor millionefi. 

mx. 






K 









Libri 2. Caput i o. 175 ' 
tax. Quod fi notis fignatis alix non fignatx ad 
finiftramadhxreant» ut/, ^ integros illx nume« 
ros defignant. 

I 11 Ciim igitur fra£lio decimalis cx» 
8 3. X I primendaeft.duo fcribuntur, nume- 
g h. k 1 rusSc fignum. Numerus fignificat, 
quot partes decimales ex toto acci- 
piantur i fignum } quales. 

Finis DecimaJium 

'C' St , omnes operationes arithmeticas ad 
ufotn humanx vitx pertinentes » line fradis 
abfolvere. 

Modos utendi exponetur infra cap. i/. 

- « 

CAPUT X. 

Reqwfita quadam ad demonfirationem dritime- 
tiu decimalis. 

O I methodice procedatur facilis rqddetur ope* 
rationum dedmalium dcmonflratio. 

Dtfitdtimes. 

I II III I. Notx lignis alFe£tx non xftiman- 
X 3 4 turexioco, ( hoc efl juxta loci valo- 
a b c rem) led utlimplices (hoceft, ac fi 
fingulx primo Ihrent loco. ) Itaque fi 
dentur decimales notx «, k, c, lic^t 4 tertio loco 
confiftat I decimas fignificat * non a 00, fed duas-. 

fimi-. 



} 



9 



I 11 

48. 19 
pq. a b 



17 ^ Arithmetici PraHici , 
iffiilitcr licSt exiftat loco fecundd , centefimat 
figoificatt noa }o> feC tres. 

1. Integri verd numeri, qui dc» 
cimalibus adhzrenc , ebdeih valore 
xftimandi, quo, fi decimates abefi^ 
fent , sefiimarentur. Sic nbtds p, q, 
ficit prxcedant nota: decimales , 4, i» valet qua- 
draginta o&o , uon ver^ 4806. 

3 . Ciim nota decimalis Icribitur 
xnodo confueto fra^onum vulga- 
rium, denominator praeter unitatem 
habet tot cifras , quot indicantur! 
figno. Sic nota decimalis r, vulgari 
modo feripta eft fradio n, m, bujus nominator m 
habet duas dfras, tot nimirum, quot 4 figno 
deignantur. 

4. Valor figni decimalis eft uni- 
tas cum tot cyfris quot indicantur 
a ligno , ut fi detur numerus decimar 
lis k, valor fignr eft 1 000; 

Patet ex defin. 



II 

6 

* 



6 n 



loom 



III 

Hi I 

io*o 



Jxtmuti 



Cl numero cuicunque 
^ five is fit purd integer , five 
ex integro 8c particulis deci- 
malibuscompofitus. adjician- 
tur cifrae C lignis decimalibua 
afiedx, ejus valorem illa; noa 
immutabunt. Nam neque cifrae 
ipfie ullum ex fe valorem habent , neque integro 
Bprzpofitse, ejtas locum attollunt, ut patet ex 
iefin. 2. Axioma illuftrabitar infra. 

Pari 



B 

1 

S 7 

B 



I 11 III 
o o e 
11 III IV 

000 

C 



r. 



liM 2 . Caput io; 




I IT Fari modo d^fh feriet dect« 

A*4* S I (A) interrupta efti fi ea 

imiiiT* cifras it^^erpofitas contii 
4} e o f nuetur* valor dati (A) noa 
immuutur. 



Theorema x* 

P JrtuuU decinudes (a,b, c, dquivahi^ 
fraQioni (O) cu;us numerator Junt ipfk 
. mu dutA (a, b, c, d) figrds aljedis & juxta 
loci valorem afiimau I nominatof vaoipfe ma*» 
tetmi ftgni vdor\ boc ejl rniitas cum tot cifiitf 
^ a figno maximo (iiii) indicantur. 



D Tmonfi, I II 111 IT 
Deci- 7 a J 4 
tnalet nume* a b c d 
ri d f e * * 

4 icribantur 
expilate : loooo 

boc eft. fiant 

fraaE,F. 

G , H i quo> 
riim nome* 
ratores fint 
ipf« notx fimplicitet 
acccptte » nominato* 
res ver6 fint valoree 
ipfi fignomm. Fiant 
deinde alii firafti I* 
X«L*M»quonun am 



4 „ 


,4 


E 


f ■■■■< 


lOOOO - lOOOO 


} ^ 


3 » 


< F 




lOOO 


loooo 


% 


aoo 


0 

1 




lOO 


loooo 


7 


7000 




►-— ( i 


lo “ 


idooo 




4 




30 




aoo 




pooo 




1 »34 



mcnip. 



17 ^ jfHthmeHu PriUHcd^ 

meratores (iat i n iii iv 
exdem norae »7x^4 
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M i^undiiin 
loci valorem 
xfHmatx. oo- q 

mioator ver6 10000^ 
communis fit > 
valor ipfe u- u • . 
goi masimi. ^ ■ ..y 

Ofiendam fra- *. 
aosI.K,L,M, 
aequales eiTe fradis 
E>F, G>H. Compa- 
remus duos L 8c G. 

Quoniam locorum 
valor fecundilm pro- 
greflioncm decuplam 
procedit a dextra in finiftram ; valor autem fig- 
norum dccimalium eidem progreCTione decupli 
procedit a finifira in dextram , manifeftum eft 
quod valor not* i ex loco*rtimat*F ('numera- 
tor videlicet (aoo; fraflrionis L) ita excedat va- 
lorem fimplicem ejufdemnot*^ (hoc eft nume- 
ratorem fradionis G) ut valor figni maximi 
( IV ) ( iple videlicet fra^iionis L nominator ) 
excedit valorera figni ( 1 * j quo fignata eft no- 
ta (hoc eft ipfum nominatorem frafti G. ) 
Ergo per th. x. c. x. fra&i L 8c G xquales-fuHt. 
Simili plane argumento ,lj^E:KLfitFi M&H 
xquales erunt. Atqui fradlioncs L Ki L« M con- 
ficiunt fra^iionemOi quia ( 10000; valor fig- 
ni maximi (iv) eft communis earum denomi- 
, nator* numeratores vero caniqx collefti faciunt 

7 » 34 * 



Lih, 2. ,Cap. 10, ijj 
7154, ut per fe patet. Ergo etiam frafti E, F, G , 
H hoc cft decimales dati d, c,i,a, conficiunt fra- 
^onemO. Quod erat demoallrandum. 
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S I intego numero ( m, n ) adljdteant deci- 
malcsparticuU fa, b, c) inte^a-cum deci- 
walilus aqualis erit fraClo [V ) cujus numerator 
fintonmes mu dau ( m, n,a, b, c ) ftgnis , 
ubiadfwit, djedisy & juxta loci vaktm ac» 
cepu ; nminator vero ipfe maximi (iii) Jigni 
walor (1000.) 
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» ^ 5 - 4 9 
m.n. a b c 



Demmfl. Per theor. i, 
decimales 4 1 ^ , c funt z.- 
qi^es fradto d , e. Q^od 
fi integro m , n du£to in * 
a fiat/, 8c fubfcribatur t, 
1000 e ut fiatfra^us/^, erit is 
par integro iw, » perprob, 
cap, j . Sed frafti /, « & 
3 * f 49 fi conficiunt fra&om P* 
1000 e cum enim nominator e fit 
P communis , foli numera> 
tores /. d fiint addendi, 
quorum fumma neceflariu femper confiat notis 
datis m,n,a,b,Ct ut patet vel leviter rem expen- 
denti. Ergo etiam integer »7, » cum decimalibus 
A e conficiunt fracum P. Quod erat demon- 
Arandum. 
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Theorema 3 . 
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C ViH 
dt- 
cimalis 
pogreJfi 9 

10030 j-tojooy e a inter^ 

" j ’ j ruptaeftt 

lOOOOd lOOQOOd ' 

tunc ct- 

fris ititerp((iiis interruptu progrejfmis tollatur * 
ut fiat C‘, & ftgnii abjectis , infia c fcribatur 
d maximi {iv)ftgni valor. Frabtio c, derit- 
aqualis a. 

Demonflratio eadem eft qax« i* & x theo- 
. remate. 

CotcHatium.' 



1 . ‘ I II III IV 

d. 35* f3J’ooo 

g- 3 j; k ^^o 
h* 1 o ra loooo 



E X his ampiiiif 
declarabitur 
xioma fupra pofi- 
tum. Edo d, cui ad> 
jiciantur tres cifrse 
(ignis notatx ut iiac 
/ per theor. x. «quatur frafto^, ^ ;/vero frafto 
A, m per idem theor. Quot vcr 6 cifris k excedit x» 
totidem quoque cifris nece(Tari 6 m excedit h. Er* 
go per theor. i- cap. 3* h *• ad/» ut tn ad hi 
& permutando (r eft ad o> , ut j ad h. Ergo per 
theor. X. cap. x. lib. a. fra£H k,mt^g,h xqnales 
funt. Quare chm w» fit/, & fit d , etiam d 
€c/xqua\es fant. 
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Lib. 2 . Oifui 11, ij^ 

Eft quiHem id per fc manifeftiim» unde 8c tan- 
qoam axioma propofui. Vifum eft nihilominus, 
quia maximus hujus axiomatis ufus erit» decla- 
ratiunculam iftam apponere. 

Caput x i. 

Additio Deciimlii. 
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A 

de- 
di offe- 
rantur , 
A, B. C. 
Ubi iig- 
norum 
progrs/Ii 
lio vel 
interru- 
pitur.uc 
in C, vel 
deficit 
ut in B • 
ea auc 
cyfris 
interpo- 



nuK 



fitisutinF , aut cyfris adjc6lis ut in E , conti- ^'^ **’•* 
nuetur. Qu 5 quidem fupplelione valor ipfius C 
aut B non immutatur. Tunc limilia fcribintur 
fiib limitibus , eo ordine , quem vides in D, E. F. 
Peragatur deinde additio , ac fi omnes eflent nu- 
meri integri. Summx G notas primas iifdem fig- 
ais afiSce 1 ericque hxc fumma quxlita. 



M % 



Dt. 



I ■ 



N 



t 



i8o AflthmeiicA PraHtu , 

Dtmtnftr. Per theoremata fu periori capite' de« 
monftrata, D, E, F xquantur fraftis I, K, L quoii^ 
nim numeratores funt ipli D, Ef F abje^s fig. 
nis accepti ut integri, nominator ver6 commu< 
nis p, maximi (igni valor. Sed ut horum fra^< 
Pait* tx, rum habeatur fumma > tantum opus eH adde> 
re numeratores, hoc eft ipfos D,E, F,tanquam 
integros, 8c fummz fubfcribere nominatorem 
> communem p. Ergo etiam ut habeatur fumma 
\ . datorum D. E, F, tantum opus eft ipfos D, E< F 
acceptos velut integros addere , 8c fummx / fubu 
feribere p, maximi (igni valorem , ut fumma ha- 
beatur fradlio N. Sed fra&io N per theoremata 
cap. prxe. xqualiseft fummx G: nam ejus nu> 
merator conftat iifdem notis quibus G, Sc no- 
minatorp eft ip(e maximi (igni (iv) valor, per 
hyp. utrobique. Ergo G e(t fumma quxfita da- 
torum D. E, F, feu A, B, C. Quod erat propo* 
fitum. 

^untnvh inttrruptio fignorum in prnxi vix un» 
quam , aut raro offeratur , nihilominus ut plena ha^ 
beatur editio LegiJHea decimalis , etiam htene m- ' 
fum tumbie, tam deinceps proponere ac tUmtmfha» 
re volumus. 
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CAPUT XII. 

Subtraltio Decimalis. 



O Porteat Aib- 
trahercBex 
A. Integer minor 
fubfcribatur ma> 
jori ut folet.Tum 
decimales' fimiles 
fub fimilibus col- 
locentur « & loca 
lignis vacantia ■ 
tam in principio, 
ut in A , quam in 
medio, utinB, 
cyfris fignatii 
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A 9841 C98 41000 

II III V IIIIIIIVV 

® 4 / 9 4 D 40^904 

IIIIIIIVV 

0^43 d o 9 d 

9841000 40^904 
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100000. p 100 000. p 

T 943dopd. q 
100000. p 

luppleantur , ut faftum vides in C & D. Qud 
quidem fuppictione datorum A 8c B yalor non 
immatatur,per axioma. Subducatur deinde D ex 
C perinde ac fi ambo toti cflcnt numeri integri 
&u ablbluti. Refidui vcr6 Qj>rimx notx iifdem 
fignis afficiantur. Erit hoc rcfiduumquxfitum. 

Demonflr/ttio. Per theoremata cap. 1 o. C. 8t D ^ 
aequantur fradlis E 8c F • quorum numeratores 
funt ipfi C , & D accepti ut integri * nominator 
verd communis /,ipfe valor figni commuifis ma- 
ximi. Ut autem F fubtrahatur ab E tantilm opus 
numeratorem ^ numeratore fubtrahere , hoc eft ‘ 

D tanquam integrum ab C tanquam integro , 8c 
refiduo fublcribcre communem nominatorem 
p,maximi nempe figni valorem. ErgoutDfub- 
t raha tur a C , hoc eft , per axioma. A cx B, etiam , 
' M 3 tantilm 



i82 j^rithmetiu Fragia ^ 
tantum opus erit D tanquam integrum fub-^ 
ducere a C tanqoam integro, & refidooQJub» 
feribere p maximi figni valorem . ur habeatur 
refiduum fra£his T. Sed fraftus T per theorema 
2, xquatur Qj nam per hypo?hcfim & nume- 
rator p iildem conflat notis, quibus Sc hom 
minator p cH valor (igni maximi. Ergo etiam 
fradlus T «il refiduum quxfitum. (^od erat 
propofitum. ■ ' 

C A P 'u T, XIII. 



MultfplicAtio pedmalit. 
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A per B. 
Nulla fig- 
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neita mul- 
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76608 C 




10000 f 
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ac fi A 8c B efient integri numeri, Aiblatipri^s 
per cifras interpofitas ( ut in ^fecundo ) pro- 
greffionis decimatis interruptione , fiqux cfi. 
fet. Maxima deinde datorum A , B numero- 
rum figna fibi adde. Eorum quippe fumma da- 
bit ( iv'^ fignum maximum, quo produ£H C 
nota prima (ignari debeat , indicabitque pariter , 
quot notx fignis ordine decrefeentibus fint afid- 
ciendx. • 



lihi 2 . Cdput 13 . 183 

T3,tmmjir. Per theoremata cap. 10 . A 8c B 
l^qtiantur frad^is G.&H. quorum numeratores 
(une ip(i A & B accepti tanquam integri > nomi« 
natores ver6 ipfi valores maximorum fignorum 
A 8c B. Atqui ut hi frafti G6c H inter fe multi- 
plicentur , tantiim opus eft ut numeratores eo- 
rum » hoc eft A & B accepti tanquam integri , 
invicem multiplicantes , i\ovum faciant nume- 
ratorem* (ipium nempe C lignis ^bjed^is) cui 
deinde AibllTiba^ur nominator/, conftans uni- 
tate 8c cifris e, p fimul fomptis, valor fcilicet 
utriufque ligni maximi A, B. Ergo etiam ut de- 
dmalcs AtScB invicem multiplicent » tantum 
qpus eft ut A 8c B accepti tanquam integri invi- 
cem multiplicantes faciant numeratorem*, cui 
rubferibatur nominator /, iple nimirum valor 
utvufquelimul maximi ligni A. B, ut habeatur 
produ&um , fra£tio N. Atqui per theor. a. 
cap. 10 . N xqualis cft C. nam Sc numerator *iiA 
dem conftat notis , quibus C, & nominator/ 
conftat unitate & cy fris, r» p, hoc cft per hyp. toc 
Cyfris , quot delignantur ab utrilque 0mul maxi- 
mis lignis A.Bj hoc eft per conBr. totcyfris, 
quot indicantur a ftgno maximo C. Ergo etiam 
C eft produAum quxlitum ex multiplicatione 
datorum A, 8c B. Quod erat demonftr. 

Si datorum unus eft numerus integer , cui nui. 

Ii adhxreant decimales , produffi nota prima 0g- 

liabitur hgno maximo alterius da'ti * & reliquae 

fignis ordine decrefccptibus, 

^ * • ■ * * ^ *» •. 

^ I 

M 4 C A- ' 
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CAPUT XIV. ’ 
Divifio Decimalis» 

I IV V Por- 

A » / 8 7 9 ' tcat 

1 II IU IV 9 1 II A divide* 

A«/8oo 79 Bf7j re per B. 

III IV V I II III 1 ProgrcA 

^ 4)3 (4 5 *^^ C^fionis de- 

• ^*5’8oo79p /7j.q f imalis ia- 



< 



1 o o o o o f 
43 3 



I o o o o o 

4 h 
1 ooo k 



N 



r^g 

® fiqu* fit t 
•cyfris in» 
terpofiris » 
tollatur (ut 
in A fecun- 
do. ) Divi- 
de deinde 

A per B, perinde ac fi ambo eflent integri. Si 
jam diviforis B fignum maximum minus efi fig- 
no maximo dividendi A, ab hoc illud aufer : fig- 
no refiduo ( 1 1 1 ) notabitur nota prima quotien- 
tis C , reliqux ver6 fignis ordine deacfccntt- 
, bos. 

III III IV III Quod fi ( m ) divi- 

k 13000 ta f 6 forh maximum lig- 
1 III num majus fit figno 

h. 1 3 n (4 t o maximo (/!') dividen- 

di aliquot cyfris di- 
videndo adjeAiSf ut in (Ir) figna qox defiint 
fupplcantur • jlonec fubdu6tio fieii poflir. 

Idem 



Libri 2. Caput 14. i8y 

1 II Idem 6at cikm divtfor (q) ed 

p. 8»^ abfolute mijor dividendo (p) 

I quomodocunque figna fe habeant* 

q. 9 41 Demonjlr. Ver thcor. i. cap. lo* 

Dati A & B xquantur fradiis, D. 
8c Et quorum numeratores p gc^funt iph A. 8c 
B accepti tanquam integri* nominatores ver6» 
f,g, valores ipfi maximorum lignorum (v & 11) 
Atqui ut D dividatur per E, oportet folummo^ 
do p dividere per q, ( hoc ed A tanquam inte* 
grum per tanquam' integrum } Sc/ dividere 
per^, quod fit auferendo cyfiras^ a cyfris/, hoc 
ed lignum, maximum dari B, a figno maximo 
dati A. Ergo etiam ut A dividatur per 6, opor- 
tet lotiim A acceptum ut integrum • dividere 
per B ut integrum* 8c quotienti h fubfcribere* 
unitatem cum cyfris* quxredant cyfris g abla- 
tis a cyfris/* ut fic habeatur pro quoriente fra- 
ftio N. Sed per theor. x. cap. 1 o. fradfio N xqua- 
lis ed C* nam & numerator h iifdem condat no.* 
tis quibus C, ( nati enim funt ex eorundem nu- 
merorum divifione) & nominatori!: * ut mox. 
odendam* edvalor maximi figniipfiusC. Ergo 
C ed quotiens ortus ex divifione A per B. Qiiod 
eratdemond. Quod autem k fit xalor maximi 
figni quotientis C* fic odendo. Per condr. fig- 
num maximum C ed id, quod remanfii figno 
maximo ipfius B ablato ^ figno maximo ipfius 
A. Atqui; 8c/lunt valores maximorum figno- 
rum A* 8c B, ac proinde per defin. 4. totidem 
condant cyfris quot indicantur a fignis maximis 
ipforura A* 8c B. Manifedum ed igitur cyfris; 
ablatis ex cy fris/remancre k valorem figni maxi- 
tni quotientis C. . 
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In altero cafu , quo cyfrx dividendo h {bnt 
adjicieodz ut fiati k, fic dcmonftrabimus. Per 
1. partem )am demonftratam m dividat k 8 c pro> 
ducat quotientem ». k xquatur A per axioma. 
Atqui m dividens k fecit quotientem ». Ergo 
etiam m dividens /!> gignet quotientem » : quod 
erat demonft. ^ 

Porr6 ex conftru&ione jam traditd patet » cilim 
divilbr eft integer , quotientem iifdem fignis 
notari» quibus dividendus : item cOm divilbris 
8c dividendi ligna maxima aequalia Tunt» quo« 
tientem elTeiot(^rum totum. 

1. Si divillone peradl^ aliquid fuperfuit» ut 
inexem. i, fuperfuit X» ejus notx iifdem lignis 
notandx > quibus totidem primx notx dividen- 
di A. 

Denmftr. Nam A eft D » & B ell E: E verb 
dividens D relinquit Z I hocell X per theo. i. 
cap. IO. Clara funt illa» li prior demonftratio 
'fuerit intelle&a. 

I n III IV V I II ' 3«Si re> 
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ti fit. 



adjiciantur ei aliquot cyfrx 'decimales » & 
divilio continuetur > ut num. 1. traditum 
eft.. 



Exdivilione A per B fuperfuit X. Hoc fi pla- 
cuerit ulterius eziiaorirc » adjice aliquot cy- 
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2. caput 14. 187 

fras (igmtas ut fiat X t. quod divide ut num. i. 
ik quotientcm indS natum r adfcribe quotienti 
Cj erit C r quotiens cx divilionc A, per B. V quod 
tum fuperrrit , jam mult6 erit minus priori re- 
fiduo X fcu X. ut patet ex n. praeced. & hoc ipfum 
pluribus adje^is cyfris aut penitus evanefeet» 
aut cert^ Bet quovis dato minus. 

Demonfir. Quoniam valor refidui X ad)e£H» 
cyfris t non immutatur , X t xquivalebic foli X. 
Atqui X rdivifo per B provenit quotiens r. Er- 
go etiam X rdivifoper B proveniet quotiens f« 
Atqui ex A minus X. divifo per B provenit quo- 
tiens C ( nam A divifo per B fuperfuit X. ) Er- 
go ex A toto divifo per B provenit quotiens 
Cr. 

PrMxim paucis jie etmpltSlar. Ad refiduum ex 
divifionededmali adjeAis aliquot cyfris divifio- 
nem profequere • 8c notas quotienti primo acce- 
dentes nota fignis ordine crefccntibus. 

CoroUarut^ 

t. U Odem plan^ artificio potent evanefeere 
i'efiduum ex divifione integri per inte- 
gram i eademque erit demonfiratio. < 

a, Quxvis fratiio eodem ar- 
tifi:io reducetur ad partes de- 
cimas. Detur fraftio a, b. tJo- 
meratori a aliquot cyfras adji- 
ce» eumqueficau£tum divide 
per nominatorem ut tradi- 
tur num. I. Quotiens i zquivalet fradioni b. 

Nam quia per aXioma» a & /xquales funt. 
etiam b illos dividens «quotientes xquales dabit. 
• . At^i 
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Atqui i dividens 4, dat quotientem 4 « per 
corollar. t. theor. i. cap. i. dividens autem/» 
dat d. iEquantur ergo4» S tt d. 

ReduAio fraAiouis datae etiam continetur' 
probi. 3. cap. 3. 

CAPUT XV. 

Vfus DecirMlim mmierorm. 



1« Enfurae 8c pondera dividantur in 'mo 
partes aequales, & fingulz decimae rur- 
fum in alias xquales 10, quzjam erunt cente«. 
iiwx totius : Atque harum finguix iterum in 
IO, qux proinde jam erunt miilefimx totius. 
Menforis hunc in modum divifis, fi utamur in 
dimenlione quacumque linearum , planorona , 
ibiidorum , liquidorum , ponderum , 8cc } nuil 
quam calculo fractiones iefe ingerent , ied ea* 
rum loco integris numeris adhxrebunt particulx 
decimales. quas licebit traAare ut int^os nume- 
ros, quemadmodum per plura jam capita expli- 
cavimus. 
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I 

Quod fi fub finem . 
totius operationis , 
lubeat decimales par- 
ticulas reducere ad fra- 
dionem denominatio- 
nis datx } exempli gr. 
fi lubeat cogoofcere» 
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r 
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particulae B » unius virgae ao pedum quot pedes 
guidem virgae conficiant » quxfitum facillimi 
obtinebitur hunc in modum. Denominator da< 
tus lo multiplicans 7x8 faciat 14^60, ^quoau* 
fet tot primas notas ( f6o ) quot indicantur i 
• iigno maximo decimali • fivequotfunt dati de« 
cimales. Rcllduum 14 eft numerator quxlitus. 
Igitur particulz B efficiunt unius virgx 10 pe- 
' dum partes C, nempe quatuordecim vigefimast 
hoc eft faciunt pedes 14. 

Demmfir. FraAio A. cujus numerator iifdem 
notis conftat quibus B> denominator ver6 prz< 
^ ter unitatem habet tot cifras quot defignantur 
I a figno maximo ipllus B, per th. i.cap 10. ae- 
^ quatur B. Sed per prob. g. cap. g, ut fratStio A 
fr reducatur ad denominationem ao> numerator 
7x8 ducendus eft in ao & produ&um 14^60 
dividendum per denominatorem 1000, quod fit 
auferendo tot primas notas» quot funt cifrae in 
aooo » hoc eft quot indicantur a figno maximo 
ipfius A. Lfquct ergo veritas operationis prx» 
fcriptx. 

a. Circumferentia circuli dividatur quidem 
I" in ptftes fcu gradus g6o> at gradus fingult 
non in 60» led in 10 xquales partes fecentur: 
Tumfingulx decimx unius gradus in alias lo. 

\ qnx jam erunt unius gradus centefimx. Hx rur> 
fum fingulxin IO, qux jam erunt unius gradus 
millefimx, 8c fic deinceps. Qu6d utinam Aftro* 
nomis placuiflet, aut certe deinceps placeret! 
profero long^ expeditior evaderet cuculus • to« 
ties hoc ia ftadio adhibendus. 

3. Ple- 




'i^o AritbmettU TfaSiiu i &c. 

Plerumque expe4iet> juxta 1 . corol. fu- 
perius , cujufcunquc divifionis refiduum decima- 
libus cyfris adjv&is exhaurire , aut fra£bione$ 
integris jam adhxrentcs in decimales converre- 
re* ut coroll. traditur , quando multx cum fra- 
giis illis erunt operationes inAituendz : fi una 
alterave tantum . Vix operz pietium fuerit redu- 
Aionem tentare. 



I 





ARITHMETICiE 

r R A C T I C 



L 1 B E R II I. 

Radicum extraSfione: 

P Rxcipuum Arithmeticx pra&!cae«problfr* 
ma ell » radids ez poteAatc dati extra- 
rio. Potcftas autem cft numerus ex ali- 
cujus numeri iiepius politi > live ex xqualium 
'numerorum multiplicatione procreatus. Ra- 
dix ell iple numerus qui multiplicatus pote- 
Ratem genuit. Unaquxque ver6 potellas tot 
dicitur habere dimenliones , quot habet late- 
ra > h ve quot xquales numeri ad ejus gene- 
fim requiruntor. Quadratus numerus appel- 
lator» qui producitur ex quovis numero in fe 
ipfum du(Ro , live ex multiplicatione duorum ^ 
aequalium numerorum. Talis eR 4, qui ht ex 
i. per ar&^.qoi fit ex 3. in 3.SC id.quifitex 
4in4. 8cc. 

Cubus dicitur qoi fit ex trium numerorum 
xqualium mokiplicatione » live ex numero bis 
in fe dudlo. Talis eR 8> qui ht ex x> 2, 1, nam 2 
ih 2 facit 4» & 4in 2 eR 8. , 

Biquadratus fcu quadrato quadratus eR« qui 
ex multiplicatione qoatuor aequalium nume- 
ro- 
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rorum » five cx numero in icipfum ter dnQo. 
Talis eft 1 6, qui At ex. a, 1, i> a : nam a in a eft 
4) & 4 in a eft 8, 8c 8 in a eft 16.. 

Supcrfolidus eft . qui At ex multiplicatione f 
aequalium numerorum ieu ex numero in fe qua- 
ter dudo. Atque hunc in modum reliquae in in- 
finitum poteftates procreantur. Legcfcholium 
noftrum p. 8. 1. 9. in quo extera huc neceftarid 
pertinentia reperies. 

Poteftatis vcr6 cujufque radix ab ipia potefta» 
te denominatur. Hinc radix quadrata» radixeu- 
bica > quadratoquadrata » fiiperAilida > &c» Sin- 
gularum characteres feu Agna hic adjungo. 

V 

R. vel 

R.a) radix quadrata. . 

R. 3 ) radix cubica. 

R. 4} radix biquadrata. 

R. f ) radix fuperfolida. 

Et fic in ioAnitum. 

# V 

Exempla nonnulla fubjicio. 

i 

R. la) vel R a) la» eft radix quadrata 
numeri ia. 

R. 3 j i|-. eft radix cubica numeri & fic 
deinceps in aliis. 

Porr6 expediet plurimilim huic negotio radi- 
cum eliciendarum • genefim poteftatum etiam 
^exprimere multiplicatione fpeciosa > qux fold. 
litterarum appofitione peragitur. Confule* qux 

monui 



V 



|L»If 

Q^adnt. 

Cubui. 

Qliadquadr. 

Surfolid. 



IM|. Cdfut 1. 

moaui ante lib 7. EucL 
4 in 4 facit 44 quadr> 
tum , & 44 in 4 facit 
cubum 444 , 8( 444 in 
4 facie quadrato 
dratum 



t 

• a 

aaa 

aaaa 

aaaaa 



Bt de dcincepi* 



CAPUT I. . 

Radfcit Qi^drati. ExtraSh. 

Extrahenda fit rad!x quadrata ex 
numero A. 



fS, 

49 

7. 

7 



70, 09 

70 



( 7 H 






I. O Oft binaa 
quafque 
notas, i dex- 
tris fumpto 
initio >com* 
ma aut pun- 
&um ititer* 
o pone I erit- 

que nume- 
ras datos in membra redus . binis notis con- 
ftantia» praeter ultimum , quod unic 4 conftart 
poteft. (^ot ver6 erunt membra tot notis con- 
dabit radix quaedt. 



4 /* 

4S 



09 

09* 






I 
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membrum f 6 quadratus 
non cft , quaere quadratum proximi minorem 
49 > ejufque radicem 7 fcribe poft lunulam : erit 
haec nota ultima radicis quaelitx. Quadratum 
'ver6 49 aufer ex membro f 6 , 8c reliduum 7 fcri« 
be infra lineam. Hxc operatio lingularis eftt 
neque amplias repetitur. 

3. Reliduo 7. adfcribe membrum penulti* 
mum 70 ut habeatur novum membrum totale 
7, 70. Tum radix hadlrenus acquifita 7 duplice* 
xur. Ea /ic duplicata ('14) divifor appellabitur. 

Quzre quoties . divifor 14 contineatur in 
membro novo 7, 70 dempti noti primi . nimi- 
rum in 77. Reperies contineri quinies. Scribe 
ergo f poft lunulam. Erit hxc nota radicalis aT- 
Cera. 

Multiplicet deinde nota radicalis jam reperttf 
j , diviforem 14 j & fiat 70 : eadem 
que feipfam multiplicans faciat qua- 7 ^ 
-dratum 2/. H*c duo produdb coi- ^ * S 

lige in unam lummam , numeris ita 7 2 jT 

collocatis > ut vides io hac formuli. 

Summam 7x5* aufer ex membro 7, 70 » tcrefi-' 
jduum 45* icribe infra lineam* 



1. Prxfidio tabellx hic 
appofitx , qui notarum 
fimplicium quadrati con- 
tinentur . quaere poftre- 
jnl membri ( y 6 ) radi- 
cem quadratam » aut fi 
(quod hic contingit) qua- 
dratus non fit • radicem 
quadrati proximi mino- 
ris } ut quia ultimum . 



Rad. Qo| 4 .' , 



X I 

* 4 

3 9 

4 16 

5 

6 3(S 

7 . 49 

8 . d4. 

9 8^1. 



Pote« 



, tiM Ckput 

. Poterit etiam multiplicatio inftitui hunc in 
inodum jdmfori 14. appone notam radicalemf 
uc fiat 145’» quxper ipfam radicalcm notam f 
multiplica. Idem oriri productum quod prius , 
patet ex p. 1. a> 

4. Haec operatio in omnibus membris fequen- 
tibus eodem prorfus modo repetitur. 

Refiduo 45* adfcribe membrum antecedeni 

09 nt habeatur botale novum 45*, 09. Tum ra- 
dicem ha&enusacquifitam jf duplica ot Hat di- 
vifor novus tfo Qpxrc quoties hic contineatur 
in membro 4f, 09 demptd primi noti, nimirum 

10 4, fo, Reperies ter. Scribe ergo notam 3 poft 
lunulam. Hxc deinde diviforem ifo multipli- 
cans faciat 4 fOi multiplicans ver6 

feipfam faciat 9. Hzcduo produAa 
idde. numeris , ut in adjeAl hic for- 
muli, collocatis. Summam 4/09 au- 
fer ex membro 4^09, 8 c qiiia nihil 
remanet, erit A numerus quadratus , ejulque 
radix 7/3. 

' Quod fi poft ultimam fubtraftioneih aliquid 
remaneat, numerus, qui proponitur, quadratus 
non eft: quadratus autem fit,h inulffctur refiduo. 

f. Quando fadi multiplicatione nequit fieri 
fubtra^io radicatis nota ultimi reperta, per quam 
fiimirum fa^a eft multiplicatio « minuenda eft , 
donec fiibtradio fieri poffit. 

Rfio radix elicienda ex 784. 

Quadratum proxime minus 
ultimo membro 7, eft 4, & ra- 
dix ejus,a.fcribenda poft lunu- 
lam. Ejus quadratum 4 aufer 
ex membro 7,Sc reftaot 9,qux 

N » 



4f o . 
4/09 



7>84 

4 

j 84 



4 



fth- 
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fubfcribei adjedlo membro 84. Radicalii a dl« 
plicata dat di viforem 4 , qui in novo membro 3* 
84 dempti primi noti, hoc eft in 38. continetur 
novies. Scribe ergo 9 poft lunulam 9 in 4 flKit 
36. 9 in 9 facit 8 1 . Hzc produAa adde 
numeris collocatis , ut in hac formula. 3 6 
Sumnu 441 auferri nequit ex mem- 8 1 
bro, 3.84. RejedHs igitur 9 fubftitue 4^1 
8 • 8c denuo multiplica. 8 in 4facit 31 
8 in 8 facit 64. 'Summa eft 384, qhae auferri 
poteft. 

6 . Quando divifor in membro primi noti 
muldlato ne femel quidem continetur , fcribathr 
cy fra poft lunam , 8c membro illi nimis parvo • 
membrum proximum adjiciatur. 

Edo radix elicienda C 4« i/, 16. ( ao 

cx C. ex membro pri. 14 4 

mo 4, elicitur nota ra« 
dicalis 2 , cujus quadra- *** ly, i tf 

to 4 > ablato a membro 

4 1 remanet o , cui adTcripto proximo membr« 
ayi fit membrum novum oij feu ty< In hoc 
primi nota y muldlato , nempe in i. notaradi- 
calis 2 duplicati, nempe 4, ne femel quidem 
continetur. Scribe igitur , o* poft lunulam, 8c 
membro ly nimis parvo adjice 16 membrum 
antecedens- Tum per omnia > ut priiis , operabo* 
ris^ , radicem videlicet hadknus acquifitam ao 
duplicabis, 8cc. 

7. Quando membrum ultimum eft, i,vela,' 
vel 3 , fcribendaeft u nitas poft lunulam, ficfuba 
trahenda cx membro» 






lihrt y, Otjpkt 
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CAPUT II. 

lUuScis QuAdfAH Bmmfiuttii. 

N Emioem hucu(que I^» qui extradionu 
radicum quadratae ac cubicz d«mooftra*> 
tionem perfpicuam 8c integram exhiberet. Ap« 
pellant quidem fer^ omnes prop. 4. 1 . x. Elem. 
Sed difficultas tota in applicatione confidit, 
quam vel omittunt.yel tam imperfeSe exec^uun- 
tur. ut pleraque extraAionis myderia in tene" 
bris relinquant. Resinterimed fcitu digna in** 
primis » quaeque fiibtilitatis habeat non parums 
qufinodi tamen ^ ut ex iis , qux hoc 8c 4 ca> 
pite allaturi fumos > clar^ intelligi pofle exi» 
ftimem. 



N 



P O R I S M A I. 

VUus quadrms mmerus m principio ry- 
fias habet imfotes^ 



Dmonftr. Radix quaecunque quadratum ge* 
Iterans vel cjfras habrt in prin> 
eipio» vel non habet. Si habet 
quemadmodum A. manifiedum 
eft > ut A ducatur in A, folas no- 
tas fignificativas in invicem du- 
ci » 8c prodtfdo prxponi cyfras 
4 uplo plurei . quUm fint in A radice. Eigo 

Ni prq- 



A a 3 • 

A 1 3 o 

fspoo B 



k 



C4 J9 

C4? » 
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AtfthmcthA PrjilicJt^ 

produftum» hoceft ( ut patet cx dcf. 18. I. 7.) 
Ipfe quadratus B| pares habet ia principio cy« 
fras. 

Si non habet cyfras in prin« ' 
cipio ( ut C ) tum ut C duca- 
tur in C, del^t prima nota (9) 
qux jam ponitur non cyfra e(Te 
ieA nota lignificativa ■ duci in /eipfam u^ ha- 
beatur gus quadratum . cujus prima nota in pri- 
mo loco produdti D fcribendaeft. Atqui nullius 
notz hmplicis quadratum > primam notam habet 
cyfram . ut patet ex tabella cap. prasced. Ergo 
neque quadrati D, qui pro cujufvis radicis com- 
politx quadrato fupponitur » nota prima erit cy- 
fra» Omnis igitur quadratus numerus, aut pares 
habet in principio cyfras, aut ejus prima nota 
omnino cyfra non eft. Quod erat demonib*^ 
dum. 



Cotollarimn. 



O Imili ratione ex ipfo opere multiplicationis 
^ manifeftum eft nullius quadrati numeri pri- 
mam notam efle , 1, vel 3 vel 7, vel 8, fed unam 
ex his 1,4. 5*1 9, i, o. prima cujufvis qu»» 
drati nota prima eadem eft cum alicujus quadra, 
ti fimplicis nota prima, qux neceflario cft una 
ex bis, a,4, j-, 6,9, o. 



Lihri 3. O^ut 2,\ 

P o R X s M A 2« 



1) t b o 

^ f6,jo,og 



~P^ Sto numerus quicimqm 



d « 
49 I 00*00 

I 

71 «« 
7*00 
f. k 



P , 4 dextra in fini» 
Jiram in membra feu partes 
a,b, c c^JiinSlus commate 
poft binas quafque notas in^» 
terpofito. Ajfumatur autemt 
quo quodlibet membrum ,* 
e^em.gr. ultimum a.,& qua^ 
dratus in eo fnnpliciter aC’‘ 
tepto delitefcensfit d^eju^que radix f. Dico ^ fi 
4nte d ponantur tot cjffrarum binarii , quot an- 
te membrum ^ membra antecedunt , ante £ ra^ 
dicem vero toties una cyfra j d, e fore quadra^ 
tum latentem in membro z juxta valorem loci ac- 
cepto , & radicem ejus effe f, 



Demmfir. Cum enim pro fingulls membris an» 
te/pofita una cyfra* ante d vero cyfrarum 
binarius ; maoifeftum eft cyfras e eflb duplo plu- 
res cyfris k. Ergo k, f radix in fe duAa facieC 
dt «} nam ut/, k ducatur in/ k, tantum opus cft 
/ducere in/ unde fttd ex hypotbefi * 8c cyfraa 
kt A fibi mutuo apponere , quae conflabunt cyfraa 
a, cum duplae flnt» ipfarum k. ErgoW^ • qua» 
dratus ellr, qufque radix /» *. Liquet ergo, 

^uatfitaov 
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foo 

OroUarU* 

H Tnc patet i. in quolibet membro latera 
quadratam , 8 c talem qaidemi qualis ia 
lemmate determinatur. 

Patet a. cur numeras ex quo quadrata radix 
eincieoda eft > fecetur in membra binis notis con« 
fiantia; Sc cur poliremum membrum pofltt uni« 
caefl^notai quz quidem es lequentibui pat** 
¥unt adhuc clarihs. 

i 

P O R X S M A 3. 

O Vadratum blmmii a t b , five numeriln 
duas f artes fe^i^ ^ a.i t 2 ab^t bb. 
Jioceft quadratus ex z,'&plafiMs ex a. in b hit 
fumptus, & quassatus ex b» 

Patet ex p. 4 . 1. a. Id iprum cernitor ex opera 
ipfo multiplicationis fpedofie » cajas paradignu 
appono. 





a b 


• b 


tfb 


aofj 


4| ao.a 


afb 


aofl 


1 -^ 


aafab 


4 oofdo 


- . 



fjbfbb t^®t9 
- — 

#uro. aa-J-a abfbb. 4oofiaof9. Sam« 

Porro hz' multiplicatio nihil habet diffical* 
tttis» nam otaf^ ducator inarf^» prima x mul- 
tipli 



Ithi 3. Caput 2. 
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tiplicins fotum »\b, producit ««fui. Deindo 
fi multiplicans idem totum uf i, producit fui 
fii. Hxcduo produAi addita Faciunt uufi ui 
\ 66 . Qiiac omnia per fe manifefta funt. 



Sto numerus y Z qmtcuncjue conflans par- 



tibus Ex.gr. in tribus afbtc. Ejus quadra^ 
tum efl aat 2 ab t bb t 2 a t bc t ccj bot 
tfl quadratum ex a; planus bis ex, a in ,b; quadra- 
tum ex b j planus bis ex a cum b in Cj quadra^ 
tum ex c, • 

Demonftr., Pfer a b c a. aoo a f b f c 
porifma praece- 13/ b. 30 aoof 3©f/ 
deos quadratum Z c.f 
cx uf ife , *qua^ 

tur quadrato ex ufi ( per modum unius partis 
accepti ) & bis fa6);o ex af b in e 8c quadrato ex e. 
Atqui quadratum ex ufi per idem porifma eft 
quadratum ex u una cum bis fafto ex u io i> una 
cum quadrato ex i. Ergo quadratum ex' «fifx 
squatur quadrato ex u, bis fadlo ex u in i, qua^ 
dratoex i«bisfado ex a-fb in e, quadrato ex #. 
Quod erat dqpionflrandum. * 



Q uadratum igitur numeri • in ruas partes di* 
rempti , componant partium quadrati 2c . 
plani. 



POAISMA 4« 




Corollarium, 






i 



Vf 
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P O R Z s M A y.' 



A , 

5- 6, 70. 0*9 ('7j'j 
A B 
1,81, ij’,00 Ci 3 5*0 



Q Vadratus ejlo 
quivis Ayejuf- 
ijuera^x'^, Sitau* 
tm quadratus A fi- 
Sus in membra binis 

notis conflantia a dextra in Jiniflram. Dico Ra» 
dicem B tot conflare notis , quatflm membra i» 
qmdrato A. 



Dtmnftr. Fer poriftna t. ejarque coroll. qno4 
niam in flngulis membris dati A litet unus qua* 
dratus, patet tot e(Te membra in A, quot in A 
latent quadrati. Sed quia per porifma 8c 4 
ejufque coroll. ih quadrato toto A, lingularum 
notarum radicalium quadrati continentur, tot 
etiam notas continebit radix B quot in A funt 
quadrati. Ergo radix B tot continebit notai 
quot funt membra in A. Quod erat demonllr. 



PORISMA 6 ^ 

E Sto numerus quadratus qmunque 'Z^einfi 
que radix quadrataX. Secetur autem 7!, in 
membra h, g, f, e, a dextra in fmiflram, ^fl 
hnas quafqm notas comrmte ituer^flto» . 

fi. 2* 




20 ^ 




ll*‘ 

kli 



M; 

,k;‘ 
bt. 
toa' ' 

iti,; 



zi; 




k' 



r 

!: 



x/w 3, Crff«f 2. 

Z . e f g h 

/f^33»87. *» 

e 

00. 00, 00 
f 

C, >3» 00, 00 

K 

j7, 87. 00 

h 

1338, XI 

bro t latet quadratas folus ultimi radicis fcg- 
menti a. In penultimo membro /unii cum refi» 
duo 6 membro ultimi e, latet quadratus, penul« 
timi radicis fegmenti 6, una cum bis fadio ex M 
in^. In antepenultimo membro;, uo^ cum re* 
liduo f 7 membri /, latet quadratus antepenul- 
timi radicis fegmenti c, una cum bis fa&o ex 
0\b (hoc c(t ex « & b) in e.In membro h ana cum 
refiduo 13 38 membri g-, latet quadratus radicis 
fegmenti d, una cum bis faAo ex n-\b\c ( hoc eft 
ex «cum^,&^^ ind. Et fic deinceps ii^plura 
lint membra. 

Dtmonjiratio. Cum enhn per porif. f. tot 
notis conflet radix X • quot funt membra in 
Zi in Angulis autem membris, ut patet ex porif. 
3 8c 4 ejufque coroil. lateat quadratus > unius 
fegmenti radicis ; roanifeflum efl fegmenti radi- 
cis ultimi « ac proinde maximi quadratum con- 
tineri in membro ultimo, adeoqiic Sc maximo r, 
& fic ^einceps. Ex quo etiam per eadem 3, 2 c 4. 
porif patet de planis fire bis fa^ii ex Scc. Con* 
^t ergoquxfitum. 

■ * ' 

HIS 



abed V 

7439 -^ 

a + b f cf d 
1.700 7ooof4oof 30-fy 

b. 400 

c. 3» 

d. 9 i r 



In ultimo mem- 




\ 
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HIS PRjBMISSIS. 



Oram omninm « qme ad radicis quadrate 
extraftionem praecedenti capite , praefcrip- 
ta funt » ratio dabitur. Rcfumatur exemplum 
cap. prxced. in quo cx numero A cxtraAa cflr 
radx • Z. 

I. Quia per porir. d. in ultimo membro fJii 
tet quadratus Tegmenti radide ultimi * idcirco 
clidturex membro r radix quadrata . quam po« 
teft maxima » reponiturque poft lunulam ) qua* 
dratus ver6 illius a membro « fubtrahitur » 8c re* 
fiduuffl Tcribitur infra lineam. Et quia per 6. 
porif. in membro ultimo continetur quadratus 
iblus fegmenti Teu partis ultimx radicis » in feli* 
quis ver6 membris praeter quadratos paatium 
nulicalium continentur etiam numeri redan- 
guli leu plani • idcirco hxc operatio prima (bli 
poftremo membro convenit. InTuper» quod ex 
membro e elidta fit radix A negledo loci valo* 
re» nimirum ac fi ciTet tantum cum revera 
fit5-6.00100.idt quemadmodum in aliis pleril^ 
que operationibus arithmeticis» compendii gra* 
tidfadumefl. 

e f g (»bc 
" 5-d, 70.09 ^ 

49 • • • • 

7.70 • • a. 700 14. oo.aa 
715'.. b. f o 

k 45 -»po c. I 
4 f.o 9 . • 



a. Quod 
rer 6 interim 
nota radicalis 
« fic inven- 
ta^ fitlegiti. 
ma.ficoften* 
do. Cum per 



f. poriC ra- 
dix tota Z tot confiet notis 1 quot totus A mem« 

briia 



llhri 3 • Cdfut a« loy 
br!ft pttet ante membrum # tot elle membra» 
quot ante 4 funt notx. Quia igitur fingula metn« 
bra/i/ duabus conftant notis » tot ante«mem> 
brum. praecedunt notarum iive locorum binarii » 
quot ante 0 przcedunt notae feu loca. Quaro 
cum nota 0 fimpliciter accepta» per conftr. fit 
radix quadrati latentis in membro e • 3*6 . fim* 
pliciter accepto > erit quoque per porifina i'. 0 
accepta juxta loci valorero' ( nempe 700 } radix 
quadrati latentis in manbro xllimato ex loci 
valore > nempe in oo, 00. Hoc ipfum eodem 
modo in reliquis membris eodem prorfus modo 
demooftrabitur. 

Ex membris penultimo • caeterirque» quot- 
quot fuerint notae radicales reliqux» eliciuntur 
artificio i priori plane diverfo. Ad illius ratio- 
nem peniti per fpiciendam juvabit non parum 
ob oculos ponere radicis binomic 0\b quadrat» 

. tum* ^uod per porifina 4. efi. 

aaf 1 ab f bb> 

Hujus polireraa pars 00 indicat in ultimo 
membro s latere quadratum ultimi radicis leg- 
menti feunotx«: reliqux ver6 partes x 0b\U 
indicant quid contineatur in membro penul> 
timo / cum prioris e refiduo* aliifque fingulis* 
Quia igitur in membro / cum refiduo prioris • 
hoc eft in h ( 7, 70* feu 770, 00) continetur 
% 0b\bb t hoc eft planus bis genitus ex ulti- 
mo radicis fegmento feu noti 4 jam cogni- 
ti* in ^ adhuc incognitam* unicum quadrato 
ipfius £ * ut patet cx Icm. 6 . manifeftum eft 
incognitam radicis notam h ex hoc membro 
k efle fUdendaoa » utique per divifionem» 

qum 



'a^o6 Arhhmetiu?rdfft(i, 
qux fola refolvic quid multiplicatio compo» 
fuit. Cum verd latera membrum h producens 
tia fint 4 8c^> indiviforem illud erit aflumen^ 
dum > quod cognitum jam eft nempe 4 , & 
quidem duplicatum , eo quod in membro h con< 
tineatur planus bis faAus ex 4 io ^ hoc eft pia* 
nus ex 4 bis fumpto , in^. Atque hxceaufa eft, 
curad conftituendumdiviforem^ radix eatenns 
acquifita, duplicetur. 



( ISl 



1.7» 70 .. 

lc 4 J. 09 
4?» 09 



a. 700 
b. fo 
c. } 

a f b 4 c 
7oof/6t J 



4.Perhuncau« e f g abe, 
tem diviforem /6,70,09 
a 4 ( 14) divi- 49 .... 
ditur non to- 
tum membrum 
A 7 , 70 , fcd 
demptd notd 
prim^ , nimi< 
rum 77 tan- 
tiim , hic de 
causl. Ut innotefeat nota incognita 6 , folus 
planus 14 ^, fa^us nimirum ex 4 bis in 6 , di- 
ridendus eft , cum ad hoc nihil faciat bh , utpotd 
totus incognitus. Nihil autem plani xabzd pri- 
mum membri h locum pertinet , ut infra de- 
roonftrabitur num. 6 . 

/. Repertajamporrdper diviiionem Qotaih* 
cognita ^ multiplicat & duplum notx prioris 4 , 
ipfum nempe diviforem a 4 , ( 14) & (eipfam, ut 
habeantur duo produfta: a 4^f (70 2c a/) 

^ux in membro h continentur 8c ab eodem id- 
circo fubtrahuntur. Quorfum verd Bat hxc fub- 
tradlio* patebit ex claufula totius demonftra« 
lionis. 

4 . Cur 







• 6> Car aatcm produdU ex mul- 
tiplicatione icribantur ot in appo- 
liti fbnnuU , ratio eft; quod 70 hoc 
cft a mB, fiat ex divifore i «in^ , Sc 
Xf, hoc eil ii, fiat ex ^ in ^ : unde cum 4 fit nota 
radicis uno loco altior quam etiam produ Ai 
(a 4ti,) 70 prima nota (ut patet ex porif. 6. c. 1. 
I .) uno loco altior erit quam prima nota produ- 
ci if cx i In i, ideoque feribenda fupra a fecun- 
dam notam quadrati (ii) a f. Ex quo etiam ma> 
niieflum fit , id quod fupra aflumptum fuit > vi- 
delicet nihil plani a 4 ^hoce(t 70» pertinere ad 
locum primum membri h. Nam cum duo illa 
produ^ adduntur ^ quadrati (ii) 2/ prima nota 
reponitur in primo loco fumrox plani vcr 5 
(1 ai) jb, prima nota pertinet ad locum fummae 
fecundum. Et quia fumma725’ tot conflat no- 
tis > quot membrum utpote per porifma 6. in 
eo latens » adeoque ab illo fubtrahenda > manifew 
flum eft plani (a ai,) 70, primam notam pertine- 
re ad locum membri k fecundum { ac proinde , 
eum folus planus ( 2 ai) 70, dividendus fit, mem* 
lanmh dempti primi noti dividitur. 
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■ Porr6 valorem verum produ- 
Aorum exprimit hxc formula al* 
tera, quem interoperandum ci- 
tra vcritatisprxjudiciumdifTimu- ' ' 

lari liquet ex demonflratis fupra. 

7. At quare hxc operatio in aliis dcin 
membris femper eadem repetitur? Ratio p 
cx 6 porifmate. Quemadmodum enim in m 
bro A compofito cx f, tx, refiduo prioris, I 
§ cAf iAjhoceftpiaaulbuex nouradicali 

I 

' > 



soS Afithmeticd VuHici ; 
ndicalem « i, una cum quadrato ipfiui i | Ka!ii 
membro k compolito ex / 8c (4f) prioris / refia 
duo. latet a 4 j- f rc, hoc eft planus bis ex 4 f A 
nidice eatenus acquifita. du&2in e, 2c quadra* 
tum ipfiuse: 8c fic deinceps in reliquis membria 
ii quae cllcnt plura. 

8. Poftrem6 quxritor» quare, cum membrum 
ultimum eft , i, vel a, vcl j. pro radicali noti 
fcribatur unitas. Eftoqua» 

dracus A , cujus membrum b 
ultimum eft ^ 3, 00,00; ra- 3, p 5 , 10 ^ 199. Z 
dix autem fit 2 r,cujusmcm- A '100. 
brum ultimum fit unitas. 

Quia radix Z tot habet notas per porifiut f , quot 
A membra; habebit 1 , ante fe tot cyfras, quot 
ante ultimum t , funt membra. Sed qUot fiint 
membra ante b , tot ante notam 3 iuntcyfrarum 
binarii, ut habeatur ejus valor 3. 00, 00. Ergo ut 
habeatqr valor ultimx notx ipfius Z, quxeft, 1» 
ante eam tot ponendx iunc cyfite, quot ante) 
cjfrarum binarii , ac proinde ante 3 , funt cyfirsa 
duplo ptures, quam ante 1. Ergo quadratum ip* 
fius unitatis ex valore loci xftimatxerit 1 , cum 
tot cyfris, quot funt ante 3. Ergo continetur 
in ), 00, 00, abeoque auferri debet. Ex quo pa- 
tet quxfitum. 

9. Explicatis hunc in modum ac demonftra^ 
fingulis partibus extradHonis quadraticx,demon^ 
ftratio tota fic concluditur. 

Mumerus datus A» e f g'.abc 
aequalis eft quadi^ato h, f6, 70» 09 \ 7 y ) % 
ex 4; plano ex 4 bis a 700 

in quadrato ex A I ■ byo 

plano ex 4 bis in * cf * 



‘ \ 



Lihri 3. Caput 

ii quadrato ex e, ut patet ex toto opere extra- 
Aionis » cum di^l* quantitates fubtradix fuerint 
ex A, nec quidquam Tubtradione ultimd per- 
afti fupcrfucrit. Atqui per porifma 4. etiam 
quadratus radicis Z. iifdem xqualis eft. Ergo A 
cft ipfe quadratus radicis Z. (^od erat demon« 
firandum. 

Quod fi ultiiiii fubtradtione peragi fuper- 
fuifiet quidpiam , tunc numerus datus , illo refi. 
duo muldbtus , fuifiet xqualis didtis quantitati- 
bus » ac proinde & radicis invchtx quadratus. 

CAPUT II L 

Radicis cubica extradh, ‘ 



Ty Xtraheiida fit radix * A ioa>fo3,i3t 
“-'cubica ex numero A. 64 

i.Poft ternas quafque ^ 

notas initio faAo i dex- * * 

tris, comma aut punitum interpone : eritque 
numeros datus A fertus in partes feu membra • 
ternis notis conflantia, prxter ultimum, quod 
eonftare potell notis , vel dua- 
bus , ut in C} vel etiam nnic 2 , 39,810,493. C 

utin D. Tot ver6 notis con- 7.900,341. D 
fiabit radix quxfita • quot 
erunt numeri dati membra , ut infra demonfira* 
bitur. 

a. Prxfidio tabellx hic appofitx • qu 4 nota- 
rum fimplicinm cubi continentur, quxre poftre* 
mi membri radicem cubicam, aut fi id cubus non 
cft, quaere radicem cubi proximi minoris. 

O Rtc,,' 



'aio Mhme^a TrdHic £ » 

Rad. Qaa* Cubi. Uc , quia hic poibemuid 
f 1 1 membrum loa cubvs non 

248 eft« quxre cubum proxi- 

i 9 *7 me minorem 64. Hujut 

4 16 64 radicem 4 fcribe polt lu- 

f >5’ 1 1 jr nolam , qux erit nota ul- 

6 36 ai6 tima radicis quzlitx : cu» 

7 49 343 ipfum <$4 au« 

8 64 ftx fer a poftremb membro* 

5 8i. 729 & reliduum 38 infra li- 

* neam repone. Hxc ope> 
ratio fbli poftremo membro convenit , ac 
proinde in membris feqoentibns non repeti» 
tur. 



3. Refiduo 38 ad- 
feribe membrum pe- 
nultimum foj, ut Hat 
membrum totale no» ■ 
vnm 38, 5*03: pro quo 
divifor fic parabitur. 

Radicis hadlenus ac» 
quifitx 4, quadratum 
IB 6» triplica: fit 48.Tumip(am quoque radicem 
4ha6^nus acquilitam triplica: fit la, Produ6la 
adde» numeris collocatis» ut in hic formuli. 
Summa 491 erit divifor. 

Quxre igitur quoties divifor 491 48 

contineatur in membro 38» fo6, 1 x 

dempti primi nota , hoc eft iii 3 8/0. 

Reperies contineri fexies. Scribe er- " 

go 6 pofi lun ulam > qux erit nota penultima xt- 
dicis quxfitae. 

Tum nota radicalis ultimo reperta* 6, multi- 
plicans primo radicis prioris 4. quadratum ter 

fumptuip 



A 

102, 5-03» 131 (4« 

£4 

38,703 
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Lihri 3. Caput 3, 2'H 

(bmptami nempe 48, faciat t88. Deinde radicis 
ultimd reperrx quadratum 36. multiplicans tri- 
plum radicis prioris 4, nempe it> faciat 43 
Denique 6 » feipiam cubici multiplicans faciat 
ai<$. 

Hzctria produ^ adde, numeris a 8 S 
collocatis » ut in hac formula. Sum- 4 j s* 

mam 333 36 aufert membro 38,1*03, x i S 

& refiduum f 167 infra lineam re- 

- 3331 ® 

pone. . 

4. Hxc operatio toto jam numero tertio ex- 
pofita > in omnibus membris lequeiuibus eodeni 
jgaodo,atque ordine repetitur. 

Itaque reiiduo 3*167 adferibe membrum 

^proximum X 3 z, ut habeatur membrum novum 
totale ji 67»X3X. Radicis 46 ha<f);enus acquiHtx 
quadratum x 1 1 6 triplica : hc 
6348. Radicem quoque iplam 46 
triplica: ht 1^8. Hxeduo produ- 
^in unam iummam collige nu- 
meris, at in hac formula, collo- 
catis. Summa eft novus divilbr. Quxre igitur 
quoties hic contineatur in 
novo membro 1*1 67, X3X, 
dempti primi noti , nem. 
petn 5*167, X 3. Reperies 
contineri o^es. Scribe 
ergo, 8,pod lunulam. Erit 
haec nota prima radicis 
quxlitx.8 in 6 348 triplum 
nempe quadrati radicis 
prius acquifit* 46, facit q 

5*0784. quadratum ex 8, 
nimiruQi 64, in 1 38, triplum radicis prioris 46. 

O *% fa<if 



634» 

53618 



iox,5'03.x3x C468 
64 

38.5*03, 

33 33 <^ 

5: 1 6 7, 13» 

S I <5 7. » 3 ^ 



212 MithmeticA TraHteA , 
f«cit 8 in 8 cubice • eftfin. Haec tria 
produ^ adde » numeris ut 
in appofita formula ordi« 
naris. Summam'^i67i3» 
aufer ex mebro5'i67a|ar . 
& nihil reftat. 

Numerus ei^ A cubtie 
cft> cjufque radix Cubica» 
eft 468. Quod li poft ultimam fubtradHooem 
aliquid fuperfit » numerus § qui proponitor • 
non erit. cubus: fit autem cubus, fi muldietur 
refiduo. 

Quae num. 6, 7, cap. i. Notantur pro 
quadratz radicis extra^one , etiam in cxtn^ 
^one radicis cubicz erunt obaranda. 

CAPUT I V. 

CuhicA radicis demonjirattt. 

Rzmitto edam Lic porifmata quaedam, n 
quibus theoria tota extraAionis cnbitx fiet 
manifefia. 

P O r'i S M A • . 

C Vhus numerus aut mdlas in pindfio hom 
bet effias , aut fi habeat , eas ternaniu 
metitur» 

Dmotfirath. Nam radix qoaecnmque cnbnni 
^nerans, velh^bet in principio cjfras unam aut 

plureu 



/0784 

8831 

f i 6 7 2 3 a 
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lihri 3. Caput 4« 
piaret • tcI non habet. Si non habet ; 
tam ut A ( fic eam lubet vocare) 1 
multiplicetur cubici ». debet prima A 
qus nota in fe duci cubici , 8c cubi 
produci prima nota fcribi infra lineam primo 
loco in produ 3 :o quxfito • five cubo totius ra- 
dicis A : ac proinde cujufcunque cubi prima 
nota convenit cura prima nota alicujus cubi lim- 
plicis. Atqui nullius cubi fimplicis prima nota 
eft» o. Ergo* &c Q^od £i radix in principio 
habeat cyfras > quemadmodum 
B • ex ipfo multiplicationis ope. B. f 80 

jre manifeftum e(l , ut B ducatur C. f 1 aooo 
in fe cubice * tantum opus elTe * 
ut cubo notarum fignificantium praeponantur 
cyfrae tripl6 plures quam fint in principio radi- 
cis B. Ergo, 8cc. 

CoroUarium, 

E X demonftratis patet cujufvis cubi primam 
notam convenire cum prima nota* alicujua 
cubi fimplicis. 



PoRIfMA 2. 



I ' Sto euhus quicumque 
j a* ejufque radix cu- 
bica c. Cubo autem tot 
p aporiantur cy fr arum ter- 
niones b, quot cjfra radim 
(i. Dico etiam totum c, 
eam totius a, b. 



a b 
<54 1 000* 000 
c d 
4 1 00 

d ejfe radiem cubi- 
O I 




ti4 Atifhmetiu FrMs, 

XyetaonJlrMio. Ut h^beator cubus ex e,d tan« 
tikm opus eftf multiplicare cubice» Seprodu&o 
4 przponere cyfras triplo plufes qUam fint 4. 
Atqurcy frz b (iint triplo plurcs per hypothefim. 
Ergo 4, b eft cubus ex 0 , d. 

CorolUrU, 

TLTlnc patet» fi nu- 
merus quivis Iit 
divifus in membra » tribus 
fiotis conflantia» dempto 
ultimo 4 > quod pauciori- 
bos conflare potefl.Sc mem- 
bri cujufpiam puta » 4» 
fimpliciter accepti radix 
cubica fit s : fi ante radicem # ponantur tot cy« 
frz4» quot ante 4 funt membra tt-b feu loco- 
rum terniones^» etiam e»/f fore radicem cubi- 
cam ipGus 4» b , feu membri 4 juxta loci valorem 
tccepti. 

a. Ex his manifeflum efl tn quolibet membro 
latere cubum , 8c talem quidem > qualeni jam 
determinarimus, 

3 . Atque ex his jam incipit apparere » cor ad 
extrahendam radicem cubicam » pofl ternas qaa& 
que notas comma interponatur » & cur non in- 
terfit » five membrum ultimum Uliic4 conflet 
nota » fire duabus. 



a e k 
64 » 130» 7891 

a b 

64, I 000» 000 
c d 
4 ( 00 



» 

& 

d 



libri 5. Caput 4. 2XJ 
POKISSIA 3 « 



C Vhu$ hi- 
mrnii atb 



afb 

afb 



§ boc eH linea feu 

« mmeri in duas 

j ^ partes fi£H , eji 

aaat3aabt3 



aabt bbb. 



aaataaH^bbfbbb 

aab abb 
aab abb 



aafabfbb 

ab 



afb 



Hoc eft, cubus 



{ linmii atb a- hoceftiaaatjaabtjabbfbbK 

i quaturcuboexz: 

, foUdo ter fumpto, quod fit ex quadrato ipfius a 
duUo in b : folidoter fumpto quod p ex qua^ 
dratoipfius b duUein a : ctdo ex b. 

• Bemulrario. Patet ex ipfo aAn maltiplica.' 
. tionis cubicx . cujas paradigma hic apponitur ; 
2 c per fe eft manifefta. 

* Id ipfum demonftratur in fchcmate hic adj un- 

ito. Cubus enim d l , rea* c d feO* in duas par- 
tes 4 8 c bt compleaitur cubus fegmentorum a tc 
r Kcubosnimirum 

«•* item tria parallelcpipeda *qualu. quorum ba- 

fes funt quadrata po. ro. w xqualia quadrato rf 
V ieu 44, altitudines verb px, b feu rd, ek, qua; om- 
^ nes funt xquales ipfi b ; item tria parallelcpipeda 
aequalia > quorum baies Aint quadrata^ 01 tO*» 
I o 2 > xqualia quadrato jyt feu bb, altitudioes rcr 4 
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lihri 4. 



»17 



P o 



K I S M > 



X tbe 
lotf/o), »3» (468 Z 

(i. 400 
b. 60 
e. 8 



C Vbusefioqui* 
vU X ejufqut 
radix Z. sit autem 
tubus X fe^us in 
membra , p(i ternae 
notas a dextra in fi- 
nifiram commate interje&o, Hico radicem Z m 
conjlare rutis , quot membra funt cubi dati» 

Demonftratio. Quoniam percorull. a. porirm. 
a. in lingulis membris latet unus cubus, tot erunt 
membra in X, quot cubi. Sed quia per porifm. 4. 
Ejnfque coroll. in cubo X. continentur cubi Un- 
gularum radicis partium a,btCt tot etiam erunt 
radicis partes, ac proinde 8c notae, quot in X funt 
cubi. Ergo radicis % tot funt notx quot mem» 
bra cubi dati X. Quod erat demonllrandum. 



P O R I S M A 

T 

A ^ 

fofitis i 
dico: in 
membro 
ultinw £ 
latet cu- 
bus filas 

ultimi radicis fiquenti a. 
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f k m abe 
X 101,^03,131 ('468 Z 
f 

1 10,000,000 

k a. 400 

38,fo3iOoo b. 60 
m C.8 

3-167.13* 
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ArithmetiM Pr^dUi , 



f k m «bc 

femdti^ X io»>fo3.&ji (4(S8Z 

mo me» f atbfc 

bro k io 2 tOoo>ooo 4oot6of8 

k a< 400 

una cum u 

/ \ 38>j'03,ooo b. 00 

( 3 ° > m c. 8 

membri 

f , foHdus numerus ter, gerntus ex qua» 
drato ipfius a du^e in b , & folidus ter. , ge» 
nitus ex quadrato i^usb i dudioinz, & ct^ 
ipftush. 

In membro m una cm (qi6'7) refidm mem» 
hri k cominetur folidus ex qua^ato ifftus 
afb (^idejia. cumh ) terduilo in c & filn 
dus ex quadrato i^fius c ter dudo in atb » 
tubus ij^us c. 

Demonjlr. Cum enim per porifma f. radix 
Tt tot condet notis adeoque Sc Tegmentis , qu«t 
iiint membra in X; in fingulis autem membris • 
nt patet ex porif. 3 6c4ejuf4ue corollario» la- 
teat cubus alicujus fegmenti radicis » manif&- 
fium cft fomenti radicis ultimi « adeoque 8c 
maximi» cubum latere in membro /ultimo» aq 
proinde maximo »- 8c Ttc deinceps. Ex quibua 
etiam 6c per 3. ac 4. porif. patet de folidis. Con- 
^ ergo quantum. 
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abc 

(468. 

a. 40» 
b. 6 o 
c P 



X» 67 . 



» 3 » 
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o afbfc 
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J Am ratio dabitur, eorum omnium , quae fupe* 
riori capite ad extraheadam radicem cul»> 
cam fuere pr^fcripta. 

I. Refumatur 
exemplum cap. 
praeced. Quia 
per 6 - porifma 
in poftrcmo / 
membro nihil 
continetur aliud 
quam cubus feg- 
menti radicis ul- 
timi, idcirc 6 ex 
membro / eli- 
citur radix cubica qu^mpoteft maxima, 4, ea- 
quepofl: lunulam reponitur, radicis quaefitx fu^ 
tura poftremum legmentum Icu nota ultima: 
cubus ver 6 ejus fubtrahitur a membro /, reiiduo 
(38) fi quod fit, infra lineam notato. Quia an- 
tem in reliquis membris omnibus, prxter cubos » 
reliquorum fegmentorum radicis continentur 
io fingulis praeterea fex folidi , idcirco hxc ope- 
ratio fulipofiremo membro convenit, Scinfe- 
quentibus membris non repetitur. 

1. Quod ver 6 nota radicalis 4 fit legitima • 
licet extra&a fit ex membro / (impliciter accep- 
to • hoc eft loci valorc difiimulato j ficofiendo. 
Tota radix Z tot confiat notis, quot X nume- 
rus datus membris per porifin. f. Quare cum 
^Dgula membra m trea contineant notas , ante 

4«mnt 



210 Afltbmetiu FraSUcd, 

0 eruat tot notz , feu locai quotaate f locoran 
terniones. Ergo cum per condroA. n nota fim* 
pliciter accepta fit radix cubi latentis in mem« 
bro/fimpliciter accepto > m quoque ex loco xiH- 
mata t erit per a. porifm. radix cubi latentis in 
membro /ex loci valore aeltimato. Haec demon» 
ftratio edam valet in reliquis membris i in qui« 
bus compendii gradi , quemadmodum in ple> 
riique anthmeticis operadonibas » loci valor 
diflTimulatur « nullo (ut jam oftendi) przjudicu» 
veritatis. 

j.ReUquz 
radicis notx 
artificio inter 
ft, uno qui- 
dem , fed i 
pnori penitius 
diverfo repc- 
riuntur. Illius 
rationi ape- 
riendz pluri* 
milm condu- 
cet cubum binomii af ^ ante oculos propone- 
re t qui per porifm. 3 ■ eft. 

uoA •)• j tMb-\ 3 nbb -J- bbb. 

Hujus poftrema pars 4«« ofiendit in ultimo mem- 
bro f latere folum cubum notx ultimx radicis t 
reliqux partes ofiendunt quid contineatur ia 
membro penultimo n (cbnilante ex (38^ refi- 
duo membri /> Sc ex Ir) de quo jam agitur % ac in 
reliquis deinceps omnibus. Quia igitur 1 ut {>atet 
& cx formula hac, & ex 6 . porifinate, in membro 
IS continentur, folidus ter . genitus ex quadrato 
notx radicalis jam repo-tx 4» dufto in ^ adhuc 



f k m abe 
X lox, j’o3>z3a (4tf8Z. 
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n 38, 5*03 ... a. 40 o 
33 336 . . . b. ($0 
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libri A, 22f 

iaeognitaro ; item folidos ter, faftas ex quadra* 
to ejufdem ^ in 4 } item cubus qufdem 6 { maui* 
fieftum eft notam illam penultimam , feu feg- 
mentum radicis adhuc incognitum elidendum 
eflc ex membro 0 dari numeri penultimo} utiquo 
per divifionem» quaefbla rcfolvit, quod com- 
pofuit multiplicatio. 

Quia ver6 latera membrum n producentia 
partim cognita funt. partim incognita, ad confti- 
tutionem divilbris afTumenda erunt fola cognita, 
nimirum 3««. 8c 3 0 hoc cft triplum quadrati no- 
tx radicalis jam inventx 4, nempe 48. & triplum 
ejufdem 4 nempe laj qux in unam fummam 
colleda dant diviforem 491. 

48. 4. Per hunc autem, ut eruatur nou 

II ta radicis latens^, dividitur non to. 
tum membrum 0^38,^03) fed demp- 
ti noti primi, nimirum 38. 5*011^ 
de caula. 'Quoniam divifor 491 conftans ez 
J44t 34 , nullo modo pertinet ad cubum ut- 

pote qui producatur ez foli noti incognita 
patet per hunc dividi oportere tanthm folidoa 
iupradidos. Nihil autem ex hilce 
folidis ad notam ieu locum membri n primum 
pertinet, ad quem fe extendit cubm genitus ex K 
quemadmodum ex iis apparebit, qux moxfub. 
jungam» num. 7. 

f. Reperta porr6 per divifionem nota radi^ 
calis 6 ducitur in triplum quadrati ex 4 Sc qua. 
"dratum ipfiui 6 ducitur in triplum ipfiusx, an 
demum i in fe ducitur cubici , ut habeantur tria 
produda (344^34^^^^^} qux in membro ■ 
ptf porif. (Sf CQntiAentarjatque iddrc6 ab eodem 

aufife 



222 ArtthmetlcA PraSUd , 
auferuntur. Quorfum ver6 fiat hxc fubtradio $ 
libebit ex clauful^ totius demonftrationis. 

3 aa 48 6. Curantem j/Mfjxhocell; 

3 a. 1 a triplum quadrati iplis « t 2c 
triplum ipfius m quae divifo> 
^ rem conftituunt , ordinari 

debeant juxta hanc formulam : Item cur tria 
produAa ^**b\iabhr\bhb t hoc eft folidus ex tri- 
plo quadrati notz radicalis « duAoinroram ra- 
dicalem b { un^ cum folido ex triplo « in qua- 
dratum ipfius b\ una cum cubo ipfius b fcribantur 
juxta formulam hanc alteram, 
reftat nunc breviter ut de- 
monftremus. Et quidem 
quod attinet ad partes di« 
vifbris 34«f3x. manifeftum 
cft quadratum ipfius m uno 



a88 . 3 aab 

431. 3 abb 
X 16 bbb 



loco feu gradu attolli altius quam «» ideoque 8 
prima nota ipfius 3x4. 48, ponenda fupra » 1 . fo 
eundam notam tripli ipfius 4, id eft 11. Quod 
attinet ad tria produdla: quia ^sbb fit ex 34 in 
Sb f jc cubus bbb Bt ex b in bb, eflque 4 nota radi- 
cis uno loco altior.qoam b manifeftum ex poriftn* 
4 .C.X.L 1. Solidi 34^^ hoc eft 431, prima notano. 
X. etiam uno loco altiorem effe primi noti cuW 
bbb,x 1 6, ideoque feribendam fupra» i>nota fecun* 
dam cubi bbb, 2 1 6. Rurfum quia folidus ^aab, fic 
ex 34 in sb, folidus autem 34^^ fit ex 34 in bb 
gnitur enim tam 344^» quam jabb ex lateribus 
quocunque inter fe ordine multiplicatis * ut de- 
monftravi io fcholio prop. 18. 1 . 8.) eftque 4 no- 
ta radicis uno loco altior quam b, manifeftum eft 
iblidi 344^» hoc eft a88» prinum notam 8 » uno 

quoque 



, lihri Caput 22 ^' 

^noque loco altiorem efle primi noti folidi 
hoc eft 43 1, ideoque fcribendam fupra fo- 
Udi 4J» notam lecundam 3. Atque hsecdi^ 
collocationis eft ratio adaequata. 
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(468 Z 

a. 400 
b. <So 
c. 8 

afbf c 
90ot6of8 



7, Ex qua 
etiam cernitur 
quod Aipra n. 
4. aflumptum 
f^it» nihil ex 
folidis 3/Mi 8c 
34^^ pertine- 
re ad notam 
primam mem- 
bri». Nam ft 
tria illa prodat ftc collocata addantur, patet cu- 
bi ai 5 primam notam 6 reponi in primo loco 
fummat 3 3 3 > <$ , folidos vero 34^^ , 8c 344^, hoc 
«ft 43 1, 2c a88 totaliter pertinere ad loca fummae 
fiquentia. Et quia trium produdiorum fumma 
33335 xqu^ multis conftat notis » ac membrum 
»• utpute per porifma 6 ineo latens, adeoque 
ab illo fubtrahenda j manifeftum eft , nihil quo- 
que ex folidis 344^ 8 c 34^^ contineri in primo 
membri loco , ac proinde cum di^ folidi foli 
iint dividendi, ut oftendi num. 3. dividitur mem- 
brum n demptd noti primi. 

Porro trium produdorum va- 
lorem verum exprimit hxc for- 
moIa,quem in operando diftimu- 
latnm efle Une veritatis prxj udicio rTTT^ooo 
liquet ex fupra demonftratisn. a. * 

8. Reliquum eft ut dicamus , cur ex membris 
cstcrisopdqnprorfus modo eliciantur radicales 

notx 



18800, 000 
43x0,000 
1 1 6 , 000 



124 Arithmetiu Tr^ei, 
ootzreltqax» quo ex penultimo. Caofiieftini^ 
nifefta ex porif. 6. (^eraadmodum enim in 
membro penultimo », compoAto ex ('38) rcAduo 
membri />& ex continebantur \Ml^\llhb\bbb^ 
hoc eft folidus ex quadrato radicalis notx e du« 
do ter in radicalem^* 8c folidus ex radicali m 
ter dudi in quadratum radicalis^» 8c cubus ip- 
fius^i ita in membro quod componitur ex 
(f 1 67} rcAduo membri n» & ex m . continentur 
iblidus ex quadrato radicis eoufque acquiAtae 
( hoc eft 0 cum b)" ter dudo in radicalcm e » 
vna cum folido ex *fb ter dudo in quadratum 
ipAusc» una cumcuboipAusc» quz quantitates 
fi sfb brevitatis caufa interpretemur perd, ex- 
primuntur hic formnli» jdirf jdafrrr.quxfor* 
mulaper omnia Amiliscft priori jMabfjabbfbbb. 

9. PoArem6 quxritur # quare curo membrum 
nltimum eft i , vel a , vel 3 , pro radicali nota 
icribenda fit unitas. 

Efto cubus G » ejufque C 3, 307 : 949 
radix L. Quoniam per 

porif. f. 1 in radice L, ( 149 L 

tot ante ie habet notas 

feu loca» quot ante 3 ultimum membrum cuba 
dati antecedunt membra, manifeftum eft hujus 
^orem efie 3.000. 000* illius ver6 100. fic ut 
1 ante fe tot habeat cyfras , quot 3 cyfiramm 
terniones. Atqui cubus numeri 100. neinpd 
1 060. 000, tot etiam ante t. habet cyfrarum ter- 
niones , quot in radice 1 00. funt cyfhe ut patet 
exadu ipfo multiplicationis. £1^0 etiam cubus 
radicis 100 tot habet cyfias , quot membrum 
3,ooOf 000. Ergo cubus ipfiui iooi nempe i> 000» 

eee» ' 
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000 btet in membro 3» 000.000, ac proinde 1. eft 
vera radicalis nota» quai ex oltimo membro 3» 
erat elicienda* 

10. Explicatis hunc in modum acdemonftra- 
tis omnibus » quz ad extrahendam e numero da*> 
to radicem cubicam fuere prxeepta » demonftra> 
tio tota hc concluditur. 

Numerus datus X ut abe 

patet ex toto opere ex- ioa.fo3,i3a. (468 7 » 
traAionis » zqualis eft X 

cuboex4,rolidoterex a- 400 

quadrato iphus 4 in ^ > b. d o 

folidoterexainquad. c. 8 

exd, cubo ex d. Item 

folido ter ex quadrato ipfius 4 f d in e • folido ter 
ex <fd in quad. ipfius e , cobo ex c. Quz quanti, 
tates 4f^ interpretando per d , fpedose fic expri- 
muntur. 

«44f 3 44^j- 3 4i^l^ 
fdddfjddcf ^dci^eee 

Atqui iifdem quantitatibus per porif 4. xqua- 
tnr cubus radicis Z » feu Mflrf-e, Ergo X eft ipfe 
cubus radicis Z » five m\b\e. quod erat demon- 
ftrandum. 

Eft autem numerus datus X xqnalis quanti- 
tatibus fupradidis, quia illx omnes ab eo fuere 
fubttadx , nec quidquam ultimi fubtradione 
peradi fuperfuit. Quod fi aliquid fiiperfuifiet» 
tunc numerus datus illo refiduo mulctus fui^ 
iet zqualis quantitatibus di^s» ac proinde 
cubus radicis inventz. 
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\ 

CAPUT V. 

Cujufamque radicit extraho. 

Q Uadratam 8c cubicam caeterc omnis geno» 
ris radices quadam proportione imitan* 
tur. Quemadmodum enim, ut ex cap. i. 8t 4 pa- 
tuit , harum exrraftio ex generatione quadrati ac 
cubi i radice binomia, derivata eft i itaScreli» 
quarum quzque cx genefi poteftatis fuz deriva- 
bitur. Itaque gencr^e artificium radicis e pote- 
ilate data eliciendx exhibent formulx poteftof» 
tum a radice binomid genitarum. 



Radix. 

Quad. 

Cubus. 

Quadquad. 

Superibl. 
Quad. cub. 

Superfol*!. 



O* Unitas 

*-arb ..J:. 

2.* aafaabfbb 

3 • aaatjaabfjabbfbbb. 

. aaaat4aaab-t-6aabbf4abbb 
fbbbb 

aaaaaf f aaaabf • o,aaabb^ i Q» 

^ * aabbbj"j’abbbb‘}‘bbbbb. 

^ aaaaaaf daaaaabf i f aaaabbf’ _ ~ 

• ao,aaabbbf « f aabbbbftf 
abbbbbfbbbbbb 

7' 

a4b3 t 3f *3b4t»*»a^b5 

t7ab^fb7* 
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tihri 3 . Caput 22 '^ 

’ kadiz4f ^ in fe duda gignit quadntum : hoc 
in radicem iacit cubum : cubus in radicem fsu 
cit quadratoquadratum. Et fic deinceps pote- 
fiate quivis in radicem du£ki gignitur proxU 
mq aitior. Potcftates porro , ut liquet ex propo« 
fitione8 I.9. cjufquefcholio» fu nt termini pro< 
greffionis Geometriese ab unitate incipientis , ia 
qua quorum unaquxquc potcilas locum occu- 
pet , quot habeat unaquaeque dimcnfio-- 
nes , indicant numeri fingulis appofiti , qui 
ei^ de caufa exponentes appellantur. In po- 
Ureroa formula brevitatis caufa 7 figniheat 
fuuuuina : Scc. 

Reliquum efti ut qui ratione per formulas 
jamdidias cujufvis generis radicum extradiionci 
dirigantur, exponamus. 

Numerus datus, cz quo radix extrahenda eft , 
{i dextra in iiniftram dividatur in membra tot 
notis conflantia , quot indicantur ab exponente 
poteftatis radicem extrahendam denominantis . 
prztcr membrum ultimum, quod conflare potefl 
paucioribus. Quoniam igitur quadratus duas • 
cubos tres habet dimepEones , in hoc pofl ternas, 
in ,iilo pofl binas quafque notas comma inter- 
ponitur. Q^od ii numerus datus minor fit, quam 
ut ficin membra dividi poffit , quid tum fado 
fic opus, 5 c qu! radix data ex eo elicienda, dice- 
wr cap.7. ,, 

.Tum.: formula potcflatia radicem quxfitani. 
^qprain^tu infpicieoda. Hujus poftremuqi, 
nonaen five particula ^^^iptinct operationem po^. 
firemo membro dcbitipu': pc^reliquas omnes me- 
bri pcnultimi ac cieterorumjExtraftio diligitur,; 
^^oniam igitur in poArema p^icuU ct^t^ 

P a‘ tui 
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22S Arithmetica VraSicA , 
tar fola radicis quxiitx poteftas pura » elipteo^a 
erit ex membro ultimo numeri dati , radix ejus 
generis, cujus petitur , qu^m poterit. maxima 
prxfidio tabellz continentis poteilates fimpli- 
cium numerorum a,}, 4 8cc. quam eum in finem 
oportebit conficere. Reliquis deinde, utcap i, 
Sc 3, num. a, praefcribitur expletis , abfoluta eft 
operatio poftremi membri. 

In operatione membri penultiroi , qux & om- 
nibus reliquis membris communis eft, duxfunt 
partes , prxcipuz } prima inventio diviforis , per 
quem nova radicalis nota debet innotefeere $ 
eunda • quo modo nova nota radicalis , divi- 
foris oper 2 inventa, multiplicari debeat , ut ha- 
beantur produfta, qux d membro auferantur. 
Utrumque formulx poteibtum , pulcherrimd 
exhibent litterarum a & ^ varid conjundionc. 
Et 4 quidem iignificat quidquid ex radice eate- 
nus acquifitum eft ac cognitum i & ver6 notam 
radicis defignat adhuc incognitam & proximd 
inveniendam. Inventionem diviforis indicant 
particuix medix per litteras 4, hoc eft per id 
quod in iis cognitum jam eft : medias autem 
particulas voco omnes . dempti primi 8c ultimi. 
Multiplicationis modum prxftribunt particuix 
bmnes dempti ultima. <|uam fupra jam dixi ibli 
primo membro inlervire. 

Itaque quoniam in particula media formulae 
quadrati , habetur 14, radix eat|nus inventa, 
duplicata dabit diviforem. Rurfum qiioniam ia 
dadem formula dempti ultimi particull , haben^ 
#ura 4 ^^^ oportebit diviforem, hoc eft I 4 idace«! 
rein ^ notam radicalon 
inieipfaa^ 

ftri 



proxime inrentam, 8c 

i 



Lihi 3 . Caput fp» 

Pari modo quia in particulis mediis formulz 
cubi habentur quadratum radicis ea- 

tenus inventx triplicatum , 8c ipfa radix tripli- 
cata dabunt di viforem 1 ied ea ratione difpofitae 
Ut prxfcribitur num. cap. 3. Rurfum quo- 
niam in formula cubi , demptd particuli ultimi 
habentur Oportebit propter 

triplum quadrati radicis eatenus inventx 
ducere in notam jam proxime inventam^; 8c 
propter i^bb, triplum ipdus radicis in quadra- 
tum ipfius b‘t & prop^r > ducenda erit 6 cu- 
bice in feipfam. 

Sed placet hujus methodi generalis exemplum 
dare in radice Aiperfolidl primi < cujus nimi- 
rum poteftas eft dimenfionum , f. Oporteat igi- 
tur radicem Aiperfolidam primam extrahere ex 
oumero X. 



d c ab 

X 4i’9>» «/oa^ (/4 

B 

f i4<S6> 65*024 
1466 65*024 

o 

•otis conftabit radix. 



I. Quoniam hu- 
jus radicis poteftas 
eft 5* dimenfio- 
num « poft quin- 
que notas ponatur 
comma > eritque 
numerus X fcdus 
in duo membra d 
& e » ac totidem 



2. Infpiciatur formula ruperfulidi. Quoniam 
ultima ejus particula eft anaaa. oportet cx ulf 
timo membro d elicere radicem fupcrfoHdam. 
PrapUdio igitur tabellx * ad eum finem con- 
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f 4 3 » 

<|4/I44f 1 0004^6 f I ^»abbb\^0hbbb\bbbbh„ 

Ttnmds ftruendcefimpliciuin. SuperroHdicoptmeantar« 
(^uxratur fupcrfolidos ipfi membro d par aat 
^ proaim^ minor. Iscftjiij’» ejufque radix f, 
' quam feribe poft lunulam } potcftatem ver6' 
3 tif aufer membro d, refiduo t/^66 infra Ii« 
neam notato. Hxc operatio ioli pollrctAo mem-: 
bro convenit. 

3 . Refiduo 1 466 adforibe membrum e > ut ex 
utroque fiat membrum novum totale /. Jam di- 
Aum fupra medias particulas (qux hic funt > (e* 
eunda, tertja , quarta I quinta) dirigere per lit- 
teras 0 diviforis inventionem. Quoniam igitur 
in quinta reperis jaaaa } radicis ha£fenus inveti- 
tae, quam dcfignat 4 , biquadratus erit (}uintnr 
plicandus, ut fiat Et quia in quarta habetur 

10444, oportebit cubum ipfius 
|iaf. g «decuplare,^ ut fiat/). Rurfus 
ix^-o. h quia in tertia particula repo, 
tfo. k rio 1044, decuplandus erit 
tf, m quadratus ipfius 4 , ut fiat fc. 
‘zzvxftf- n Tandem qui? in fccynda ha- 
^ ^ ^ ^ betur/iS, qointuplicanda erit 

ut fiat m. Hi quatuor numeri notis , ut hic ad- 
jefta declarat formula , difpofitis , in unam fum- 
mam collcdti dabunt » diviforem , per quem ten« 
tandaefl.divifio membri /, ut innotefeat proxi- 
ma radicis nota ( 4 ) incognita, defignata, per b. 

4. Reliquum efl ut multiplicatio ad extra- 
Aionem requifita infiituatur. Eam reri» dirigi 
a tota formula demptd particuli ultimi ■ qux 
l^c fexta , Jam diftuin fupra. Qjiooiani igitur 

pMr 



xiM 3. caput y. 231 

IMUticalt quinta eft . g quintuplum bin 

quadrati radicis prius acquiiitx 4 (f) ducendum 
cft in h (4) notam radicalem paulo ante incogni* 
tam» £c jam proximi inventam» ut fiat p. Oeindo 
quia particula quarta c(l 10444^^« oportebit (^) 
decuplum cubi ex 4 (f) ducere 
in quadratum ex ^ (4) ut fiat la^oo. p 
f . Rarfum quia particula ter- aoooo. q > 
tia eft 10 > *abbbi decuplum 16000. r 
quadrati ex 4 (|’} nempe ibdu< 6400. s 

cendum erit in cubum ex b (4) 10x4. t 

nt fiatr. Jam quia particula 656,0x4. x 

(ecunda eft f 4 bhbb , quintu- 
plum ipfius 4 (f) ducendum erit in biquadra*» 

^ cum ex b (4^ ut fiat i. Denique quia prima par* 
ticula eft blwbb , oportebit ^.(4j ftrdelblidum 
multiplicando ev^ere , ut fiat t. 

Hxc f produ Aa numeris, ut in adjeftx fornau. 
Ia , cqHoicatis , in unam colligantur fumnum ** 
qux a meqibrp / fubducatur. 

Eodem prorfus modo, fi plura eflent membra, 
gx illis eddem formuli dirigente , nota? radicalqa 
reliqux elicerentur , litteri 4 femper defignante 
totam. xadlcetu eatenus acquifitam (qux hic jarp 
cflet /4) ^vcr6 fignante notam radicis incog- 
nitam , proxime inveniendam. Atque itaedufla 
. oft radix furdefolida prima B ex numero dato X* 
qui , quod poft ultimam fubtradHonem nihil 
perfuerit , vere eft fuperlblidua j five fu^defblir* 
dui primus. 

Alix radices quxeumque per formulas um- 
cuique poteftati proprias fimili plan$ artificio ea« 
^entur. 

HitoooBrMtio* Forrb horum omnium eic 

P 4 « 



232 Authnetiu TraRiUt 
ex iis qase cap. ». 8c 4 in radicis quadrat» «e 
bicae demonftrarionis di£b Tunt. » 

Czteriim quamvis methodus jam tradita ad 
omnes omnino poteilates fe extendat» convenit 
tamen potiflimum iuperfolidis. In reliquis eft 
alia quxdam via facilior. Cum enim io qualibet 
ferie numerorum continue proportionalium» 
omnes termini ('hoCeft omnes p^ttates 9 (iat 
vel Tuperfolidi vel quadrati» vel cubi» vel -cubi 
fimul & quadrati » ut demoollravi in- fch. prop. 
8. 1. 9 » manifeftum eft ex qualibet poteftate non 
fuperfolida radicem ipfi propriam elici pofleex- 
tra&ione radicis quadratx aut cubicae» autUtrioP 
que fxpius repetiti. Quod ita fiet. 

- Ex fcholio noftro poft p. 8. 1 . 9. cognolce » ao 
poteftas radicis extrahendx fit quadratus fiqiol 
£c cubus » an quadratos vel cubos tanriim. Si eH 
quadratus fimul & cubus» toties extrahe radicem 
•quadratam » quoties potefiatis exponens ejufque 
dimidium » 8c dimidii dimidium » 8c fic deinceps, 
poteftbifecari, & toties cubicam, quoties refi- 
duum» & refidui pars tertia» 8c fic deinceps» pote- 
rit trifecari. Detur extrahenda ex 
A numero R i8j id efi radix po- A. (B 
teftatis. cujus exponens 18. Quom C 

niam 18 poteft bifecari » extrahe (D 

ex A radicem quadratam B. Et 
quia refiduum 9 non poteft bifecari» ftd triie* 
cari » ex radice B , extrahe radicem cubicam C. 
Rurfiim quia refidui tertia pars » j , poteft trift- 
cari, ex radice C extrahe rurfus radicem cubicam 
D. Erit D , R 1 8 ^ ex dato numero A extrada. 
Oporteat deinde ex numero A extrahere R 6 ) 
boc eft radicem cujos poteftas exponentem ha> 
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bet 6 > Quoniam 6 poteft biiecari •' 
ex A elice radicem quadratam F:. A 
8c quia refiduum .) , non poteft 
bifecari, ied trifecari • ex F , elice 
ndicem cubicam G. Erithtec Rtf) exdatonu- 
mero extra^ 

St poteftas radida extrahendae eft cubus tan^- 
tum » toties extrahenda eft radix cubica • quotiea 
exponens, 2c ejus tertia pari 8c tertia tertiae » tc 
deinceps , poteft trifecari : ut fi 
ex numero A extrahenda fit R i 

quia 17 poteft trifecari , ex A ex- 
trahe R 3) H: Scquia ipfius 17 
tertia pars 9 poteft trifecari, ex H • 
extrahe R 1 1 8c quia ipfius 9 tertia pars j po> 

teft trifecari , ex I elice R 3) IQ. EritKRx7) 
ex dato numero A e;ctra&a. 

$i poteftas radicis quxfitae fit quadratus tao- 
thm, totiesextrabae radicem quadratam , quo- 
ties poteftatis exponens ejufque dimidium 8c di- 
midii dimidium . 8c fic deinceps , poteft bifccari : 
ut fi oporteat ex dato numero A ex> 
trahere R 8, ) quia exponens 8 poteft M 

bifecari, ex A extrahe R a) M : & quia ‘ A N 
dimidium 4 poteft bifecari , ex M ex- O 

trahe R 1) N ; rurfum quia dimidium 
X poteft bifecari , ex N elice R a ) O. Erit O , 
R 8) quz ex numero dato quaerentur. 

Horum omnium demonftratio patet ex fcho^ 
J|op. 8. 1.9. 
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AtUhmeticd 

c a; P U T V X. 

. JExtr/i^if qiurmlibet udicm e quibuf- 
(unque fiaUii. ■ 

• 

F Raftornn) alii commailin fnot ) alii • qnoa 
decimaler libro fecundo cap. 9. & feq* a{^ 
pellavimua. Radices (x utrifque hoc capite cli« 
demus. 

£x Fr^i cmmmhm R^dix qiucrnupte, 

■ 

Pus totum unicd prx- 
ceptione continetur. 

Ex numeratore & denomi^ 
statore fraftionis datx> ra> 
dices extrahantur» quales'' 
expetuntor. Fradio ex his 
compofita erit radix quxfita fradtionis dats. 

Ue fi ex firadione data 0 » i petatur radix 
quadrata» vel alia quxvisj ex numeratore «eli- 
datur radix e fpeciei datx } item ex nominato- 
re» quxfit d.'Fra£tioCi d» erit radix quxfita 
fraftionis datx «» ^. 

"DmmfirMio efi manifefia » quia ex vi con^ 
ftruAionis fradtio e d juxta exigentiam radicis 
datx multiplicata producet fraftum « » ^. 



a c 

9.604 ^ 9$ 

39601 ^ 199 
b d 
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Ex fiatis decimaUbus radix fMdrata» 
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Cl dedmalis dati mazi* 

^ mum flgnum eft par ut 
iit in A « extrahe ex A tan- 
quam pure integro , radir 
.cem. cujus primam notam 
affice figni maximi dimidio. 

Erit hxc ( nempe B ) radix 
quxfita. 

Si iignum maxi- 
mum eli impar ut in 
Cf adjcAd cyfri fiat 
par, ut in D. Tum 
ex D eliciatur ra- 
dix E, ut fupra. £- 
rit hatc radix ^ua? 
drata dati C. 

demonftratmem efto lemma : 

E a numero G « qui confiat unitate 
& cyfris paribus , auferatur fcmif- 
fis cyffarum , uHn K j erit K ra- 
dix quadrata numeri G. Nam , ut patet ex multi- 
plicationis compendio I. i.cap. 7. habetor qua- 
dratus ex K, ficyfrx ejus duplentur. Sed ex vj 
confirufiionis . tunc K fit G. Ergo Geft qua- 
dratus ex K. Hocpofito. 

Dtmonft. Farj 1. Fraitus , e * , cujus nu- 
merator c iifdcm confiat notis > quibus A » 
nominator ver6 k tot cyfris . quot indicantur k 
figno maximo ipfius A , xquatur ipfi A per theo- 
rema X. cap. IO. I. a. Atqui ut ex frad^o ck ex- 
Uahatur radix quadrata , tantum opus efi ex nu- 

meraf 



G 

K 



looon 
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meratore t > hocdl; ex dato A» tanquam integro » 
dicere radicem quadrat. 8c ex nominatore k, 
radicem fi elicitur ver6 ex k radix quadrata (ut 
patet ex lem, ) fi dimidietur cyfrarum nummisj 
noceft fi dentur ipfi / tot cyfrx , quot indican- 
tur k (emifle maximi figni ipfius A» Ergo etiam 
ntex A extrahatur radix» folum opuseidex A 
tanquam integro elicere radicem d , eique fub- 
Icribere nominatorem /t qui confiet unitate 8c 
tot cyfris quot indicat femiflis maximi figni ip- 
fius A» ut habeatur fradus d,f. Atqui fradlus d , /. 
per theor. a. c. i o. 1- a. eft aequalis B, cum d ex vi 
conftruQionis iifdem confiet notis » quibus B » 6c 
/ tot habeat cyfras»quot indicantur a femille ma- 
ximi figni ipfius A } hoc efi per conftrud. quot 
indicantur a figno maximo ipfius B. Ergo etiam 
B eft radix quadrata dati A. Quod erat demonr 
Arandum. 

Dmmfir. a» Tmts. Per axioma cap. lo. 1 . 
a. D eft xqualis C. Atqui per i. partem E eft 
radix quadrata ex D. Ergo E etiam eft radix qua- 
drata ex C Quod erat demonftrandum. 

£x fidlis decmalilms tadix cuhicd. 

S I maximum fignum i iiui i 

decimalis dati trile- A 973 3 6 (466. 
cari pofiit , ut in A con- 



extrahe cubicam , cujus 

primam noram afiicc figni maximi triente. Erit 

haec ('nempe BJ radix cubica ex A. 



tingit • ex A tanquam 
puT^ integro » radicem 
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Si maximum i ii iii ly 



C 97 3 3 ^ 

I II 111 IVTTI 

P97 3 3 ^ o ® 

II 111 IVV VI 
7 0 0 0 } 



III 

(aijf 



fignum triiecari 
nequeat, (uc ac- 
cidit in C ^ ad- 
jice unam vel 
duas cyfras , ut 
poflit ( quem- 
admodum vides ia D. ) Tum ex Delice radicea 
cubicam F ut fupra. 

Ad demonftrationem efto lemma: 
fi detur numerus G conftaas unita« i oooooo O 
te 8c cyfris» quas metitur teriup loo 

rius; (K) unitas cum cyfrarum K 

triente i erit radix cubica ipfius D. 

Nam, ut patet ex multiplicationis compendio* 
habetur cubus exK , fi ipfius cyfraetriplentur. 
Sed tunc ex vi conftr» fit G. Ergo G eft cubui 
cxK. 

Hoc pofito , demonfiratio pland firailu erit 
prxcedenti. 



Ex froBls decimalibus radix 
quacunque, ^ 



E x numero dato tanquam pnrd integro ex« 
trahe radicem datam. Tum maximum fig- 
nnm dati numeri divide per exponentem radi- 
cis datx. Quotiens dabit fignum quo afiicienda 
eft nop^ prima radids inventx. Si maximum 
fignum per exponentem radicis datx dividi noa 
poflit, adjice totcyfirai decimalcs atpoffit, 8c 

«perure tttfupnh 
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Exmp.Opox’ 1 II III IV V T 

teat ex numero F 4^916 f 024 (/4!! 
F ex- 
trahe- • III III IV V VI VII vili IX X -iii 
rcRf) F «0995- 11627 7 76(2f6H 
hoc eft 

fuperfolidam primam. Ex F tatlquam integro 
elice Rf). Tum per ^exponentem fadicis datse , 
divide maximum lignum dati F . quod in prinio 
exemplo ell vfeu f,in fecundo eft X feu 16 Quo- 
tiens , qui ell i, in primo ; 2 io fecundo . dat 6g- 
hum quo afEcienda eft prima nota radicis inven> 
tarj eritqucH radixfupcrfolida dati F. 

Demonjiratie eadem prorfus f qux fupra , pfa:- 
mjlTohoc lemmate. Datus 
fit numerus C. conflans C 1 00000 1 ooooor 
vnitate & cyfris , quas nu- 
merus D metiatur per nu- R^*) Ra) 
merum E. Erit numerus F D 'E * 
conflans unitate & cyfris i 
quotiente E indicatis, ra- 100 - - 

dix dati numeri C a divifb- ’ F 
reDdenominata. 

Nam cum D metiatur cyfras dati C per E| 
ergo D in E dudtus , producet cyfras dati C. 
Ergo per 16, 1 . 7. Etiam E in D producet C. 
Atqui per conflruA. E efl numerus cyfrarum 
ipfius F. Ergo cyfrx F du£t* in D produCuUt 
cyfras dati C. Ergo Ceflpotefiasi cujus expo^ 
«ena efl radix F. 

■ . i ^ -t' 

_■ ' i. ' <•' , o* 

^ jxj: -j/ : . \ T 

trnul : I _ .%» 
* * C A? 
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AfproxitMtio radimn* 

S I in extradione radicis quadratx • cubicae 
vel alterius cujufcunque » poft Aibtrai^onem 
ultimam aliquid fuperfit • certum erit ex iis , qux 
a&4cap.funt demonftrata, numeriim» cujus 
radix quaerebatur , non efle quadratum» aut cu- 
bum» aut aliam potellatem • ac proinde non ba- 
bcre radicem quadratam , aut cubicam » feu aliam 
pro queliti ratione. Poterunt, nihilominus ra- 
dices exhiberi , quz ad veram impofllbilcm ( quae 
forda feu irrationalis ab Arithmeticis appellari 
folet ) accedant propiiki femper ac propius in in- 
finitum { hoc eft qux ah impofiibili veri difie- 
rant quantitate minori quacunque datS; ac pro- 
inde quz per leipfas multiplicatz » quadraticd* 
vel cubici » vel aliter pro gradu dato , producant 
quadratos » vel cubos , vel &c. differentes a dato 
numero » quantitate quacumque data minoris 
Artificium eft ejufmodi. 

I. Nu* a b c d m 

nero dato iiiiiiiv x ii 

jh ex quo ao5'7 | o o » o o (fo | o 6 xfoo 
aliquid fo- 

perfuitad- j iiiiiiiv iiiiiiiv 

jiciaturali- k 99 d' 4 xfo 6 oo 3 6 
quotcyfra- f n 

inm deci- 

fidium binarii 1 fi radix quadrata petituri ali-' 

. . . ' . 



II 

k.7 



III IV V VI 

9 9^4 
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quot terniones , fi cubica j aliquot quaternionei* 
fi biquadrati} quinades. fi fiiperfolida» & fic 
deinceps juxta exponentem uniufcujufque pote- 
fiatis. £x numero fic audio radicem talem 

elice , qualis petitur , ut capite prxccdente tradi- 
tum eft } hoc eft extradlionem radicis inchoatam 
iproiequcre. Novx radicales notae d , . prioribus c 
tdjunikx t radicem dabunt, propinquiorem verx 
impoflibili. 

In exem- m 

pio extra- i ri iiiivvvi i mu m 

^onisqua- a/o 7(0 0.00 (fo\o 6 a/o o 
draticxhic a b c d 
oppofito , 
quadratum 
prioris ra* 

^cisreftm, 
quod a nu- 
mero dato 4 deficit , nun^croJl, Quadratum ve- 
ro radicis cdeRo, quod deficit ab dato 4 per/. 
Eft ver6 / minus quam k. Ponrb not* refidui / 
funt ftmper homogenex totidem primis notia 
numeri 4.^. 

Quod fi pluribus lemper ac pluribus cyfra- 
rum , binariis , ternariis &c. adje^s continuetur 
extradbio , appropinquabitur ad radiceih veram 
propius in infinitum , fic ut diftierentia fiat qui> 
cumque datd minor : nunquam tamen ad aequa- 
litatem pervenietur. 

li Ex his patet quid praeftandum fit in fradti 
vulgaribus; adjiciendx videlicet cjfrx ( utfn- 
pra) tam numeratori, qu 4 m nominatori, fi in 
utroque aliquid fuperfuit ; aut alterutri tanthm • 

4 al^uid fiiperfiiit , tantum in «lt«nitro. 



/ 
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3. Eodem artificio ex numero quantumvis 
parvo } extraketar radix t quantumvis alta. Ex« 
cmp. gr. ex binario • R 9 ) i hoc ei\ radix cubo , 
cubica. Adjungentur enim binario aliquot cy^ 
frarum nonades , quiu exponens radicis quxlirae 
eft 9 > & ex binario fic auAo extrahetur radix 
quxAta ut capite prxcedcntc. traditur, 

J^toaiam veromirutn videri foltt methodo extra- 
Simujam explicata per fraHos numeros ad radicem 
•veram appropinquarim infinitum t neque tamen ad 
eam poffe unquam perveniri , ac proinde impcjfibiltm 
ejje : videtur htc locut exigere ut ejus rei demonjira- 
tiortem producamus. Ejle igitur. . 

X H It O R E M A* 



N Vmerus non quadrattui , aut non atbus .>Jit 
a hoc efi cujas integet numerus nullus 
Jit radix quadrata vel cubica. Demonfirandum 
ejl ejus radicem etiam ne frontonibus quidem 
ullis pojfe exhiberi I hoc eft nullam pop dari aut 
fracum numerum aut mixtum ex integro & 
fraHo ^ qui in fe du^us quadrafice vel cubici- 
producat datum numerum a. ' ' 



'Demonftr. Detur enim, fi fieri 
poteft. fira£busB, qui fic radix . 
numeri .A (fi fingeretur r'3dix 
efle integer cum fra&o, integro . 
ad fraAuni redut^o . prior cafus 
non mutabitur } : hic ira£f:u3.> 
Bin le duAus quadratic^ aut ' 
cubici » alium gignet fractum 



, 1 . X i. 5 . 

I. X t. a. ^ 




n z 



D . videli^ fi 
Q tam ' 
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tam aumerator m, quim nomi . . ' 

nator n in ie ducantur quadra- i. x. a.tf 

tice « aut cubici. Quoniam igi> i* x. t.a.tf 

tur tara 4 per hjrp> quam D per 

conft. funt quadratus vel cubua m 7 «C 

fra&i B » erunt 4 Sc D cquales. "q ^ 

Quare cum per Theo. i.cap. a. 

I . a, unitas (4) At ad fradum D ut nominator 
a: eft ad numeratorem/, etiam, i, erit ad 4 ut» 
ad/. Jam ver 6 quia numeri a 8 c / quadrati funt 
vel cubi , quia geniti funt -cx numeris tfftm 
in Ct ipfos dudis quadraticd vel cubici , inter 
cos cadent vel unus medius proportionalis per 

I I. L8.A quadrati Ant, vel duo medii per ia« 
1 . 8 , A funt cubi. Quare ut jam oftendi, cumi, 
fit ad 4 ut « ad/, etiam inter * i, 2 c 4 , cadet 
unus medius X, vel duo x,rper8. 1 . 8 . Ergo 
per 8. 1. 9. 4 quadratus eft vel cubus , ejbf4ue ra- 1 
d.ix quadrata vel cubica , eft numerus integer x. 
Quodeftabfurdum, cum hypothefim definiat* 
Non igitur 8cc. 

Eodem modo Theorema non de quadrato ib- 
‘lum 8 c cubo , fed etiam de poteftate quacunque 
demonfirabitur. 

^Mmvis 0U4tmi numerorum non quudrutorum » 
^ non cttborum ^c. Vnidicts impojfiiile fit nttmtri* 
txplicure : fojfimt nihilommut txMeri ^eometrk* 
hune in medum. 

' Datos fit numerus non quadratus ta, cujos 
duo latera ( hoc eft quae per invicem multipli- 
cata ipfum producunt) funt 3 & 4. Eahibeantor 
deinde duaereitx linezuna 3 partium aequalium, 
quarum altera At 4 } interque eas per 1 a. L 6 . 
rc^ inveniatur media proportionalis, Haec e^ 
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ndiz quadrata ii« Ejus enim quadratum per 
17. 1.6. aequale eft extremarum 31 8c 4, redangu- 
lof quod ell 1 a ex hyp. Quare numeri i|irdi ?eu 
Irrationales merit6 geometrici no^ieri appellari 
poiTuuti' 

SchoUm, 

T ornet/! ruMces furdd nullis numtrii , mjum 
oJltTuUmus , txprimi fejftnt ; tx hu tumtn , quod 
mmtfi exercitatis incrediMe videri queat , quadamiru 
ter fe commeTifurabiles funt i acfroitide licet if fanem 
queant exprimi nu^is,potejfl tamen eahtm proportie. 

Rem mnem triplici theoremate eempltxut exponam, 

« 

Theorema' i, 

R Adices furdst timeris abfilutis tnemj 
menfurdilesfunt. 

Demonftr. Data fit R.^(hoe e/t f. R. 8 
rsdix quadrata numeri 8)c^ ‘ ^ 

fjeR.S.eommenfurakles funt, ergo aa bb 

funt inter ft ut aliquis numerus zjtd ajT 8 

aliquem nttmerum b. Ergo etiam 
quadratum ex f, nempe xf, ej? ad quadratum R. 8« 
nempe ad B, ut xx, quadratus maneri a» eji ad bb 
quitdratum numeri b. Igitser qtda primus xf qusom 
dratus eftf etiam fecundus 8 prr 14. /. 8 . quadratus 
afi : quod repugnsU hypothefi, 

Eodemdifturfu,fedper'xg.LB-idipfumdefurda 

fstdice ctskica demonfirahttssr. Atque kUe id non 

finresonfbtdetHrdequalihete 

Qjt Co- 
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Corollar. i. Hinc pgttt diametrum itt quMdnu» 
lateri irtcommenfurabilem ejjfe , cum enim fer 47 . i . 
quadrattqn diametri duflupt fit quadrati ex latere, 
erit diameter toc ejl radix quadrata bmaru, 
(atui veri, hoc ffi m R. a* vero i, incommenfura» 
biles funt. / 

X. Htnealidwd colligitur veritas theorematii fiu 
ferius demonstrati. Cum enim radices furda mcem^ 
menfur abites fint numero abfoltttecuituseque,etiam fat* 
tefiatibus fuis incomrrunfttrabiles erum * R. 7» 
quadrato fuo 7$ R 3^ f cubo fiso g. ExqiiO fatet eat 
nulltsrsumerisfeu inte^ /eu fraciis exprimi feffei 
Si enim pojfefradix furda numero exprimi , ctsm ejus 
fotefias etiam numerus fit , ejfet fssria radix ad fuam 
potefimem ut numerus ad numerum , ac pr^de' ei^ 
dem commenfurabiRs, centra quam ofienfumjam fiu 

Theorema 2 . 

S I una radix furda , dividens furdm alteram, 
quotientem gignat rationalem , hoc efi numt- 
rimtabfilutum , furdt radices ilU conmenfura^ 
bites eranu 

Dcmonftr. Data fint 
TL.ixf^R. 3.R. ^,divi~ 
densR. i x.quoiientem fa- 
cit R./^ hoc eft a. Simili- 
ter R. 8 , dividens R. 1 8> 
facit R. hoc efi R. B, 
hot efi fraSum C. Dico 
igitur R. IX, R. 3. 
ttem R. 1 6 R. 8 tom- ' 
menfurabiles efii. Ham 
fer definitionem ^vifio^ 



•R. la 
R.J 

r. 

A ■ '^1* * 

R. 18 (R.ai - r ( 

4 ' 

9 3 

R 8 ( R ^fcu ifC 
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Wj R. 5 dividens efieutR.n divifam , ttt tttutas sU 
qssotmttm i. qui ex hyp. esbfolutus nsemerus efi. 
Ergo, 8cc. 

Pari modo 'dividens R.defi adR.\i dhifam , sst 
emit as eft ad C qmtiemem a^folutum. Ergo, 8cc. 

Exempla stdMsd rsidicstm quadratarum s fedaa- 
dem efi ratb quarumcsmqu». 

* 

‘Theorema 3. 

S I ima radice furda divisa per alteram fitr^ 
demt , quotiens exifiat inatmaiis , incom» 
nunjurabiles funt» 

Demonftritio. Data fit R.qS ^ R* 8. Hae 
ilUm dividens quotientem gignit R. 6 » qua irratio^ 
malis five furda eft , cum. 6 non fit qu^rattts. Si- 
mutiter R 3) 6, dividens R 3) 14 , quotientem gignit 
R 3^ 4, irrationalem , eum 4 non fit cuhut, 

' Dico igitur R , 48 R, 8 i 
itemR R^) 6 tin- 

eommenfuratiiles ejjfe. Ham di- 
videns eft ad divifam ut t t ad 
quotientem irrationalem R. 6 
w/R 3) 4. Unitas autem ad 
quemlibet irrationalem numerum per theor. 1. ineom- 
mtnfurabilis eft. Ergo etiam data ratUx furda d^n- 
dens , data furda divifa incommenfurabiles funt. 
^uod erat demonftrandum. 

Divifio finiplex radicum , qua in ioc fcholio affu. 
mitur» perfoeftmanifefta. * 



R. 4S 
R. 8 



K .6 



Rj) 14 

R3)6 R?)4. 
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CAPUT VII I. 

De tabulis quadratorum & cuborum*. 

Ol fonei tabalte conficerentur i qnibns fin- 
^gnlorum ab unitate numerorum' quadrati 
2c cubi continerentur, Sublata efleC magna ex 
parte radicum extrahendarum moleftia. Pras» 
clar^ igitur de arithmeticis Paulus Galdinus 
nofter meritus eft , qui omnium ab unitate nu* 
merorum ufque decimillenarium , quadratos 8c 
cubos exhibuit in. appendice libri li de centro 
gravitatis. 

Cottjlru^io tabtdarump 

Tabulas quimodl ut conficias, aut jam con- 
fe&as extendas , fingulas ab unitate radices, per 
feipfas multiplica : provenient quadrati omnes, 
qui rursum in radices dn£li dabunt omnes cuf 
Ims. Verum quia muhipircatio in magnis prae- 
iCTtim numeris molefta eft , vias alias breviores * 
qux foli additione opus habeant , infignes ho* 
rum numerorum proprietates fnppeditint» 
Generantur igitur quadrati ordinatim 
omnes. 

•1. Ex continua additione numerorum im* 
parium ab unitate* ■ & | faciant 4- primum 
quadratum : cui fi addas imparem proximum f, 
fit 9 quadratus fecundus: huic adde imparem 
tertium 7, fit 16 quadratus tertius: atque ita 

dein- 



/ 

\ 



{ 
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deinceps. Demonftnt Maurolycus 1 . 1. arithm. 

P* 'f* 

X. Quadrati cujafcainque duplicata radix uni* 
tate tdjcAS cum quadrato ipfo , dat quadratum 
proximi majqrem. Demonflrat Maurol. arith. 
1. i.p. if* 

Cubi ver 5 fic. 

f. Duo primi impares 3 8c y dant primum 
cubum 8. Tres impares fequentes 7. p» 1 1 dant 
cubum fecundum 17 quatuor fequentes i mpa- , 
res 1 3i I y* 1 7. 19 dant cubum tertium 64. Et fic - 
^einc^s. Demonftratur i Maurolyco aritbnv 
1* I. p. 6a. 

a. Conftituatur feries nu« 
merorum a 5 incipiens» 2c 
iimaper crefcens per 6 uni- 
tas adjefta ad 6 dat 7 difie- 
rentiam primi cqbi fic uni> 
tatis : quse. adje^ ad i a dat 
difioentiam cubi fecundi 
fic tertii : fic fic deinceps om- 
nes cuborum diffcrentix' reperiuntur. Inventis 
autem difierendis » habentur cubi : nam fi unitati 
a d d a * 7 > fit 8 cubus primus» cui fi addas fequen- 
tem difierentiam 1 9. fit 2 7 cubus lttundus,8c fiq 
deinceps. Vide Maurolycum lib. citato. 

Vfis tabulamti. 

Tabulis jam confedHs fic utere : numerum da- 
tum » cujus radix petitur » quxre inter quadratos 
relculxK} quem fi reperis» etiam radiccmilli 
adfiriptam pariter invenies i fi non reperis > qux- 
re illo proximi minorem» radix huic adferipta 
erit maxima 'qux citra fra^kiones elici ex dato 
numero poteft. 

Q 4 Qno* 



6 

IX 

18 

»4 

30 

3<5 



Difier. cub. 

I 
8 

»7 
64 

laf 
xid 



7 

*9 

•37 

61 

9 » 
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Quoniam ver6 tabuix Guldini continent qua- 
dratos & cubus radicum omnium ufque decimi!- 
Icfimam i cujus quadratus efti looooooooi no- 
vem conftans notis, cubus aute loooooooooooo 
notis comftans 13 ; eirum ope obtinebitur qua- 
drata radix omnis numeri $ qui notis confiet non' 
pluribus , quam o&o } 2c radix cubica oipnis 
numeri , qui notia feribatur non pluribus j 
quam la. 

• Quod fi radix petatur k numero pluribvs no- 
tis confiinte, femper nihilominus perdidhs ta- 
bulas membra quatuor majora expedentur. 

, Oporteat 

a b , c 

a, 48, 09,^-6,71,91 . 

d a 4-8 06 sf f 



ex numero 
4 e , elicere 
radic 6 qua- 
dratam vel 
cubicam 
Partire il- 
lum in m€- 
bra. Tum 
quxre in 
tabulis nu- 
merum 46 

ex quatuor poflremis membris conflstum* aut 
illo proxime minorem , quierit d,lx. radicem illi 
adferiptara f poft lunulam repone. Ex reliquo 
deinde numero kbc extra^onem proCcquere 
methodo confueti. 



a b c ' 

13,0894x3,791.11/(1847 — 
13076099431, . f 

k 13 314368, 



-s 
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Vfus laminarum tahuU Pphagoriu in . 
extrahenda radice quadrata & eu^ 
bica, 

'P Arentur dux laminx» ut cap.6. l. r, qua* 
rum alteri infcribantur unitas & 8 primi qua- 
drati • alteri ver6 unitas cum 8 primis cubis } fi 
lege , ut cum quadrati » una condant not& » 
fcribaiitur in triangulo inferiori cum binis no- 
tis conflanti prima feribatur in triangulo. inf(^- 
riori . fecunda in fuperiori j ciim verd cqbi tri- 
bus con(labunt*notis , dux primx in inferiori 
triangulo reponantur i tertia in fuperiori cora bi- 
duis , ambx in inferiori» 8c cifra in fupCTiori; 
cum una, eam loca in inferiori appofird ad Ix. 
■vamcifrl; itemquealiilcifrdin triangulo fupe- 
nori ; Tunc tamen dux primx notx quamvfs in 
eodem triangulo confidant , duo loc& edidunt , 
llc uf fecunda ad decades pertineat. Harum la- 
mellarum hxc cubica , illa quadratica appelletur. 

Ufus porr6. in extrahendi radice quadrata 
iiic ed : Ex ultimo membro' radix extrahitur 
more confueto. Deinde dupluih radicis eatenut 
acquifitx, fi unici noticonder,quxre in capite 
onius laminx, 1> pluribus, in capite,plurium. 
His ad dextram applicetur lamina quadratica» 
ad finidram lamina exponens. Tum adverte quia 
ordo numerum contineat xqualem aut proximi 
minorem membro. Numerus laminx exponen- 
tis denominans ordinem apponatur radici antea 
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acquifitci ipfomTer6 ordinem ezfcriptam ao> 
fer 4 membro. Eodem pUni modo reliqua mem- 
bra expedientur. 

In cubicd fic pro- 
ceditor. Oporteat ex 
numero A educere ra- 
dicem cubicam. 

Ex ulthno membro 
. extrahitor radix more 
confueto. Maxima ra- 
dix cobica in ai eft 
1 { ejo< cubui 8 fttb- 
traAus ii a a relinquit 
14 « quibui adfcribe 
membrum pcnulti» 
momoaa, utfiatto- 
Cum(^} i4*ota. 

Triplum quadrati 
ex radice haAenns ac.* 
quifita, nempe la ftar 
tue' in capite doarnm 
hminarom . quibus 
ad dextram appone la- 
minam cubicam» ad fi- 
niftramverd laminam 
exponentem. Tum ad- 
verte quotus ordo fit aequaln aut proximi 
minor membro (p) lamina exponens indi- 
cabit efle nonum. Hunc igitur eifcribe » erit- 
que ^ 

Supra primam notam 9 ordinis ^ jam exfcrip- 
ti » icribe ejus denominatorem 9 , eiqae verfua 
Icvana appone ejus quadratum 81. 

' Ln-' 



ai.oia,6|f,fit; (a 

* . ■ 
p i4»oia 

70 q 

819 fc 

ti/ap b 
. . . d . c 

: 48 . ♦ d 

16389 e 

, 648 fc 

- ' SOI la f 
..a 4 .g 

• 36.* b 
139X1 n 
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LaminiB cubicae ad dextram appone laminam 
qn« habeat in vertice triplum radicia prioria 
a • nempe 6 • ex hac deicrilw numerum conten*’ 
tum in quadrato dclignato per numeri k notam 
fecundam . quas eft, i. ea vero defignat pri- 
mum loculamentum in quo reperis 6. Scribe 
ergo 6 infra i & a. Ex eidem lamini exferibe 
numerum loculamenti defignati per numeri k 
notam tertiam 8» nempe 48» quem repone infra 
8 8CJ-. 

Hos tres numeros k,Ct d, collige in unam fum- 
nam a , quae auferenda elTet a membro Pi iocl 
quia non poteft* pro exferibe ordinem ofti* 
vum. qui erit /» & fupra numeri / notam pri- 
mam a feribe 8> eique quadrathm ejus 64 up- 
pone « perque hunc numerum loco numero- 
rum e, d, reperi alios £• k, modo jam tradi- 
to. Deinde /. £• k, colledlios in fumnum n» 
quas jam minor ‘ctt membro p* fubtrahe 4 
membro p. Et refiduum j infra lineam repo- 
tie. 

In. membris qu* fuperfunt » eadem opera- 
tio repetitur. 

Ratio horum omnium pendet i demon- 
llrationibus radicum quadratx 8c cubicx cap^ 
X. & 4. hujus libri & i demonftratis c^.. 8. 
Kb. I. 
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ARITHMETIC-^ 

• # 

' P R A C T I C tE. 

LIBER IV.' 

* , \ 

. . . ' • • • 

DE 

REGULIS. 

* • 

P Ra^cx Arithmeticx quttuor fant regu- 
lae. Prima clt regula proportionum fi ve 
trium: fecunda Socieiatum live confor- 
ta: tertia Alligationis quarta pofitionum fim- 
plexac duplex • quam alii regulam falfi' appel- 
lant. Inter has prima prxeipua eft • 4 qua re- 
‘liqux omnes dependent. Illius quatuor funt 
partes > nimirum regula proportionum dire^ 
fimptex >* eyerfa fimplex • diredta compofita» 
everfa compofita. Singularum ■ prxeepta hoc 
quarto libro explicanda ac demonllranda fuf- 
cepi. 
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JRegula ftmfiex froportimtm direS4 & 



1 VT Ethoduf • qud ex tribus nunseris datis erniJ 
tur quartos proportionalis incognitus, re- 
gola proportionum dicitur. Ab aliis ob tres nu- 
meros datos regula trium ab aliis aurea ob' furo» 
mam utilitatem appellatur. 

tn quzftioiflbus pradicis , qux nimirum ad 
^ ufus humanos pertinent , e tribus numeris datis 
* .. five cognitis femper duo funt homogenci, hoc 
eft de eadem le inter ie , quorum unus annexam 
lottf habet quzftionem : ut cum dico: bo.aureosex» 
na i pcuj^o /. meniibus.’ quot crgomeofibus expeh* 

0^ dam aureos numeri homogenei five de ea- 
iai> demrefont, 60 aurei, aurei, quorum po- 
ftremo annexa e(l quxftio. Is igitur qui annexam 
, habet quxftionem tertio loco ponatur { alter de 
m k eadem re , primo $ reliquus , qui folitarius eft , Sc 

I id homogeneus quarto iheognito , in medio conli- 
ftat. Sijam (it ut primus^ tertium, ita fecun- 
|uii dus ad quartum incognitum , hoc eft (i quarto 
mjii primus major vel minor tertio , tantb fecundus 
fit major vel minor quarto incognito • quae tum 
• iblvendz quxdiioni adhibebitur , regula propor* 
tionum direda appellabitur 
ZxempL Duo gradus maximi terrae circuli 
CQntinent militaria uuius horz 48. Igitur 360 
gradus hoc eft tota circumferentia quot-milli»< 




everjk. 



lia continebit ? 



Grad. 
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GnuL MUlor. Grad. MilUar.' 

A' 4*^* •*••• 

Hic quanti priiqius eft minor tertio , tant& Sc« 
conduseft minor quarto incognito. 

Quod fi ut primus ad tertium i ita reciproci 
qoartus incognitus fit ad iMundum } hoc efi , fi 
quanti primus eft major minorve tertio ■ tanti 
quartus incognitus dcimt eile major minorve ie* 
eundo > regula proportionum everfa dicitur. 

Extm. I. Fortalitiumabfolvunt looofoflbres 
diebus la: 3aj'fofibresquot diebiM abfolvent? 

Fofl; Dies FofT. Dies. 

lOOO IX 3x5 ... 

Hic quanti primus eft major tertio > tanti quar- 
tus incognitus efie debet major fecundo. 

Exemp. X. In urbe obfefla 7 menfibus ali pof^ 
runtpraefidiarii ifoo. Ergo menfibus la.qnot 
alentur ? 

Mens. Praefid. Mens. Prxfid. 

'7 1^00 IX ....' 

Hic quanti primus eft aainor tertio • tanti quar- 
tus incognitus debet Iccundo cfie minor. 

Arithmetici pafTim ex ipfa, quxftione dijudi- 
candum relinquunt, utrhm proportio dire£^ fit» 
an everfa five reciproca. Re&i id quidem : vc- 
nimtamen indicium hujus rei certum affignari 
hoc poteft . fi duo termini bomogenei, hoc eft de 
eadem re» aliam rem quampiam unicam, 8c i qua* 
tuor terminis quxftionis diverfam , communiti 
idpidaot » 'wca quam lato faltem modo aliquid 

agant. 
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«gant » ad quod duo reliqui termini (e 
per modum circumftantix ». ererfa ii ve recipro* 
ca proportio erit. Ratio coUiptur ex prop, 
14. 1. 6. 

In primo exemplo res» circa quam primus fle 
tertius termini » nempe foflbres , aliquid agunt» 
oft fortalitium } in fecundo » eft annona » obfidio» 
nis tempore confumendaa praefidiariii» termino 
videlicet fecundo & quarto. 

i 

SoUttio direrid. 

M ultiplica fecundum per tertium , 8c prodo* 
dum divide per primum. Qnotiens» £ve 
integer ille fit, five integer cum'frado , erit 
quartus proportionalis incognitus , qui quaere* 
batur. 

s 

Grad. Milliar. Grad. Milliar. 
a 48.. 360. fiunt 8640. 

a b c z ■ 

Exmpl. Duo gradus maximi terrx circuli 
continent milliaria Belgica unius horx 48. Igi- 
tur grados j(So» hoc eft circumferentia tota» 
qqpt continet mtliiaria ? 

' Collocatione fadd, nt fopra» multiplica iecnn« 
dum 48 per tertium jdo. Produdum 1 7x80 di-* 
vide per primum x* Quotiens 8^40» eft quartos» 
qiii petebatur. 

Dnatnftr. Si quartus proportionalis eft ia|e< 
ger{ patet ex p. 1 9. 1 . 7* Si eft integer cum fra^l^ 
jpatet ex eadem prop. fle ex iis qu« demonftravi 

lib. I. 

a \ 



n 



s. 
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•Kb. t.cap. 9. Cum enim ex hyp.a Iit ad ^ut etd« 
quartum qui petebatur t erit per 19, y.fa^usex 
4 io a. srqualis fa£io ex 6 in e. Atqui fa£lo ex 4 
inxdivifo per «provenidt x. ergo etiam fa&o 
ex 4 in ^divilo per «proveniet^ quod erat de- 
monftrandum. 

Si contingat nutnesoi de eadem re non eife 
Cjurdem nommis.Sc menfurx '. ante operationem 
•nmt reducendi ad eandem , ut fl exiliat quzftio: 
pro IO mcnflbusfo]viflorcitosapo:pro aa die- 
bus ergo, quot folvam ? 10 menfes 8 c ao dies 
funt quidem de eadem re. nimirum tempore, 
fed menfurx diverfx : oportebit igitur 10 men- 
'fes priiis ad dies reducere, quam operatio infti* 
tuatur. 

Examen ihftituitur multiplicando . primam 
per quartum » 8c fecundum per tertium : (i enim 
produAafmt eadem, rite cs operatus. Patet ex 
p. 19. 1. 7. " 



Solutio everfa feu ftciprocd. 



TiA UltipHca primum per iecundom : prodo- 
£tum divide per tertium. Quotiens, five 
integer fuerit . five fradfus , erit quartus propor- 
tionalis , qui petebatur. 

ExempL Foflores 1000 munitionem aliquam 
abfolvunt diebus la Foiibres jap eandem qupt 
diebus abfoivent ?, collocatione fadi 
A ut fupra, primum 1 000 multiplica per 
/^00 fecundum 1 a producum laooo divi- 
SfirT- de per tertium jap. Quotiens A eft 
quartus qui petebatur. 

FolTo. 






i 



Ithri 4. Cdput I. 
Foflbres. Dies. Foflbrcs. Dies. 



257 



1000 



11 ji/. 




Glutti. Areis praefefiusannoni, quam habet, 
•Iere poteft mcnfibas 7 praefidiarios 1/00. Igitur 
locnnbus 1 1, quot alet ? 

# 

Menf.7. Praefid. i/oo. Menf.it. Prat/id. 875 
A B e D 



IVimos A 7 duftns In Iccundum B 1700 facit 
lofoo, qui diri fus per tertium C la dat quar- 
tum D 876. ’ 

Demonfir. Quoniam ex hyp. A eft ad C, ut re- 
ciproci D cA ad B. erit inrertcndo ut C ad A, 
iic BadD. 



C. A. B. D. 

• • « 

Atque ita collocatio everfa redufta eft ad dire-' 
^iam , incogito D quartum in utrlqne colloca* 
tione locum obtinente. Ergo D rite inventui 
eft ex produOo ipftus A in B, divifo per C. 

Ex*men inftitues ducendo primum A in ft- 
cundum B, B & tertium C in quartum D. Si 
prodndla fint eadem , rite operatus es j ut pa« 
tet ex i^, 1. 7. Eft enim ex byp. ut A ad C, ita 
D ad B. 
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V» 

CAPUT II. 

ReguU fTo^tionum competa, 

C Um termini dati five cogniti fant plnrcit 
quam tres , nimirum f » ftit 7 aut etiam plu« 
res > regula proportionum compofita dicitur • 
eftque duplex etiam ipfa, diredbi videlicet* 8 c 
everfa. Inter terminos dato^ , tres femper prae- 
cipui funt . & ex his duo de eSdem re quibus cae- 
teri adhaerent • unus folitarius 8c homogeneus 
illi* qui quaeritur. Utrum quxftio dirc^ foU 
venda (it > an eversi > ex indicio mox dando diju« 
dicabitur. 

. Compofita ^iirtStam 



Luc. aureos 



Mercatores 

aureis 



Mercatores 8) i. Proponatur qnc- 
aureis 1000) ftio terminorum (ex: 8 
snercatbres , 1000 au- 
reis lucrantur 700 atu 
reos. Igitur 10 merca« 
tores , 4000 aureis, quot 
aureos locrabuntur?Tres 
numeri principales funt 
8 mercatores, 700 an« 
rei ( qui folitarius eft ) 8c 1 o mercatores. Duo- 
bus de eadem re , reliqui duo adhaerent , nl> 
mirun aurd 1000 8s aurei 4000, qui duorum 

prioi 



700 

10) 
4000) 

QuotLucr.aur.?.... 



I 
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priocipalium* de eidem re ( nempe mere. 8. 2c 
mereat. 10 ) quaii comites funt. 

Ordo terminorum is erit * qui in exemplo 
Hppoflto. Nimirum tertio loco collocabitur 
principalis ille » qui annexam habet quaeilio. 
nem (mereat, lo) cum fuo comite (aur. 4000.) 
Primo loco principalis alter de eidem re 
( mereat. 8 ) cum comite fuo (aur. 1000.} Is 
ver6 > qui lolitarius ell » fecundo loco collo- 
cabitur. 

Terminis hunc in modum conftirutis» diju- 
dicandum erit , dire£tam proportionem . an 
everfam contineant : quod quia multi vel ig^ 
norarunt, vel neglexerunt, imperfcAe & con- 
fufd hanc regulam tradiderunt. Indicium por- 
t6 erit hujufmodi: Sitam in loco feu membro 
primo, quam tertio , unus terminus refpefta 
alterius ie habeat per modum circumdantiae» 
medii &c j feito quaeftionem direA^ folvendam; 
fi vero io membro primo & tertio , unus termi- 
nus refpeAo alterius quidpiam agat exerceat- 
ve, certus efio proportionem everfam inquae- 
ilione contineri « ac proinde folvendam efle 
everse. 

Ex hoc indicio quxfiio propoHta reperietur 
clIedireAa: qux generali artificio ita folvitur. 
Terminos primi loci , 8 8c 1 ouo inter fe multi- 
plicando reducito ad unum 8000. Similiter ter- 
mini tertio loco pofiti , io8c 4000, ad unum re- 
ducantur 40, 000. Atque ita termini f redadi 
funt ad 3. 



R » 



Ao- 
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Aarei. Lucr. aor. Aurei. 

8000 700 4o»ooo. 

Circa quos ii regula trium fimplez ezeroeatur* 
prodibit numerus incoguitus > qui petebatur» 
3poo aureL 

DtmmfirntU. Operationis manifefta e(l. Cum 
enim plures termini per multiplicationem redu- 
cuntur ad unumiquaeftio non immutatur. Eadem 
£mequxllioerit , five dicas: 8 mercatores, au- 
reis 1000, lucrantur 700 aureos, igitur merca- 
tores IO aureis 4000, quot lucrabuntur ? iivedb* 
cas: o£Hes mille aureis» mercator 1, lucratur 700; 
igitur 40, 000 aureorum mercator i, quot lucra- 
bitur ? (Tantum enim lucratur 1 mercator 8000 
aureorum» quantam 8 mercatores aureis 1000, 8c 
tanttim 1 mercator 40» 000 aureorum quantum 
IO mercatores, 4000 aureorum } Atqui in hac 
poftrema duo termini evancicunt» quod primo Sc 
tertio loco iidem recurrant (videlicet, i, mer- 
cator) quorum proinde ratio habenda non eft. 
Igitur fa\vi quxftione f termini ad tres funt 
redudH. Er quo pa- 
tet quzfitum. 

X. QuxlHo propo- 
natur terminorum 
o&o. Mercatores 8, 
aureis 1000, menfi- 
bns 1. lucrantur au- * 
reos 700, igitur 10 
mercatores» 4000 au- 
reorum, menfibus 4, 
quot lucrantur au- 
fjeosf Ordo terminorum hic erit. 



Mercatores 8 } 

aureis 1000} 

menfibus i) 

Lucr. aureos 700 

Mercatores 10^ 

aureis 4000 ) 

menfibus 4; 

Qnot Lucr» «ur? . • 



Deiito 
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Deinde terminis primi membri per invicem 
maltiplic;ttis . itemque membri tertii , quxftio 
‘ «d terminos reducetur tres » hunc in modum : 8 
in looo funt 8000 : qux du£ta in 1, faciunt i 6 » 
000. Hic erit primus terminus: 10104000 funt 
40, 000: hxc du&a in 4 faciunt 1 60,000: hic erit * 
terminus tertius > fic ergo ftabit exemplum. 

Aurei. Lucr.aur. Aurei. anr. 

16,000. 700. 160, 000 fiunt 

Dtmottftr. rurfum manifefta eft. Nam td la« 
^um perinde eft , ^ve dicas , 8 mercatores 1000 
aureis . five 1 mercator 8000 aureorum. Rurfus 
perinde eft ; five dicas 1 , mercator 8000 aureo- 
rum, a menfibus i five, 1 mercator, 1 menie , 1 6, 
poo. Similiter in 



membro tertio per- 


Mercator 


*) 


inde ad lucrum erit. 


menfe 


») 


five dicas, 10 mereat. 
4000 aur. five 1 mer- 


aureis 


16000) 


cator 40, 000 aur; 8c 
rurfum perinde eft 


Lucr. aureos 


700 


five dicas t mereat. 


Mercator 


i) 


40,000, aur. 4 menf. 


menfe 


*) 


five 1 mercator , 1 
meafe, i6o,ooo,aur. 


aureis 


160000) 


Igitur per multipli- 
cationem termino- 


Quot Lucr. 


aur. 



rum inter fe, quxftio ad hanc formulam redu- 
&a eft. 

In qua , quia quatuor termini qui in primo ,8c 
tertio loco iidem fu nt , evanefeunt , tota quxftio . 
& 7 terminis redu6la eft ad 

K i 



Comfr 
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CompifitA everfd feu rtciprocd. 

Irum cft quim confosd 8c imperfeSi hxc 
A J regula paiTim tradatur , ed credo de cauel . 
quod tam illius demonUrationem , quam diferi- 
men a dire£la non fatis oblervaverint. 

1.^ Quacilio propofira cRo terminorum fex. lo 
bomines expendunt 4 aureos» diebus 3 : homines 
loo» aureos 1000 , quot diebus expendent ? Ter- 
minos eodem ordine quo in dire ^4 collocabis. 
Tum ex indicio fu> 
perius tradito de- 
prehendes propor* 
tionem everfam, li- 
ve reciprocam con- 
tineri in quxftio- 
ne , cum tam m cir- 
ca^, quamddrca 
9, aliquid agat; ho- 
mines nimirum ex- 
pendunt aureos. PerIpeAo jam genere quxiiio- 
nis» accnratiiks adhuc terminorum fingulorum 
locos erit determinandus. 

Terminus agens, a qui non habet annexam fibi 
quxdionera • primus efto. Illius comesi, l«;un- 
dos. Tertius c ille Iit, qui Iblitarius eft • 8c homo- 
geneus quxfito. Quartus (it agens, qui annexam 
habet quxftionem , & primo homogeneos eft, 
nempe d. Illius comes e, fecundo h homogeneos, 
quinto loco confidat. Ordine terminorum hunc 
in modum condituto, generali artificio quxdio- 
nem propofitam $ & alias fimiles qualconque ibl- 
vemu^ 

Ter- 



Homines lo. a) 

aureOs 4. b> 

• exp.dieb. 3. c 

Homines 100. d ) 

aureos 1000. e ) 

Quot dieb. exp? . . 
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Termini primus 4. terttusr, quintos « muU 
tiplicentur per invicem » fic gignant m. Dcin* 
de fecundus 6 ducatur in quartum d » 

Sc faciat produ Au m fecundum ace 

hd dividat primum produAum MCt. A ^ 
Quotiens A dabit terminum incog- 
nitum» qui petebatur. 

Demon/lrsth. Reponatur quinto loco idem 
terminus» qui fecundo» ut fit quxftio. Si 10 
homines » 4 aureos expeqdunt diebus 3 : homi- 
nes 100 f etiam 4 aureos * quot diebus expen- 
dunt? 



Homines 10. a 


Quoniam 


aureos 4. b 


hic duo 


Exp.dieb. }• c 


termini 

identici 


Homines loe d 


fuot»ac 


aureos 4. b 


proinde 


Quot dieb. exp? • • . • 


evanef- 


• 


eunt , 


manifeflum eft quinque terminos redaAos cfle 


ad tres 4, c,d. 





Qui cum ex indicio tradito cap. 1. propor. 
tionem everfam contineant» quartus perregu- 
lam^trium fimplicem everfam reperiendus eft. 
primus igitur 4 in fecundum e» 
faciat MCi quo divifo per ter- « ^ 

tiumd» quotiens B eft quartus : ® ^ 

ac proinde 1 00 homines , 4 au-., 
reos expendent diebus B. Littera 
B porro defignat fraAionem fpeciofam » qu« 
typis commodi interferi non poteft » quod etiam 
deinceps nota. 



1^4 Arithmetica Prd^icfi , 

C^oaiam igitur loo bominet 4 auaeoi 

pendunt 

Homines too. d 



Aureos 4« b 



Exp. dicb. 



ac 



B 



Homines loo.d 



Aureos a 000. e 
Quot dicb. exp? •... 



diebus Bt 
Ude 100 
homines, 
aoooaU' 
reos (e) 
quot die- 
bus ex- 
pendent ? 

Quooia 
hic rur- 
fum duo 

termin! identici funt» condat terminos quinque 
reda&os effe ad tres^, B, « : qui cum ex indiciis 
jam traditis proportionem diredtam contineant , 
incognitus per fimplicem diredlam proportio- 
num regulam inveniri debet. Itaque fecundus » 
nempe ^a^io fpcciofa per B defignata» ducatne 
in tertium e , ut traditur l. x. cap. 6 . 
num. X , gignat D , hoc e(l fra- a c e 
dlioncm per D defignatam: qui di- ^ 
visi per primum ^ , uttraditur Ub. 2. 
cap. 7. num. a , ('multiplicantur enim fraAio- 
nes fpeciofae ut vulgares ) provenit quotiens E , 
indicans 1 00 homines , aooo au- 
reos , quot diebus expendant: ac ace 
proinde E e(l terminus ille iocog- E 1 ^'o- 

nitus,qui in quaedione initio pro- 
pofita quatrebatur. Atqui E cft idem cum A ex 
vi condru6;iODis invento. Ergo A ed terminus 
incognitus quafitus. Qjiod «rat demondranr 
dum. 

Fropofita dt quaedio terminorum odio, vcl 

plM- 
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plunam. Scriptores 4» paginas ifo» linearum 
ao» fcribunt diebus 8: igitur Scriptores <S , pa- 



ginas jyo, linearum if, 

quot diebus feribent? Scriptores 4- *) 

ironiam tam in pri- Scrib. pag. ifo. b) 

mo. quam tertio mem- Verfuum 10. m) 

bro, unus terminus alir . 

quid agit circa alium > Diebus 8 . e 

nimirum 4 circa ix, d 

circa «.liquet io quxftio- Scriptores 6. d) 

ne proportionem reci- Paginas 5j’o, e) 

procam contineri. Ordo Verfuum af . n) 

igitur terminorum idem 



erit qui fupra : nimi- Quot dieb. Scr? .... 
Tum terminus agens 4 « 
non habetLs annexam fibi quzftionem , primus 
erit: hunc comites cjus’^ 8 c»» fequentur. Me- 
dium locum tenebit e > qui folitarius eft > & ter- 
mino incognito homogeneus. Huic proximus 
erit d agens alter > qui annexam habet quasftio- 
nem: quem. e. ejus comites fubfequentur. 
Ordine (ic conftitnto. Primo 4 duftus in me» 
dium € , Sc proximo d praeter- 
miiTo. in omnes illius comites } _ acen 2 . 

«, », producat 4 ce». Tum d ^ j 

( ille jam prztcrmiiTus ) du&os 
in omnes comites primi 4, nem- 
pe in ^ . r» > producat dbm. Deinde producum 
primum 4 ce» dividatur per fecundum dbm. 
Quotiens Pi dabit numerum incognitum . qui 
quaerebatur. 
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Scriptom d. 4 
ScriLpag. |/o< a 


Verfuum 


ao. a 


> 


Diebus 


bd 


ScriptorJ^. 4, d 


Verfuum %f. n 

Quot dieb. Sa 1 . . . • 


Scrib pag. J/o» • 



yui /ti‘ DtmenftfMth. St tertius terminus m ponatur 
etiam loco feptimo pro n, qucftio redigetur ad 
^ ‘ terminos quinque» cujus terminus 

incognitus, ut jam demondratum eft num. i, 
erit A : ac proinde feriptores 6 , pa» 
d*m- ace ginas jjro, linearum m to feribent • 
A diebus A ; igitur iidem 6 feriptores» 

paginas etiam }fo, fed linearum • if 
quot feribent diebus ? hic quia utrimque d» • 
numeri tcriptorum 8 c paginarum iidem funt« 
quxftioredaAa cft ad terminos tres, nimirnm 
r», A»n: quaequiadireftaed, duc A inn, utti>« 
ditur, 1 . 1 . cap. 6. num. a. tc het Q. 

Quo divifo per m , ut traditur 1. a. 
cap. 7 » num. li fiet quotiens R, 
indicans feriptores 6 , paginas 3 5 - 0 , 
linearum if , quot diebus abfol* 
vant{ ac proinde edis, qui pete-i 
batur. Cum igitur R idem fit cum 
y P numerus incognitus in quatdione requt- 

ttd. fitus. Qt^eratdemonArandam. 






acen 

Q-itr 



acen 
^ dbm 



SdMSttm 
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Scholium. 

Q U*ll tones (tdreiulMm ccmf>c(itam proportitmttm 
tnmever/Mm, quamdtreUnm pertinentes ^ per 
tegnlnm fimpUcem proportionum iit inilitutMm ftiL 
vi pojfe , quttmvis inutils rircuitu, ex demonfirti. 
tiontbus jnm MlUtis mamfejium tjl : eompcjitam vi~ 
delitet direilam , per direclam fimplicem duplictt- 
IMm; ever/am verh per fimplicem everfom unam dr 
fimplicem dire^am etberam. Id porro , haud fcio » 
an fatis fuerit ah Arithmeticis cbfervatum, pojfh 
txerfam compofitam folvi per fimplicet duas eversd 
pttUd tntervemente : quod fic oflendo. 

Rejumatur quaftio fitpra nu. 
Homines lo) i. propofita. 

Aureos 4 ) Ex qua defumatur prima 

quafiio fimplex hujufmodi: 
Homines 1 • > diebus 3 > 
pendunt aureos 4 ; hominet 
rrgo 100« diebus etiam 3, 
quot expendent aureos t fer- 
Qnot dieb. exp. . . . mulam hie appofui , quam 

' ■« patet ejfe dire^am. Solutio- 

Homines 10 ne adhtbitd , 

diebus 3 



Exp. diebus j 

Homines 100) 
Aureos 1000) 



quartus provemt, 
aurei 40. Alte- 
ra jam quafiio 
fit etiam fim- 
diebus 3 plex : hominet 
. 100 expendunt 

aureos 40* dit- 
ius 3. Ergo iidem henunes 100 , aureos xooo, 
^tM diebus expendunt t lermttlam infptte hic ap- 



Exp. aureos 4 
Hominea 100 
Quot aur. exp. . . 




'Arithmetici, VnBici , 

Homines loo po^MH,quMm 



aureos 40 
czp. dieb. 3 



kernm patri 
tjfr dtrtSam, 



Quot dieb. exp> ? . . . . "iNunt rties 1 fo 



aureos 1000 
Quot dieb. exp> ? 



Homines 1 00 . Solutme ad- 
hMtA prave- 
I. ? . . . . >iimt dies 1 f o 




tampofiu, ita felvi. Simili mada etiam demor^rari 
pattJP, campo fttas direBat folvi pojfe paraneuta 
ttBam fimplictm, ^everfam alteram. 

Hae ad plenam reiula trium eampofita mtalligta- 
tiamdiSafint. Caterum intuilis ad praxim ille par 
duplicatam folutienem fimplitem circuitus eft,tpaaa- 
da ftlutiorum expeditiorem leng^i ac havieram jatat 
tradidimuu 



CAPUT III. 



Reguli Sccietdtum. 

Ocet numerum in partes dividere * datis nu« 



meris proportionales. Nomen fbrtita eft k 
focietatibus mercatoriis , in quibus ufum habet 
permagnum. Sic ver6 inftituitur. 

Datorum fumma primum' locum teneat $ Ce- 
eundum numerus diftribucndus : tertium Rn- 
guli datorum. Exerceatur deinde toties regula « 
trium» quot funtdati. Numeri inventi latisfa- 
cient quxdioni. fi numeris datis temporum di- 
verfitasfitadjundbi» prius in fuum finguU tem- 
pus ducantur . qum ad unam fummaih redi» 
gantur. 





V 



I 



Liiri taput 

' I.. Tres mercatores, imti focietate , 

lacrati funt aureos 4f oo. Primus expofuit aureos 
loo. alter ifo, tertius aoo. Quant^im ez lucro 
communi cuique debetur i 

Manifeftum eft lucra Angulorum debere pe- 
cuniis in fortem collatis cAe proportionalia* 
adeoque lucrum commune 4foo aur. dividen- 
dum in partes pecuniis collatis Angulorum pro- 
portiondef. 

Sic igitur quzftio or(^inabitur. 

Dati Qu^acAti 

Summa dat. Locr.com. loo.c looo. f 
45*0. 4 foo ifo.d >/oo. g 

a b aoo.e aooo. h 

Tum quaere , A 4f o torei lucrantor aureos 4^00- 
Anguli dati ( hoc cA pccunix i Angulis in fortem 
datx) quot lucrantur aureos? Reguli trium ter 
inAitutI, provenient qoxAti. Conferenti 100 
debentdr 1 000, conferenti i^o debentur lyoo, 
tc aooo ei, qui aoo contulit. 

Demonftr. Ex vi conAruftionis ut « cA ad ^ Ac 
# eAad/8cAc<<cAad^8t AceeA ad A. Ergo per 
II. 1 . 6 . e cA ad /,ot d eA ad^,& ut e eA ad A. Igitur 
permutando per 1 6. 1 . j*, ut r e A ad d Ac/. eA ad^i 
& ut d eA ad e. Ac ; e A ad A: 8c ex xquo per a 1 . 1 .^. 
aeA ad e, ut/ad A. ConAat ergo Ades operationis. 

to a. Tres mercatores lucrati funt aureos 
pooo. Primus contulit aureos 100 per meoAs 
16: Acundus 140 per menfes 10: tertius 300 per 
SienAs 7, Quantum Angulis debetur? 

Aureil Angulis colliti ducantur in tempora, 

8c 



Vfo 'ArhbmiticB Pf4£Hc £ » 

Sc numeri prodadi 1600. 1400, 1100 io aotni 
colligantur fummam y 100. Quxftio onnde fie 
ordinabitur. 

* 

Dati. Quaefiti 

Sum. dat. Lucr. com. 1600 3100 
fioo 9000 1400 1600 

a 100 4^00 

HemenftrmU eadem qux fupra. Quod autem 
multiplicatio pecunizin tempus, valorem dato, 
rum non immutet , paret ex demon (Iratione rei. 
gnlx trium compofitx diredx capitis prsece» 
dentis. 

CAPUT IV, 

JLeguU allegdtwms, 

D Ocet haec regula res diverfi pretii ita con> 
mifeere, ut mixtum habeatur pretii medii, 
pro arbitrio alTignati.Sint duo genera argenti noa 
puri : primi libra i valeat aureis 30, alterius 14. 
Sdre cupio quantum ex utroque (umere debeam, 
nt mixti libra una valeat aureis 18: vel ut habeam 
mixti libhis io,4}uarum una valeat aureis a8. 
Hic preria data funt 30. 8c 14; arbitrarium me- 
dium z8. Id nunquam elte poteft utroque dato 
majus, vel dato utroque minus, (ed med^um^ 
inter illa aut alterutri zquale. 

1 .Si duo folum fint pretia data diverfa (30.14) 
ea (cribe fub invicem i medium verd ( a8 ad ^ 

at- 

* 

• ^ 



I 



LiM^» GipMf 4« jt7t' 
aiftriin. Tum pretia data alligentur inter fe ) hoc 
cft comparentur ambo cum medio (aS) ut duae 
habeantur diiferentix , nimirum exce^us (x) 
majoris dati ( jo) fupra medium (’i8) quem 
ad dextram minori dato ('14) adfcribes» 8c de- 
fedut (4 ) minoris dati ( 14) medio, quem 
adfcribes dato majori ( 30. } omnia in for* 
muli htc appofita^exhibratur. 

Pret.muc. Differ. His per- 



30 4. aAis.re* 

Pret. med. gula pro 

a 8. portio- 

»4 » num in- 

6 ilituitur 



Sum. differ, toties , 
quot (ut 

pretia data : io ea primum locum tenebit fum- 
ma differentiarum ( 6 :) Secundum quantitas 
five numerus mixti (lib. 10:) tertium Ungule 
difierentic. Numeri inventi folvent queftionem. 

Di^. 4. lib. 6 * A 

Summa differ. Mixti 3 

4 lib. 10. 

Difier. X. lib. 3^!,^ 

Igitur ez pretii majoris 30 aur. eorum argento • 
accipiende funt libreA; ex pretii minoris» li> 
brx B,qux fimul efficiunt i o libras argenti mixti» 
fujus pretium fit medium > aureorum nempe a8. 

X. Cofli 
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i. Cum plura > quam du»» pretia dadtur , fiiw 
gula binatim inter (e alligentur» his tamen le- 
gibus fervatis. I. Qux alligantur» neque fimul 
majora iint pretio medio » neque fimul mino^ 
ra. 1. Excefius majoris pretii dati fupra me- 
dium» adferibatur minoil pretio ; defe&usau^ 
tem minoris a medio . apponatur majori. 3. His 
falvis perinde eft quocunque ordine inter fe 
data pretia alligentur : 8c potefi unum alligari 
iaepius ( hoc. eft cum diverfis ) modo fingula 
faltem alligentur femcl. Unde fit ut eadem* quas- 
ftio multas folutiones admittat » ut infra demon- 
Arabitur. 

Alligationibus peradis r^ula proportionum 
ut fupra » toties exercebitur, quot pretia funt 
data. In ea primum locum teneat fununa diffe- 
rentiarum i fecundum quintitas fcu numerus 
mixti, tertium difterentisefingulz} aut» fiuni 
pretio plures funt adiaiptse » fummx earum fio- 
gplx. 

Exempl. Libra 1 » Gar7ophilIi valet juliis 3 • 
Piperis 4 » Cinnamomi 6 , Zingiberis 8 , Cro- 
ci IO. Quantum ex fingulis debeo accipe- 
re » ut mixti libra 1 » valeat juliis 7? vel ut 
habeam mixti libras la, quvum una valeat ju- 
liis 7? 



■ 


Pret. 


data. 


Difiir. 




Garyoph 


a J- 


>• J 


Mixti Pret. med. 


Piperis 


b 4. 


J- » 


7 - 


Cinnam. 


c 6 . 


*• J 




Zingib. 


d 8. 


4. 3.1 


. ♦ . 


Croci. 


10» 


4. 3. t 



Dififor. 



r 



ii.t 

t0l 

Ifll 

IsdB 

lili- 

is 

4 

Si? 

. 

ifflj " 

«iif'' 

ai 

m 

ii.i> 

«•» 

8.(» 



i' 

M 

♦f 

♦I 



Libri 4 . Caput 4 « 



273- 



Sam. difF. 
x8. 



Mixti 
lib. u 



Differ. 


Quxfit. 


4? 


4 

a '8 ® 


4/ 


\ m 
a 8 


4.? 


♦ m 

^ n 


T * 


x 8 


8 .? 


t n 
18 


00 


1 a 
aS 



Ia hoc exemplo h&x funt omnes alligationes 
polTibiles , qux fune ad. ne. be, bd. cd. ce. Igitur 
Garyophilli» Piperis, Cinnamomi, ex fingulis 
partes m unius librx.Sc Zingiberis ac Croci etiam 
ex Angulis partes n unius librx* dabunt mixti 
libram i , ‘pretii 7 Juliorum. ^ 

Hoc porrb exemplum prxter folutionem jam 
datam , alias admittiL Ut infra oftendetur. Ac. 
dpe unius adhuc Iblutionis formulam. Alliga- 
tiones funt, ad,bd^ee. 



Mixti. 
Pre. med. 
7 



Pret. data 


Differ. 


Garyoph. a 3. 


I. 


Piperis b 4. 


I. 


Cinnam, c 6 . 


J» 


Zingib. d 8. 


4. j; 


CrocL e 10, 


1. 







I 
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Difier. 


QuaefiC; < 


✓ 


I 


- f 
'3 


■n 

Ium. diff. MixtL 


I 


i- f 


i| lib. !• 


3 


t P 
»5 


« 


7 


'i 




1 


L f 



Quxflti f,f,p, q,f, indiamt quot partes librae 
ex Gngulis acceptx conficiant mixti libram unam 
pretii medii 7. Juliorum. 

Examen ita fiet. Si Garyophiili una libra valeat 
3 Juliis t librx pars / qpantiim valebit ? Rurfum 
fi I libra piperis, 8cc. Pretia per regulam trium 
invenft collige in unam (ummam j haec pretio 
medio aequalis erit » fi bene fueris operatus. 

Dtmcnfhatioy cm duo untum pretia di^ 
verfa funt alliganda. 



r>ux. 

V 4 ftio 




Difier. croci 
Ptp. 4 a X. e 


fit: libra» 


Mixti 


!X»piperis 


Pret. mediam 


valet 4» 


7.C. 


DiCPip.; 


juliis . li- 




Croci. 9. K 3. d 


bra cro- 






ci , 9: 




f f 


iquatiini 




Sum, difier» 



I I 
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ex otroque fumere debeo» ut libra i mixta va» 
Icat Juliis 7 ? Cum ad fol vendam quxftionem in 
regula trium primus locus debeatur fumma: dif- 
ferentiarum» iecundus numero mixti, ii ve ejus; 
quantitati . tertius lingulis differentiis recipro- 
ce collocatis j deraooftrandum eft» totius mixti 
quantitatem fea numerum , libram fcilicet 1, ha 
efTe ad croci , qui in mixto eif » quantitatem fea 
numerum incognitum, ut (/) fumma differen- 
tiarum eh reciproci ad (d ) differentiam piperis ii 
pretio medio. Quod fiet hunc in modum. 

ExcelTus e pretii unius librae croci » fupra pre- 
tium medium unius libris mixti , praecise oritur 
a pipere quod e(l in mixto : & defe^fus d pretii 
unius librae piperis a pretio medio unius librae 
mixti , przcisd oritur a croco , qui eft in mixto. 
Ergo exceffus e pretii unius Hbrx croci eft ad 
defe^um d pretii unius librae piperis , ut recipro- 
ce piper quod eft in mixto, ad crocum, qui eft ia 
mixto. Eego componendo ut s cuiA deftadd ex- 
ceffus nimirum croci cum defectu piperis, ad 
piperis defcAum, ita piper curo croco, in mixto , 
hoc eft tota mixti quantitas, libra nempe una, eft 
ad quantitatem croci in eodem mixto. Quod 
^rat demonftrandum. 

Demnjiratio-Vnherfalis , five duo tantum * 
pretia i jive qmtlibet fittt ^ 

ganda. 

H Anc rem non efle demonftratu facilem , «pu 
parebit Cnih fallor) ex iis‘, qux htc fubjun* 
gam, 0^ attulere ooonulii, nullam demon ftra- 

$ a tioniif 
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tionis rpeciem habeat , ot ne fciviflie quidem 
videantur, in quo difificultas confideret , aut 
quid demonfirandum fibi eilet. Utar porr6 
'•( quod jam feci facpins) logidic^ ipeciosS, quae 
huic rei demonftranc^ conducet plurimxim. 
Quare hxc iis icribo , qui jam in ea utcunque 
iunt vcrfati. 



!• Rerum qua- 


Scema. i; 

4. b \ 


e-a 


tuor mirceodanim 


6. c\J 


d-a 


pretia diveria fint 


7*» 8. dy \ 


a-c 


6,c,d,ei pretium 


9cJ 


a-b 


medium fit 4. Ex- 







cefius e fupra« eft , ex przcepto regulz adfcrii» 

bendus minori defedus ^ab4eft4>^, appo- 
nendus majori e. Exceflus d fupra a eft d-tt, quem 
adfcribe minori e : defedus eab/tc&thOt quem 
appone m^ori d. Valebit porr6 jam afierenda 
demondratio, quocunque tandem ordine ('fer- 
vatis tamen praefcriptis in regula conditionibus ) 
inter fe pretia diverla alligentur. 

a. Manifedum eft in qualibet difierentia per 
exceflum , negari a pretium medium , affirmari 
ver6 pretia majora data e, d ; quod ita exprimitur 
#•4, hoc eft t minus 4; d-4,hoc eft d minus 4. Rur- 
fum patet in omni difierentia per defedium. affir- 
mari 4 pretium medium , negari vero pretia data 
minora j quod fic exprimitur 4>e, m-6. Sed, quia 

ex prxlcripto reguix, pretiorum qux alligantur, 
iemper unum majus eft pretio m^o , dterum 
minus ( aut certe xquale ) tot Iemper erunt dif« 
ferentix per excelTum, quot per defeAum. Eigo 
fiionftaes difil:rentix in unam fuiQinuD F colli- 

gantqr 
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F 

e>atd>at«-cfa-b 

gantur j haec doo inf^libiliter evenient : prim 6 
litterae pretia medio 4 majora defignantes* lem- 
pcr repedentur affirmatx } litterae veri totidem 
deiignaotes preda medio m minora > fempcr ne- 
gatz : lonindi » medium predum dedgnans to« 
des negata rep^ietur > quoties affirmata i negata 
quidem in diffierentiis majorum pretiorum; affir- 
mata veri in differentiis pretiorum minorum ; ac 
proinde litteris 4 fe mutuo tollentibus differen- 
tiarum fumma erit G, conflans lemper litteris 
data pretia dcfignantibus. 

G 

efd-c-b 

• 3. Ut veri fciatur , quantum ex Ipeciebus 

fingulis diverforum pretiorum , B» e, d, • lumi de- 
beat. ut ex iis permixtis una libra valeat pretio 
medio 4, ex regulz praefcripto, ponitur primo 
loco fumma di^entiarum, fecundo 1 libra> ter- 
tio fingulz dif!erentiz;ac tum per regulam trium 

Diffitrent. Scmn a. 



efd-c-b 








e-a 


P ex b 


e f d-c-b 


d-a 


d-a 


Q^exc 


•t d-c-b 


1 


a-c 


R exd 


• a-c 


efd-c-b 


•'b 


a-b 

e.f d-c-b 


S exc 
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Diffcreat. Scema xl 





esa 


. . . P « b 
e + d-c-b 










J-a 


r 

^ Q cxc 

e t d-c-b ^ 


Hum. differ. 


libra 




e f d-c-b 


1. a>c 


ef d-c-b 
a-b 


r:* 


iA> 


'r s ex e 
e f d*c-b 



Inveniuntur quarti proportionales P, Q. R* Si 
Qui quidem , quod fecundus terminus lic nni- 
tas . exhibentur dividendo folum diHerentias 
iingulas per differentiarum fummam. Itaque 
quarti illi proportionales P, C^Ri S' funt frsc 
Aiones , quarum communis denominator eft difr 
ferentiarum fumma tfiUSi numeratores verd 
difFcrentiz Angulas • eo ipfo ordine , quo num. f . 
fuere alternatim pretiis diverAs b\c,d,« appoAra» 
4. Nunc quia in regula aflTeritur P, Q. R. S. 
indicare quantum ex fpeciebus Angulis diverfo» 
rum pretiorum, e, d, t fumi debear, ut una libra 
ex iis mixta, valeat pretio medio «, utrumque 
oAendi debet. 8 e P^ R, S, efficere unam libram, 
& P, Q;^R, S Amul , valere pretio medio a. Pri- 
mum patet ex X4. f . Nam ex conAr. fumma dif- 
ferentiarum eA ad Angulas differentias, ut 1 \h> 
bra ad Angulas P, R, R, S. Ergo ut fumma dif- 
fer. eA ad omnes Amul di ffierentias , ita una libra 
eA ad omnes Amul , P, Q. R, S. Atqui fumma dif- 
fer. xquatur diAerentiis Amul omnibus. Ergo 
9tiam 1 libra omnibus P, (^R, S aequalis cA. 



libri 4 . Cdfitt 4 « 

f. Alterum ver5> in quo prxcipua difficultas 
«ftt & cujus gratia fuperiora omnia num. i.a. j 
praemidmus, licoftendo. Ut inveniantur pretiaa 
feu valores fTngulornm P> Q^R, S, ftatuatur in re« 
gpla trium pro loco 1 ,libra } fecundo b,e, d, e pre- 
tia diverfa dngularum fpecierum } tertio fingula 
Pi Q;^R> S. 8 c dic ; ii i libra fpeciei primz valeat 
^orenis^i unius librzpar&a P dedgnata* quaa« 
tiim valebit ? & dc in aliis. 
n. 



feims 3 .' * 




4-b > 


y e -f- d'C>b 

/ d-a 


6 .c\. 
tJib. ' ^ 

V 


1 e f d-c-b 
' a-c 


8.dy^ 


c'f d-c4) 


9-t / 


a.b 


e^d-c-b. 
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■■ 




r- 





be-ba 
e-fd-c-b 
cd-ca 
^e+ d4:-b 



V 

T 



R 

S 



da-dc 

cf d-c-b^ 

_^±.z 

efd-cb. 

eafda-ca-ba __ 
■ - ■ N 

f t d-c-b. 







Qiioniam veri in primo loco habetor unitas t uf 
inveniantur quarti « V, T, X, 7» oportebit iblurft 
fingula b, e, d, e, pretia docere in fingulos fraffio- 
nura P. Q^R. S, numeratores (qui, ut oftendi na. 

funt iplse pretiorum differcntix,) iiique fup* 
ponere • communem denominatorero tfd-e-b» 
quem odendi num. 3 * Pd® differentiarum fum<t 
snam. Nunc fradiiones ipfas V,T,X,7> jam inven- 
tu expendamus. Si harum numerjitores in anana 

S 4 



aSo JritbmeticA Pra^iu , 

/ummam colligamus , reperimus eas particulas 
in quibus a pretium medium deiignans non re- 
peritur » fe mutu6 tollere : quod fic oilendo. 
Ut habeatur numerator ipfiuS V, nempe 
pretium ^ ducitur in numeratorem ipfiusF» hoc 
eft in diiTerentiam quae in fcemate primo ipfi 6 
fuit appofita ; ea autem erat differentia pretfi 
majoris e* nempe e» 0 » in qua (ut oftendi num. 
2 .) reperiturf e> hoceft, «pretium majus af- 
firmatum. Ergo ip numeratore ipfius V, neceP 
f*ari6 repetitur f ie , hoc eft te affirmatum. Rur- 
fum ut habeatur numerator iplius ducitur 
pretium majus «in nuroeiatorem ipfius S» hoc 
eft in differentiam tt-b > quae ipfi « in t fcemate 
fuit appofita ; ea autem eft difficrentia pretii mi* 
noris t, in qua ( ut num. a oftenfum eft ) repe^ 
ritur-^» hoc eft pretium minus 6 negatum. Er- 
go in numeratore ipfius 7n necdfari6 reperitur 
eadem particula^* quxin V» fed jam negata, ■ 
hoc eft -te. Ergo in V & Z, duae particulae f^c 
& - 3 «, in quibus » non repCritor , fe mutu6 
tollunt. Eodem modo oftendam in numerato- 
ribus fra&ionum T Sc X> particulas in quibus 
non eft 41. ( funt «« hic ■fcd&c-4c) fe invicem 
fimiliter tollere. 

Itaque fumma numeratorum in V, T. X, Z, 
eft en^dM-ci^tM. io cujus particulis fingulis repe- 
ntur 4: huiefummae fi fubfcribatur communis 
denominator, e^d-c-t, erit fradlio N par omnibus 
V,T. X.Z. Deinde quia genita eft fumma haec 
«4f</4-r4-^4, pretia majora «,<f ducendo in fibi ap- 
pofitas pretiorum minorum difterentlas, 4^«Sc 
0 -t» in quibus (ut oftenfum num. i. ) 4affirmai^: 
tur, patet in particulis hujus fummae figno f af-> 

feftis 



f 
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eafda-ca-ba 
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feftis necefTarib reperiri pretia majora e, d. 

Pari modo quia in procreatione hujus farnmx 
( eMfda^0-i4 ) pretia minora f, 6, duda funt in 
appofitasfibi pretiorum majorum differentias, 
e-a» ioLa, in quibus oftendi fupra num. -a. 4 
negari; manifeftum eft in particulis hujus fum. 
mx ( qux ell numerator ipfiusN) figno(-) af- 
feQxs, neccfTario reperiri pretia minora c, Er- 
go in numjtratore ipfius N pretia majora e,d 
reperiuntur a0irmata , minora ver6 c, 6» negata. 
Atqui fupra num. a. oftenfum eft, etiam diffe- 
rentiarum fummam e^d~c-by qux eft fra£ltonis 
N denominator 1 conftare pretiis majoribus e, d 
s. affirmatis, minoribus vero, €,6, negatis. Ergo 
in ffaAionis N numeratore reperiuntur exdem 
litterxSc iifdem fignisaffedx, qux in denomi- 
natore. Ergo fi numerator dividatur per deno- 
minatorem > quotiens erit 4; ( Si enim denomi* *, 
njftOT ducatur in 4 , reftituetur idem numera- 
,,tor.) Ei^o fradio N xqui valet ipli 4 pretio ■ 




qie- 
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medio. Atqui jam oAendi N xquar! omni^oi 
V, T, X. 2.. valoribus ipforum P, Q;_R, S. Ergo 
P> Q. S fimul valent pretio medio «. Quod 
erat demon^andom. 

filutionet diverfas eddm qiufih 
juxta paxim jam tractam. 

A Rithmetici feriptores plerique-aflcruot preS 
tia data diveriimod^ alligari poHe • ac proin» 
de eandem quxlHonem t plures folutionet ad- 
mittere. Sed quantus folutionum diverfarum 
iit numerus > 8c quo artificio illx omnes exki- 
beantur Saltum apud illos filentium eft. Ni- 
mirum uf 'deraonftrationem ipfam hujus re- 
gulx , ita & determinationem ipfius pulcher- 
rimanj aut ignorarunt « autcertd immeriti ne- 
glexerunt. 

^jfufdem igitur quxftioois folytiones omncf . 
poflftbiles invenientur huncin modum. 

I . Vide quoties pretia data inter fe binatim 
poflint combinari diverfimode j hoc eft inveniao- 
tut.onmes diverli biniones > qui ex datis pretiis 
haberi pofifunt^ ut trademus , I. f. c. 8. In quae* 
ftione n. a, fupra, quinque dantur pretUi 
q^uorum biniones diverfi funt lo. - > 

a.^idequot fcx his binionibus ilnt apti ad 
alligandum ; ad quod requiritor ut binionis 
utrumque membrum • neque fimul majus fit » 
neque fimul minus pretio medio. Ex to binio- 
nibus quaeftionis fiipra datx. tanthm iex apti 
funt » nimirum ad» a«t ie, U, ee, cd* 

j. Vidt 
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Vide quis minimus fit alligationum nume- 
rus ad quaefiionem folvendam nccefiarius. Si 
multitudo pretiorum datorum par efi> ejus 
mifiis dabit minimum numerum alligationum: 
fi impar, ejus fcmifiis unitate au(%a. Ratio efi, 
^uia fingula pretia data faltem alligari debent 
lemel. In exemplo nofiro. Quia.j' pretia dantur 
0, b, c. A, e, minimos alligationum numerus , quo ^ 
folvi quaefiiopotefi. eft 3. 

4. Infpice biniones aptos num. a. inrentos, 8c 
quaere , omnes eorum diverfos , terniones, St om« 
nes eorum diverfi>s quaterniones, Sc fic deinceps 
incipiendo a minima fpccie num^ 3. inventa , u(l 
que ad proxime minorem numero aprorum bi- 
nionum , ut tradetur I, y. c. 8. In exemplo no. 
firo quoniam biniones apti fimt?rex num. a. re- 
perti, oportebit omnes eoru in diverfos reperire 
terniones , qui funt ao, & quaterniones , qui funC 
tfiSc quinterniones , qui funt ,6, i 

f. Inquire quot ex binionum aptorum ter- 
nionibus, Sc quaternionibus &c. fint apti fol- 
venda: quxftioni. Illi porro erunt apri, in qui- 
bus fingula pretia data a,b,e,A,e, reperiuntur; 
inepti in quibus aliquod eorum derfi. Singuli ho* 
rum inventorum ternionum, quarernionum, &c. 
fingulas dabunt quxfiionrs datx (blutiones , qui- 
bus eam adde, quapn exhibet tora binionum ap- 
torum fumma. Prxter has nullx erunt alliga* 
tiones alix pofiibiles. 

In exemplo nofiro pretia dantor quinque, 
qux artificio jam explicato comperies alligari 
pofle modis di verfis, ap, ac totidem protQda>ex- 
biberi pofie quxfiionix datae folutiones. 

AllU 
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Dixi fupra in titalo hujas difcurfus : jiixtm 
praxim h/^tnm trMdit 4 m.ltiq\ie cum dicitur prz- 
ter folutiones di&o modo inventas non plurea 
eflepoflibUes* intelJigefi utami^ inodo alliga- 

tiqnia 



Lihri^ Gtput.^, 

tioQU confueto* qui fupra oum> »■ traditus eft. 
Alias quffcunque quxftio ad regulam alligatio- 
nis pertinens» in qua plura duobus pretia dantur^ 
Tolutiones admittit infinitas. Quod fic demon- 
ftro. Refumatur 

quxfiio fuperior» Difier. 

in qua ex pre- a. a x 

tiis datis feligatur 
pro arbitrio unu 
pretio medio mi- 
nus , puta a, cum 
quo reliqua i» c, 
d, e , mnquam unum » comparentur. Accipiatur 
quivis numerus f major tum minimo iplbrum 
6 ,c,d,e, tum etiam medio 7: minor vero e maximo 
iplbrum. Ex regula alligationis jam traditi * li- 
«quet res pretiorum i,Ctd,e ita mifceri pofle» ut una 
libra, mixti ex iliis valeat pretio /, 9 Juliis. Pro 
fpeciebus igitur» 

Difier. 



Mixti 
pret. med. 
7 



•• ? 

b. 4; 

c. 6 ) 

d. S) 

e. 10} 



^>r» d, i, fumatur 
ex iis mixtum» 
cujus una libra 
valeat pretio f. 
Tum per regu- 
lam alligationis 
fimpliccm > nu- 
mero I traditam» 
inveniatur mix- 
tum x» *ex/& 
«.cujus una libra 
valeat pretio me- 
dio y.Liquet i^- 
turx» X, libram 



•• 5 

Mixti 

Fret.med. b. 4) 

7. c. 6) f 

d. 8) 9 

e. 10) ' 



6. lib. I. 
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cfTc mixti ex omnibus datis a, i, e, d, t, cum x, t» 
mixtum /it ex 2c/; /autem mixtum ex b,e, 
Atque ita per aiTumptum numerum / majorem 
tum minimo ipforum ii c,d, e, tum ipfo medio $ 
minorem ver6 e maximo, una habetur Iblutio 
quxflionis , quae toties variabitur, quoties pro 
/, alius ejurraodi medius a/Tumetur diverfus. 
Atqui tales medii diverfi aflumi poflunt, adhibi» 
tis fradionibus, infiniti. Ergo quaefiionis datae 
folutio variabitur infinities. (^od erat propo* 
£tum. 

I 

Turtum mifahti in corona Hierotus Regis 
detegunt. 



Um Hiero Syracufarum Rex Coronam ao« 
ream Diis voviflet , & aurifaber fut>laid 
portione auri • argenti tantundem rubftitui/Tet , 
fraus ab Archimede dcte&a efi. Sed quo prar.. 
cis^ artificio non fatis confiat. Varii funt modi j 
qui regula alljgationis utitur, omnium facilli.. 
mus efi. 



Referant 
mb^$d^hg 
tres mafias 
metalli lin- 
gulas jibr. 
lo.Sr fit au- 
rea, ed 
argentea, <1 b 
ver6 ca» de 



o Defec.aurL 



3 

m' 

c 

3 



argent. 



excef. argen. — 



^u« 



0 



qua dubitatur , an mixta Ut ex^ auro 8c argcn- 
to. 

Prim6' invenienda eft ex bydro>ilaticx prin> 
dpiis trium malTarum proportio quoad molem | 
ad quod minime opus eft , ut de fadto habeantur 
maiTx t aurea 8c argentea uti in hydro-ftatica i ft 
Deo placuerit, oftendam. Quod fi moles « 6 me« 
dia reperiatur inter auream gh fx. argenteam e i» 
certum erit in a ^ admixtum cfTc argentum. Qu4 
verd proportione * per alligationis regulam in- 
notefcet. 

£d enim ut differentiarum fumma eadO 
differentiam feu dcfe&um molis aurex hg \ mix-< 
tzMi; ita lo librae miztia^, ad libras argenti 
in 

Id veri eodem medo demonjiratetr , ut Cupri 
Nam k exceflus in mole argenti Cupra mixtam a B 
prxcis^ oritur ab auro, quod efl in mixto } Sc de- 
fedtus auri hgimixto, prxcise oritur ab argento, 
quod e(l in mixto, ^rgo k exccffus argenti edelt 
adedefedum auri hgt ut reciproce quantitas 
Ceu pondus auri in i o libris mixti 4 6 , efl ad pon« 
dus argenti in eodem mixto. Igitur componen- 
do totum mixti pondus argenti, nempe lo li- 
brx , eft ad pondus argenti in mixto , ut k cum e 
Choc eft differentiarum CumraaJ eff ad e auri dc- 
fedhim. Quod erat propoCitum. 

Si ergo k ponatur effead o ut i yad-iiper re- 
gulam trium deprehendentur in 4^ mafsl lo 
libr. efle unius librx argenti f odtavas. 

Quod fi detur mixtum ex metallis tribus aut 
pluribus , nullo artificio deprehendi poterit , qui 
proportione fi nt commixta, quod ea pofiit infi-i 
nities variari , ut demonftravi Cunra. 

Alut 
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* 

Alia Dewmftratio. 

Q Uamvts demonftratio jam allata mihi vi« 
deatur clarifrimaeflej atqaeid ipfum pa- 
teat ex demonftrattone uaiverfali Tupra: tatnea 
quod in hac re demondranda nobiles Geome- 
trae Sc imprimis Marinus Getaldus in Archimeda 
promoto laborarint » viAim eft hoc ipfum alio 
modo 2c faciliori quam iit ille Getaldi» demoa- 
ilrare. 



Argentum 
in mixto AB 




reprxfentet 


g— ' 


CB , aurum 
CA. Tum in 


b c* 


argentea mo- 
le DE , intel- 


d f- 


ligatur P F » 
par BC in au- 
rea vero HI» 




par AC. Quo- 
niam ex hy- 


• 



defec. auri. 
>h 



aurum 



mixt. 



argent. 



excef. arg. 



ptnuwu CAVtuav a-w 9 — 

que xqualibus DF > BC > etiam FE excedet AC» 
hoc eft per conftr. H I , per K.. Pari modo quia 
AB excedit GH per O > ablatis xqualibus AC » 
HI . etiam BC , fcu FD , excedet GI, per O. Jam 
quia Argentum BC » & argentum DF xqualia 
funt mole.adeoque etiam pondere.St totum pon- 
dus AB toti ponderi DE per hyp. fit xquale; 
erit quoque pondus reliquum auri ACi hoc eft 
H I per cooft» xquale ponderi rcUquo argentis 

EF.lei- 
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EF. Igitar moles argentea EF eft ad molem au- 
ream HI • ut reciproci gravitas auri ad gravita- 
tem argenti , Exemp. gr. ut QS ad S. Ergo divi- 
dendo K (qui eft exceiTus EF fupra HI, ut oftendi 
iupra ) eft ad HI 1 ut Q^ad S. Deinde» quia jam 
oftendimus aequalia elTe pondera EF . Hi , cum 
etiam per hyp. aequalia fint tota ED» HG » liquet 
reliqua FD.IG paria efle. RurAim igitur argen- 
tear moles DF eft ad aurearh molem IG» utred- 
proce gravitas auri ad gravitatem argenti , hoc 
cft ut QS ad S. Igitur dividendo O , qui eft ex- 

cefTus FD (per de« 
m6ftrata fuperius ) 
fupra IG, eft ad IG 
ut Qad S Atqui 
'jam odenAim eft; 
etiam ut eft ad 
S. italCefteadHI. 

. Ergo ut K ad HI • 
iicOeftadlG: 8c 
permutando ut IC 
eftadO.ficHIeft; 
ad IG : & compo- 
nendo ut K cum 
OeftadO.ficHG 
eft ad IG 1 8 c ( quia HG eft moles homogeoea ) 
fic pondus HG ad pondus IG. Atqui pondus HG 
per hjrp. eft pondus AB } 8c poqdus IG fupra 
often^ cfte pondus argenti FD. feu CB« Ergo ut 
KcumOadO» ita mixti pondus AB eft ad CB 
pondus argenti io eodem nuito. Quod erat de» 
«nonftrandura. 



g—i. 



d -f- 
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C A P U T V. 

legula fojitioms Jimplex. 

^Ro quxlito numero pone quemvis nutne* 
* rum (qui hypothefis appellabitur) eamque 
namini juxta tenorem quaeftionis. Is fi qiiaeftio- 
ninon fatisfaciati in regula trium primum lo- 
cum teneat numerus cx decurfu inventust fecun- 
dum hypothefis, tertium numerus in quxflions 
datus, fartus cx his inventus folvet quxfHo- 
nem. 

lllx igitur quzIHones Ec folx per unam poli- 
tionem folvipofTunt, ex quarum decurfu inven- 
tus cft ad hypothefim, ut numerus dbuua ad quae- 
£tum. 

I, 

Tres fimul debent 7000. Primos autem de^ 
1>et duplo plus , quam fecundas , 8c hic tri- 
plo minus, qu^mtertiui. Singuli quantum de- 
bent? 

Pone fecundum debere 1 00. Ergo primus de- 
bet aoo. tertius 300 : quz fimul conficiunt doo- 
deberent autem conficere 7000. 

Numerus inventus 600 fit pri- 
mus in regula trium j hypo- 
thefis looi, fbcunda , datus in 
quxflione 7000, tertius. Ex his 
invenitur quzfitus A. Igitur fe- 
cundas habuit A , primus B, ter- 
tius C , qui numeri fimul jus^ 
conficiunt 70001 



A iidtf- 

) 



B 

C jfoo 



2)tmcm> 
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bammjiratio. hujus exempti atque adeo totius Ri^ 
• guU per feefi mani/^a. 

^lujlio 1 . • 

TT Oililis exercitus terth pars cseia cft , part 
quarta capta, looo fugerunt. Quot ergo 
fuere univerfi ? quot caeli ? quot capti f 
. Pro quaefito totius exercitus numero pone 
quemvis numerum , qui *habeat datas partes, 
exemp. gr. iz. Igiturczli runt4, capti), 2c 
fiiperruorf , qui fugerunt, deberent autem fu* 
gifle looo. Numerus ex decurfu inventus y, 
primus elfo in regula trium j hypotbefis i z fe- 
cunda; datus looo, tertius; ex his prodit quae- 
iitus 2400, cujus tertia pars eft, 800; quarta 
pars capta eA 600: 800 autem Scpoocum 1000 
fugidyis conficiunt 1400. 

5. 

Tertiam itineris partem <;onfeci eques , quia« 
tam pedes , quz iimul efficiunt yo leucas. Qimt 
ergo milliaria totum iter complebitur ? quot 
eques abfolvi ? quot pedes? 

Pro itinere toto pone quemvis nu« j 

merum , datas habentem partes , put^ ^ 91 ^ 
jf. Eques igitur confeci f milliaria, 
pedes 3, quae fimul efficiunt 8 milliaria. B 1 1 
Peberent aqtem conficere yo. In regu- 4 

la trium primus eAo 8 , numerus inve- ^ 

tus ; hypothefls 1 y. , fecunda ; datus fo C 1 8 — 
tertius; exquibqs prodit quaefitui A« ^ ^ 

T » To- 
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Totum ergo iter eft milliaria A , cujas pars te» 
tia equeftris eft B , pars ver6 quinta pedeftrisefr 

Ci qux ftmul efficiunt fo milliaria. « 

* 

4. 

Si praefidium augeretur tertii fui parte 8c ad* 
huc 100 accederent , ellent milites 3000. Ia 
praeftdio igitur quot funt ? 

Hxc quxftio « 8c hujufmodi alix * fic propofi* 
tx • unici pofitione folvi nequeunt. Ut ergo per 
unam politionem hajufmodi quxftiones fol^an* 
tur • numerus integer 100 firaAionibus, qux paiw 
tes denominant numeri quxflti , adhxrens » au. 
ferendus eft a dato numero 3000 • ut fiat apuo 3 
atque interim quxftio fic formanda : Si prxfi- 
dium tertii fui parte augeretur , milites efient 
apoo. Quot igitur funt in prxfidio 7 operando 
ex prxlcripto reguix reperies in prxfidio efie mn 
lites z 1 75*, hi enim au£ti tertia fui parte , qux eft 
fiunt apoo. Quod fi numero fic invento 
a 1 71'f prxter tertiam fui partem addantur 1 00» 
^xa 3000 fupra abftulimus, reftituentur 3000» 
atque ita folutio obtinebitur quseftionis datae. 

. Antonius xtatem Caroli continet bis 8c ad- 
huc 4 annos. Paulas utriufque xtatem comple- 
bitur 8c infiiper annos 6. Omnes ver6 tres fimul 
conficiunt 6 q annos. Qnot ei^o finguli anno» 
habent? 

bJeque hxc quxftio per unicam pofitionem 
iblvenda ejt Ponatur enim Carolus habere an- 

n«| 
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cos 6 : horum duplo li addam 4, i 

habebo itf^nnos Antonii. Horum A 7 ^ 
ver6 anni jundti adjcdHs 6 , dant 
a8 annos Pauli. Et tres fimul con< B 14 
ficient annos 5*0. In regula trium f 

primus efto 5’Ot iixundus 6 hypo.> 3 

thefis» tertius 60 datus. Ex his Gai 
pro quaefito annorum Caroli pro> 

Tcniet A.Qui numerus non iblvit D 43 ji 
quxftionem } fic enim Antonius X 

haberet annos B: Paulus ver6 



annos Cj8c tres fimul conficient annos D: debo» 
rent autem 60. 

Certum igitur eft non efle hic numerum in- 
ventum ad hypothefim* ut datus eft ad quxfi- 
tum: aliu enim unici pofitione fuifiet quxftio 
per regulam trinm foluta. Verum cum fiepe non 
Ita promptum fit dircernere , utrhm numerus ex 
pofitione inventus fit ad pofitionem feu hypo« 
thefim. ut datus ad quxfitumi aliud erit hujuf 
rei indicium aifigoandum. 

Ex quo indicio colligatur quajlionm uaicd ' 
pofttiono pdvi nonpojfe. 

Q Uotielcunque ut cum numero ad libit^ 
pofito juxta quxfiionis tenorem proceoa» 
tur* afiumi debet numerus aliquis in quxftione 
datus , certos efto quxftioDcm unici pofitione 
folvi non pofie. 

Exemplum fumatur in qoseftione ultima fii« 
penori , in qua pro annis Caroli pofitus efi 

T 3 Uf 
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Ut jaqi eam hac K^pothefi procedatur jar? 
ta tenorem quxftionii^ , a(Tumi 'debent 4- ad 
duplicatos Caroli annos adjiciendi uc habea* 
tor ztas Antonii } qui, numerus -4, quia darus 
eft in quxftione-, ea Iblvi non pot(U‘it unicd 
pofitioqe. 

^uod univtrfdlittr fic demon- F V 

firo. Hypothefis * feu podtio X ' A 
falfa (it F : numerus verua ^ I P 
qui quxritur • edo V: nume* 
rus quifpiam in quzflione datus qui afTufni de- 
buit, ut cum falfa hypothcfl F, quxftio decurri 
poflet, (it A. Numerus datus feu cognitus prin- 
cipalis, qui cum eodem A Sc vero quxlito V, te- 
nore quxftionjs dccurfo , producitur , efto D> 
Manifedum eft A non e(Te ad F, ut A e(b ad V* 
cum F 8c V ex byp. (int inxquales. Alius ergo 
X maj-6r minorve quam A, erit ad F, ut A eft V. 
I^rocedendo igitur cum X 8c F, juxta quzlHonts 
tenorem producatur Z. Quoniam igitur X 8c A 
ipGs F Sc V funt proportionales , manifedum e(t. 
ii juxta ejufdem quzdionis tenorem, tam cum X 
& F, qu^m cum A Sc V procedatur • 'produAos 
inde numeros Z Sc D fore ipfis F Sc V proportio- 
nales. Sit jam I ille numerus qui inventus eft 
decurrendo, cum falfa pofitione F, tenorem quz- 
ilionis,a(Tumendo ad hoc datum illun) nunicruoa 
A. Quoniam igitur XSc A, ut oftendi iupra» 
funt inaequales , etiam Z Sc Fprodudti feu inven- 
ti ex decurfu quzilionis , ille cum X Sc F, hic 
cum A Sc F, inxq'uales erunt. Quare cum fupr» 
demonGratum Gt Z efie ad F. ut D eft ad V, non 
erit I, inventas cx decurfa quxftione cum fal^ 
fj^pothcQ F, in uno ex datis A, ad hjrpotheiim P»^ 
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«t eft datus numerus D, qui (it decurrendo 
quxftioncm cum vero quxtito V 8c eodeiQ dato 
Ji, cft ad quxfitum V. Ejufmodi ergoquxlHo 
non folvirur un4 portione. Quod cut demoQ* 
firanduin. 



Um numerus ex pefitione inventus i» 



ne dntus funt fimiles plani vel folidi * velgradsts 
sitiaris cujufctmque , neque tum quartus preportimM 
Us per regulam trium inventus erit is qtti quaritur. 

Difponendi (int • 87^ milites tute reHanguld , fi» 
mt latus fit triplo longius fronte. ^Mt infrotue difj>e^ 
nendi t quot ia latere i Pone 4 in fronte. Ergo in 
Utere erstnt la; qui numeri dtecli in invicem eonf.* 
eiunts^S. deberent autem Sunt ergo 48 in^ 

ventus 6 * ^^7 f fimiles plani, cum latera habean» 
fimilia. Ergo eorum proportio per 18. 8. duplicatu 
efi proportionis latertm , qua funt ipfa hypothefis 3» 
^quafitus. Igitur permutando , non efl inventus 
48 exhfpothefi ad hypothefim 3, ut dattts 1875^ 
sd qua f tum. Ergo hac quaftio per hanc regulam fol* 
vi nequit. Eodem modo id ipfumo(lendam ^ cum o> 
ventus df datus funt fimiles folidi , ut contingel m 
hac quajlione. Ejl murus qui eontmet 13814^«/« 
atsbuos , longitudo ejus eft decupla altitudinis, boa 
vero qusntupla fpiJftusUnis. Ruantur longitudo » selm 
tiiudo, fpijftudo. '■ 

^ Catorum quaftionet bujufmodi aliis felvuntur viUt 
^facillime per Algebram * cujus vis nttlk quqftiom 
nwn genere Htmtatur,. 



ScboUm, 
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CAPUT V i; 

t •' 

ReguU duplicis fofttionis, 

H Mc regula prxcedenti mult6 univerfalior 
ell : omnes enim quxftiones>qux per unam 
pofirionem folvi pofliint folvontur etiam per 
duas 8c przter has alix innuroerx qux per unam 
non poiTunt. 

Regula ver6 lic Kabet. Pro quxfito numero 
pone quemvis numerum , qui dicetur bypothefis» 
& cum eo procede j uxta tenorem quxftionis }cui 
ii non fatisfaciat i errorem hypotheil rubfcribe. 
Ponatur deinde alius quiconque numerus • cum 
quo timiliter ratiocinare juxta quxflionis fenten* 
tiam i cui fi non fatisfaciat • errorem fubfcribe 
byputhefi fux. Errores porro fi excefiii pec^ 
eant , notentur figno f > d^eAu • figno 

Ex duplici hac pqfitione . quxfitos numeroi 
per regulam trium eUcietur duobus modis* 

Triwus modus ex duplici errore eliciendi ][ 
epuifitum, 

T N regul|. trium primo loco ftatoatur dif&il 
rentia errorum fi fimiles ii funt i errorum, 
fumma» fi difiimiles) lecundo loco difierentia 
hypochefium : tertio loco error alteruter. 

Quartus proportionalis ex his tribus inveni 
tus, illi hypothcfi, ex qua error tertio regulx 
^iumloco afiuroptus profluxit t (tddendus eft* 

cum 
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e^iB aflumptus eft error deficiens ; fabtrahendut, 
cum excedens : ot habeatur quzfitu^ 

Errores dicuntur fimiles , cum Vel uterquo 
•A per defe^um , vel uterque per exceflum j 
diifimiles t cum unus eft per defcAum * alter 
per exceflum. 

NotM t. Expedit plerumque hypothefes affu- 
mere qusim minimas , imo unitatem ( fi fieri po-' 
. teft ) 8c binarium» ut quam breviflima fit ope* 
ratio, a. Expediet item plerumque primam hy'* 
pothcfim foU unitate augere vel minuere ut 
habe.itur hypothefis altera» fic enim regula trium 
abfolvetur fold divifione. 3. Aflumendz hypo* 
tbefes, quz fine fra&ionibus » quantum fieri 
poterit, juxta tenorem quzftionis poflint exa- 
minari Qui de causi nonnunquam expediet 
duas' notationes primas negligere. 

. Reliquum e(l ut exemplis praecepta declare- 
mus, 

• *• 

Tres lucrati funt aureos 400. Lucrum fecundi 
fuperat lucrum primi aureis i a. lucrum verd ter« 
tii excedit lucrum fecundi aureis 16. Quxritur 
lucrum fingulorum. 

Lucrum primi eflo aureus unus. Ergo fecundi 
lucrum funt 1 3 aurei, ter« , 
di xp: quz fimul omnia Hyp« t* < 1 L byp. 
conficiunt 43 aureos : de> err. '3f 7> ^3X4 crr.' 
bebant autem conficere 
400. Error igitur per de- a 

feAum eft 3x7. Efto differ. J* 

rurfus lucrum primi, x 
«ureL Ergo iixundi eft 14, tertii 30* quae fimul 
a . ■ eflSsi 



/ 
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efficiunt 46. delfnrent yi* 
lyrp. I. ». hyp. tcm 400. Erratum igitur 
' *'3T7 **3f4 rurfum dcfe£);u 3^4. 

Quoniam igitur uterque 
error defedus eft« fic regulx trium ordinandi 

3 I -3j'y.eiT.pri, 

Di&r.err« Differ, byp. 

>3f4.crr. lec.. 

erunt termini » ex tribus 3, f • 3|7 elicitur quar« 
tus 1 19. addendus primz hypothefi. 1. ut fiat 
110 numerus quaefitusj Ex tribus. 3, i. 3y4« 
quartus prodit 11 8. qui additus fecundx bypo- 
thefi a, etiam dat izo numerum quxfitum. Igi^ 
tur primi lucrum funt aurei ■ toi quibus adde 
la; fit lucrum fecundi 13 a. Huic quoque fi ad* 
das 16, fit 148 lucrum tertii qui tres numeri fa» 
ciunt 400. 

Aliter. Finge prif 
hyp- 1 000 loot. hyp. mt> lucrum efT; 1006. 
f 2640 fa543. Ergo fecundi eft loi a 

8c tertii ioi8:quxfi* 
mul omnia faciunt 3040: deberent autem 400. 
Erratum eft ergo exceffu 1640. Finge rurfum 
primi lucrum eiTe 1001. Ergo fecundi efi 101 3, 
tertii* 10x9: qux tria fimul efficiunt 3043. De« 
bcrent autem 400. Erratum eff ergo rurfus ex* 
ceflb a 64 3 . Quare cum uterque error fit per ex* 
ceifum t regula trium ordinabitur . ut fupra ; fed 
quartus proportionalis ab hypothefi erit fubdu* 
cendui. i 




. . • 
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3 *• 

Diif. errorom. Di£f. hyp. 

Ex tribus 3. T. 2640, elicitur quartus 880, (ub- 
trahendus ab hypotheii prima 1000. ut habeatur 
quzfitus I 20. Ex tribus 1. 26431 quartus^o> 
dit 881 , qui fubtraAus ab hypotheii fecunda 
100 ly exhibet rurfusquaeiitum 120 

Aliter.’ Finge primi 
hyp. f. 1000. hyp. lucrum ciTe unum « 

♦3T7 + 265|.o deprehendes ut fupr* 

errorem 3f7 per de- 
fcdium. Finge rurfus lucrum fecundi effe 1000. 
Error deprehendetur 2640 per exceiTum. Quo- 
niam ergo dilTi miles errores funti regula trium 
fic ordinabitur. 

»997 999 . -jrjerr.^ri: 

Sumoia err. Diiler. hyp> 

f2640.err.iec. 

Ex tribus 2997. 999. 3/7 habetur quartus 1 19» 
qui, quod error fuerit perdefeAum, addendus 
eft primte hypotheii, i, ut habeatu^ quaeiitus 
1 20. Ex tribus 2997, 999, 2640, invenitur quar« 
tus 880, qui qu6d error fuerit per exceiTum» fub> 
trahendus cil ab hypotheii fecunda looo.Sc pro- 
dit idem quaeiitus 1 20, qui fupra. 

* Voluimus in hujus primx quxftionis folutio. 
ne omnes reguix caiui exponere. Quod hic fe« 
p[Se femel fufficict. 

; ...... ^ 



f 2640. err. prU 
f 2643. err. 
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t. 

iEtai Antonii setatem Caroli continet 1 ^, 8d 
tdhuc 4 annos • Paulus utriufqas xtatem com« 
pleAitur > 8c annos adhuc 6. Omnes vero tres.fi- 
mul conficiant annos 60. Que aetas eft fingn-. 
loram. 

^pBcquxfiipefiUla» quam cap. przced.hae 
rejecimas. 

.£tas Caroli efto annas 1. Ergo Antonii xtas 
eft, 6: Pauli 1 j. 8c tres fimul' efficiunt ao. De- 
berent autem 60. Erratam 
eft ergo defeftu 40. Fingo Hfp. 1. t. hfp* 

rurfum annos Caroli effe »40 -J4« 

»« ergo Antonii funt 8. 

Pauli i6,8c fimul omnes efficiunt t6. Erratur 
igitur defedu 34. Sic ergo regula trium ordt» 
nabitur. 

6 I -40 

Err.diff. Hyp.diff. Error prira. 

Ex qua proveniet quartus A addendus 
hypothefi primx, t» ut fiat quxfitus B» 
xtas nempe Caroli. 

3. 

Confidenda eft certa pecunix fumma. Si fiiv . 
guli conferrent 1 florenum 1 deficerent ad fiim- 
floreni lo. fi duos finguli t redundarent iti- 
dem I o. Quanta eft fumma » 8c quot collatores ? j 
Fingo collatores efle lOOi qui finguli confe*j 
ttstes i fiorenum conficient 100 Flor, qux 
* fum» 
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fumma qaia ^ fumml quzfltl deficere debet flo« 

renis lo» fumma quxfita eflet i lo. Si jam fin« 

guli ex collatoribus loo. conferant flor, a • fient 

aoo} ^ quibus fi aufers lo fit fumma 190 1 qvm 

deberet efie xqualis priori 110: ied aberrat per 

exceflumSo. Fingo rurfum collatores efle 10 1» 

hi fioguli conferentes 1 flprenum conficiunt 

fummam' I o 1 , ac proinde 

fumnaa qnzfita cliet 1 1 1. Hyp< 100. loi- hjr» 

Quod fi conferrent fingu- f 8o f 8 1 

liduos florenos > confice- 

rent aoa } a quibus fi aufers 10. fit fumma 1 pa * 

quz deberet xqualis clTe fummx priori 1 1 1 > led 

aberrat exceflu 81. Sic ergo regula trinm ordw 

nabitur. 

I 1 80 

Diff. err. Diff. hyp. Err. pri. 

Qui reperitur quartus 8o> auferendus ab hy«. 
pothefi prima 100. Quxfitus ergo collatorum 
numerus eft 20 > quibus fi addas i o fit fumma 
quxfita 30 flor. Si enim viceni finguli conferant 
Ii fit fumma 20 qnx deficit i 30 per 10. Si verd 
finguli confervkt 2 , fit fumma 40 , qux 30 excon- 
dit per IO. 

4. 

Regius exercitus confiat Hifpanis • Belgis» 
Germanis. Germani funt 10*000. Belgz confi- 
dunt tertiam partem GermSnomm 8c Hifpano» 
ruro : Hifpani dimidiam Germanorum Sc BeU 
garum, (^ot ergo funt Belgx ? quot Hi& 
pani f . 

Pono Belgas efle 4000. Ergo Germani 8c Hifi 
pani funt 1 aooo. Ergo quia Germani funt 1 0009 



’^6z . Jjritbmetkd TruRiMf 
Hyp. 



Hyp. 

4000 



. Hifpani erant tooo i 
5*000 ’ qui bis fumpti deberent 
conficere Germanos 8e 
•10000 •j’ooo Belgas , nempe 14000« 

• conficiunt autem tan- 
tum 4000. Erratum ergo eft defcdlu toooo« 
Fingo rurfum Belgas efTe 5*00. Ergo Germani 
ii. Hifpani funt' tyooo. Et quia Genhani funC ‘ 
10000, Hifpani erunt 5*000» quibis fumpti con^ 
iiciunt 10000» deberent autem conficere Ger- 
manos & Belgas nempe 15*000. Erratum ergo 
cft rurfum dctcAu 5*000. Sic ergo regula trium 
ordinabitur. 

. fooo. iooo. •toooo. 

Dl£f. errorum. Di£f. hyp. Error primus.. 

Opi reperitur qUartus aooo addendas hypo* 
thefi primx 4000. Sunt igitur Belgae 6000, Hi£> 
pani 8000. 

^djlh f. 

Si ex B.egio equitata adhodijem transfugew 
itnt 900, aequales forent utrimque ; fi rerh 900 
ex hoftili ad Regium transfugerent , eflet Re« 
gius decuplo major hoftili. Quxritur numerus 
utriufque equitatus. 

Fingo equitatuip hbflilem efic aooo. Si ex 
Ilis transfugiant 900, ad regios , refiabunt 1 100» 
£c his decuplo tum major erit equitatus regius « 
nc proinde 1 1 , 000. Unde fi demam 900 transfu^ 
gas, regius equitatas erit 10, 100. Si ex hoc trana* 
iugiint 900 ad holUlem « reftarent ex Regiia 

9100, 



I 



£/5ft*4* Cdpitt6, $0^ 
fioo» Sc hoftilis fieret 3900 i excedit4ue tum 
adhuc r^ius hoAilem nu<> 
merum d 300 } debebat au-. J»7P* hyp* 
temzqualis efle. Erratum aooo aooi 
eft igitur cxcefTu 6300. 

Fingo deinde hoflilem e- f 6300 f 
quitatura efTe aooi, ScdiA 
currendo rurfum juxta tenorem quxfiioniSf rc- 
perio errari per cxccfTum d309. Sic igitQr regu« 
la trium ordinabiturt 

9 I f(?3oo 

Di£F. err. Diff. hyp. EAr. primus. 

Exquareperiturqusytus 700» ^ prima hyp<v 
thefi looof auferendus quia error hy^theicos 
eft per excefTum , ut fiat 1 300. Hoftilis ergo 
equitatus eft 1300, Regius 3100^^ 

Hxc quxftio fic etiam proponi poterat. Si Pe- 
trus Paoloex Alis nummis det 9 .habebunt xqu^ 
multos ambo j fi ver6 Paulus ex fuis det 9 Petro* 
is decuplo habebit plures quam Paulus. Quot 
ergo nummos habuit Petrus ? quot Paulus ? re» 
peries Petrum habuifle 3 1 ; Paulum 1 3. 

Fraus aurifahri , dt qua egi fub finem eap. 44 
ttiam per hanc regulam reptritur hsme in modum. 

^udfth d. 

Corona ex auro & argento mixta fitr 10 JibrJ 
Inquiratur quantum aurum inaqua fiat levius* 
quam in aere. Fit proportione 18 ad 19. Hinc 
per regiam trium elicitur • maflam auri 10. 
lib. in aqna leviorem fim proportione. A ad ^o.' 

lnp 



Jtrlthmettu TrM&icd , 
ad 



A 9 ?- 



‘9 
A 9*^ 

|’89 



IO 



ad IO 



2 






ad IO 



B9- 

3 ‘ 



ad lo 



Bp 



*£- 

5% 



ad lo 



Inquira» 
tur dein> 
de qud 
propor- 
tione ar- 
gentu in 
aqua fiat 
levius: ea 
cft a8 ad 
31. Ex 
qua elici- 
tur mif- 
fam ar- 
genti IO 

lib. leviorem fieri in aqua proportione B ad lOt 
Si jam ccyona 10 lib. ex auro & argento mixta 
imponatur aquar, ea fiet levior proportione ali« 
qua inter priores medid , ea fir C ad 10. Quaeri» 
tur quantum argenti fit permilhim. 

Fingo admixtam elle 
libram i . ergo auri funt 
in corona lib. 9. Jam fi 
auri librae 10 funt ina- 
qua librx Aicrgo 9 librx 
auri in aqua quot appen- 
dent libras? per regulam 
trium, reperio libras D. Rurfumfi 10 lib. ar» 
genti in aquafiintlib. B j ergo 1 lib. argenti ia 
corona, quid appendet inaqua? reperio £. Igi- 
tur D 8c E deberent con- 
ficere C pondus coronx l JL 1-^^ 
in aquajconficiunt autem ^89 5B90 

F. Erratum eft igitur de- 
fici G« Fingo deinde admixtas efie libras ar- 
- , gqiti 
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§enH duas « 2c difcurrendo ut faprti , errorem re- 
perio alterum L per exceflTum. Sic Igitur regula 
trium ordinabitur. 

10^48 1; a 11780 

■ *■ ■ * M S 

J890 ^89 ^ 617167» 

Summa err. Di£ Hyp. err. fecund. 

Ex qua proxeoiet N quseiita argenti quantitaii 
in mixto. 

'Jltir modus ex duplici errore eliciendi 
quafuum^ 

\ 

O I errores funt fimiles duatur prima hypotheJ 
^ fis in errorem fecundae • & hypothefis fecun- 
da in errorem primae * 8cproduAorum difiFerena 
€ia dividatur per differentiam errorum. Quotiena 
erit numerus quaefitus. 

Si errores funt diflimilest produ&orum fum-^ 
ma dividatur per fummam errorum. 



Refumatur quae- 

ilio prima : in qua Fri. Sec. | 

liypothefes erant • i i 1 
1, errores fimiles 

»3y7 'jy4. Fadi 3 ProduAa 

multiplicatione al- Err. Diff. 3/4 714 

tern^, fi ve inem- 

cem,produ£bi funt» DIfjr 

3f4» 714. qubrum 

differentia 360 divifa per erroram differentiam 
at dat i iQ numerpm quaefitunu 

Y 4 
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In eadem quxfttone aliz erant hypothef^ 
loooSc looi, ex quibus errores provenerant ii» 
milcsf i6+o, 8c-fi643. Ex hypothefium per 
errores alternd multiplicatione produdiia funt 
1643000, 1641640, quorum differentia 360 di« 
vifa per 3 differentiam errorum , exhibet 1 lO 
quxHtum numerum. 

Rurfus in ed Jem quaeftione hypothefes fuere 
1 2c 1000: ex quibus errores diffimilcs -3^7 8c 
^•1640. Ex his in alternos errores doSis produ* 
cuntur 1640' 8c 3^7000} quorum jam fummi 
(funt enim errores diffimilesj 3^9640 divifa 
per fummam errorum 1997 exhibet quzhtum 
iio. 

Prior modus limplicior cft 8c plerumque ez« 
peditior. 

De primi modi dmonjhatim. 



Q Uod ad primum modum attinet# nulla peu 
culiari demonffratione opus eff , quando* 
quidem fupponatur , ut quzflio per hanc regu* 
lam folvi poffit , uti differentia vel fumma erro* 
rum eff ad differentiam hypothefium , ita elS; 
errorem ad numerum , qui fuz hypothefl adden* 
dus vel demendus eff ad obtinendum quxlitutn. 
Tantum igitur proportionalitas illa erit nonni* 
hil declaranda^ 

Quzfitum fit a— - c — d— -b : 

ABihypothelis pri- 
ma AC, & illius er- a> 
rorEF:hypothefis 

fecunda AD, Sc hujus error EG. Sint autea 
primo hypothefes vcl ambae iimal minores qus6-. 

4 - fitO* 
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£to, vel fimul ambx majores , ut errores ha^n- 
tur firoiles. Si jam fit ut errorum differentia G F 
ad hyporhefium differentiam DC, ita primus er- 
l’or£FadCB, quod primx Jiypothefi AC ad 
quatfitum AB deeft vel redundati vel rurfiimfi 
£tuterrdrum differentia GFi ad hypothefium 
differentiam DC> ita fecundus error EG ad DB 
quod fecundxhypothefi ADdeeflvel redundat 
ad^ quxfitum AB, qusefiio per hanc regulam fol- 
vi poterit; fi tunc enim, ( quod pracfcribit re- 
gula ) differentiz errorum , diffcrentix hypo- 
thefium , & errori alterutri , quzratur quar- 
tus proportionalis , is illud erit, quod alteru- 
tri hyporhefi debet addi vcl demi , ut habea' 
tur quzfitum. Quod quidem per fe eft mani- 
fefium. 

Effo deinde hypothefis prima AC minor quae* 
fito AB, ejufque error H per defeftumi hypothe* 
iis ver6 fecunda AD major quzfito , ejufque er- 
ror IC per exceffum. Si jam uefumma errorum 
HK. efi ad hypothefium differentiam CD, ita 
fit H error primus 

ad CB defcdfum a- ■ c— - b -- d 

primz hypothe- h k 
icos AC a quzfi- - - ■ .■ — — 
to AB, vel fecun- 
dus error K, ad BD exceffum hypotheleos fe- 
cundz AD fupra quzfitum , folvetur quzftio 
per hanc regulam ; fi enim ( quod regula jubet ) 
iummz errorum , differentiz hypothefium , £c ' 
errori alterutri quzratur quartus proportiona- 
lis , is erit hypothefeos ^ quzfito defedus vel 
nceffus, ut per fe patet, , 

Si porro quaerat quando fit erromm diffbrn* 

V * 



I 
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tia vcl fumma ad differentiam hypothefiutn • vi 
error ad hypothefeos fuae exceflum defcAum- 
ve a quseftto . ac proinde qux fub hanc regu- 
lam quxftiones cadant» qux non» refpondeot 
id ex ipsi quxftionum natura efTe dijudicandum. 
De quo quidem quia multa dicere operz pretium 
non eft » k pluribus unum alterumre indicium 
adferam» obvium £c facile. 

Si ex duabus hypothefibus plures habean- 
tur errores quam duo » quxftio fub hanc re- 
gulam non cgdet. Talis eft hxc : invenire nu- 
merum » quo divifo per a» 3, 4. f, 6 reflet (em- 
per unum » vel alii numeri dati » divifo vero per 
7 reflet nihil. 

Si , cum uterque error eft per defe^um , error 
Jiypothefeos majoris non fit minor errore mino- 
ris I aut cum uterque error eft per exceffum» fi er- 
ror hypothef^s majoris non fit major errore 
minoris, feitorurfum quxfiionem non cadere 
fub hanc regulam. Talis efl quxflio prxcfedens 
imo etiam hxc^ Invenire numerum quo divifo 
per 7, reflent 3, divifo per 9 reflet nihil. *Pono 
17 proquxfito: hunc metitor quidem p. fed 7 
dividens relinquit 6i deberet autem relinquere 
3. Error igitur efl 3 per excefTum. Pono deinde 
pro quxfito, 36 majorem prima hypothe. 18. 
Hunc 9 metitur» at 7 dividens relinquit i» de- 
beret autem folum 3. Error igitur etiam per ex* 
cefTum. 2c minor errore primo. Non cadit ergo 
quxflio fub hanc regulam. 

Tandem ne nimiilm hic intricentur tTroner. 
generale indicium illis accommodatum iftud 
eflo : Si femel cum duabus hypothefibus ex pract 
^ijpto regulx op^tus qusfitum non obtineas • 

n«<mi 
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lieqae per alias quafcun<^uehypothefes« qoae&- 
tum obtinebitur. 

MoiH fecundi dtmonjlrath» 

Cafu 4 i. Quacfi- 

tomeftoAB: hy- a— — c— d— b 
pothefis prima ACf c— — 7— g— f 

• fecunda AD, utra- 
que quseiito minor j error primx EF, {ccon« 
dx E G. Froduftum ex hypothcfi prima A G 
in errorem fecundum EG, dicatur ACinEG* 
Frodu£lum ex hypothefi fecunda AD in erro- 
rem primum EF , aequatur 0 his quatuor , AC 
in EG; AC in GF; CD in EG; CD in GF. 
Quia igitur AC in EG utrique produco conu 
nunc cft ( erit 

AC io GF \ 

produ Aorom JE, CD in EG ] X 
differpntia» CD in GF / dicant 

tur* 

h kC io GF \ qu« di- 
DeinABinFG ^ CDinGF ) cantur 

DBinGF/ Z» 

Jam quia ex fuppofitione GF differentia erro- 
rum eft ad CD hypothefi um diflerentiam , ut er- 
ror primus EF ad CB hypothefeos primae defe- 
iftum a quaeflto AB , etiam permutando erit GF 
ad EF , ut CD ad CB. Ergo Sc GF eft ad EG ut 
CD ad DB. Ergo in aggregato Z, G F in DB , fea 

y I 
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f 19. 7. DB in GF, sequatur CD * in EG, in aggregato X.’ 
Quare cum reliqua utrimque communia fint • 
erunt totaX & Zxqualia. Atqui jam oftenlum 
eft Z xquari AB in GF , X verd xquari diffcren» 
tix produdiorum. Ergo etiam AB in GF xqua> 
tur difFerentix produdorum. Atqui AB in GF * 
divifoper GF , quotiens eft AB. Ergo etiam dif- 
ferentid produftorum divisi per GF diiferentiam 
errorum, quotiens eft AB, ipfum videlicet quxft- 
tum. Quod erat demonftrandum. 

Cafu 4 1. Eftojam hypothefis utraque , AC, 
A D major quxfito A B. Produftum ex hypo» 
theii prima AC in errorem fecundx EG , dica* 
tur AC in EG. 

AB in EG \ qux 

’ AC in EG BD in EG ) cantur 

DCinEG/ P 

ProduAum ex hypothcli fecunda AD in erro- 
rem primx EF ; dicatur A D in EF. 

AB in EG \ 

AD in EF iC 

BD in EG N cantur 
BDinGF^ Q_ 

Nunc quia 

a— b d — c ex fuppofi- 

c— — — — g f tione G F 

difterentia 

errorum eft ad DC differentiam hypotheiium , 

^ wt primus error EF ad BC exceflum hypothe- 
feos primx AC , fupra quxfitum AB, (alias enim 

quxftio 
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qax(Ho per Hanc regulam folvi non pofTet^ 
etiam permutando erit GF ad £F > ut DC ad BC. 
Ergo etiam GF eft ad EG , ut DC ad BD. Ergo 
GFinBD, feu BDin GF xquatur DC in£G. 
Quare fi in aggregato Qj>ro BD in GF fubfii- 
tuatur DC in EG , erit. 

AB in EG 
AB in GF 
BD in EG 
DC in EG 

Quare fi conferantur R & P » invenietur pro- 
duAorum difierentla cfie ABinGF. Atqui AB 
in GF divifo per GF > quotiens cft AB. Ergo dif- 
ferentid produ£);orum divis3 per GF errorum 
difFcrentiam > quotiens efi AB ipfum nempe qux- 
fitum. Q^od erat demonfirandum. 

Cafut 3 . Sit deni- 

a— — c— — b d que prima hypo- 

thefis AC minor 
h k quxfitoAB} atfe< 

- eunda AD major. 

Producum ex by- 
pothcfiprimd AC in errorem fecundum K> di- 
catur AC in K. Produdium ex AD hypothefi 
fecundd in errorem primum H xquatur , AC in 
Hi CBinHi BDinH. Ergo 

-ACinKN 

Summa pro- JC AC in uj qux vo- - 
duaorum. ^B in H\ centur. « 

BDinHy S 



• AD in EF 



) 

) 



qux di- 
cantur 
R 
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ACinFCN 

DeinABinHK iE ACinH/ qaas vov 

CB in H \ ccnror 
CBinKy V 



fM# Nunc qoJa per h jrpothcfim HK errorum funi- 

ttUmfet- maeftad CD differentiam hypothelium» ut H 
error primus eft ad CB hypothefeos primae AC 
defcAum k quxfito AB > erit etiam permutando , 
dividendo ac invertendo H ad K > ut CB ad BD. 
f ip> 7> Ergo in S 8c V> BD in H , & CB in K «aequalia 
funt. Quare cum reliqua utrimque communia 
Ijnt, erunt tota S &Vxqualia. Quare cumV 
fit AB in HK>& Sfit fumma produdorum, etiam 
AB io HK. fummx produdfurum xqualiserit.At> 
qui AB inHK divifoper HKi quotiens eft AB. 
Ergo etiam produAorum fummddivisdpcr HK 
fummam errorum > quotiens e(l AB. ipAim nem- 
|>equxfltum. Quod erat demon (Iraoduim 

ScMium. 

^utjlio t quum negavi fupra per regulam iapUeif 
fefitioais folvi pejfe , ctlebraiur arithmeticis , nee 
tamen folvitur ab uUo,quem legerim.^uare vifism eji 
io gratiam /iuduforttm illius folmiooata hie t^ponert^ 



Lemma» 

Datum nutntrum Atfa- 
fius pojitum dividere per 
datum B , donee refiduus fit 
datus D. 

Hecitafiets prime A ^ 
ddvife per S 7; re/lat t, qua 
feribe fuero primum 9 « ae 
mente dadhe ad fetmdd f» 



D. 3. 

A B 
i9 7 

a* d. I. 

9. 9. 9.9 9,4X0 ' 

7 7 7 7 7 






A X D ». 
4f. 

B f 

0314» 
4/. 63. 63. 63.6}. 

f s s s s 



liW 4. C4pltf jtj’ 

mt fiat 1 f « (2ft^ tiftry : rtfiabit 4 : fcrif 

fnpra fecundum 9 , «i^We ad tertium 9 wr fiat 1 3 , 

ijiM rurfum divide per 7 ; reflabit 6 . Stc deincept 
procedendo , reperies hic ex quinta divijioae relitiqtd 
D. 3 , numerum datum. 

Zodem modo operaberis 
fi dentur duo numeri divi^ 
tUndi A^Xt quorum pri- 
tuus A tantum femel , alter 
X fapius ponitur. In exem- 
plo appofito pefl quintam di- 
vifionem relinquitur nttmem 
rus datus D. 1. 

^uod fi contingat bis 
relinqui etmdem numerum ^ 
diverfum a dato%quafitum 
lemmatis erit impojfibile. In 
primo exemplo in quo 9 fepiut pofitus dividitur per 
6 , tam poft primam quam pefl tertiam divifionem 
reflat 3 : liquet igitur continuata ulterius divifiono 
femper eadem fore refidua 3 . o ■ 3 . /» fecundo Exem- 
plo in quo 9 8 fspius pofitus dividuntur per 6 , 

tam pofl primam divifionem quam pofl quartam re.» 
fiat 3. ^are fi 

continuetur divifio, 3 9 f 3 t 3 

eadem femper re- 988888^$ 

current refidua 3. 6 6 6 6 

f.i: ac proinde fi 

refiduumcjuafitum in lemmate fit ab his diverfum i 
lemma erit impoJfMe, fjitio per fo efl mamftfla. 



? o 

9 9 
6 6 
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9 9 9 
6 6 6 
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PROBI.EMA I. 

I Nvemre numerum (K)que divifi per datos 
quofcunque ( A, B , c) Jint refidua data 
( Vi X,Z) divifi autem per alium dUtum ( ) . 
rtftet rabii. 

lHvnist$tr F. multiplex numeri D talis t ut m 
divi/o per C , reflet Z : quod fiet fi D » toties ponatur 
tu tlividatttr per C , donec reflet Z , ut txpofitum efi 
in lemmate : F , enim tam mulfiplex efl , ipfius D • 
quoties D. pofitus efl. 

Si jam F divi/o etiam per B , rsmettam reflat 
inveniatur per 36. 7 , minimus , quem D(jf C me* 
tuentur , qui fit M : tum inveniatur numerus G • 
eempofitus ex F t multiplo ipfius M talis, ut et 
divi/o per B reflet X. Id vero fitt , (i primo ponatur 
f 4 f « deinde toties M 63 • donec his per B divifit 
reilet X : G enim aquatur F tam multiplo ipfiui 
M qsMties M pofitus efl. 

^uod fi jam G etiam divi/o per A , non reSlot 
etiam V, quaratur per 38. 7. numerus N mini- 
mus quem tres D, C, B metiuntur : inveniatstr 
deinde K compofltus ex G multiplo ipfius N tst- 
'lis , ut eo divi/o per A , refiduus fit V : hoc ve- 
ro obimebitur , fi primo ponatur G ^ 9 ^* ac dein- 
de toties N 3 1 f. donec hts divifis per A , reflet V. K 
erum aqssatur G tam multiplo ipfius N « ^«0« 
tios H pofitus efi. 

Dico K tjft quafitum Cf quidem minimum. 

ABCD- 



I 



Libri Caput 6» 

A B C D. N.jijr 63M 

8. 7. 9. 

T » 3 . K G F 

V X Z ' tfT7 ^97-*L’ 

»4613 0314» 

9. 9. 9. 9. 9. 4f 63 63 63 43 
77777 fSSff 

» 4 7 » f 

»97-3»7-3<f-3»7-3*5’ 

8 8 8 8 8 . > 

Demon ft. Ex eo»/ir. D metitur M, aeprmJef^ 
multiplum ipjiui M. Metitur etiam D multiplum b ^ cootti 
fuum F. Ergo D metitur G umpofitum ex E ^ mul* 
tiplo ipfius M. Metitur autem D c etiam N ,, adecque e conft. 
^multiplum ejut. Ergo D metitur K compofitum d d cotxlk. 
exG dji> multtplo ipfttts N. ^uoi erat e quafitu pri^ 
mum. 

Deinde C dividens F e relinquit Z. Atqui C f me~ e conft. 
titur M»adeoque ^ multiplum ejus. Ergo C divi- ^ 
dent G compofitum g ex multiplo ipfiut M , ex F*t fooA, • 

etiam relinquit Z. Rur/um C metitur N , adeoque ^ 
ejus multiplum. Ergo C dividens K compofitum ex 
multiplo h ipfiut ex G, etiam relinquit Z. ^wd * ^nft , 
erat fecundum. 

Rurfus per confir.B. Mvidens G relinquit X. Atqui 
E metitur n ii, adeoque ejus multiplum. Ergo Bdi-" conft. 

•videns K compofitum i ex multiplo ipfiut N t^exG con^ . 
relinquet^, erat tertium. 

Deniqtu per conftruQ. A dividens K relinquit V. 

^uod erat poflrtmum.^uafitus igitur numerus efl JC. 
jl^ud vero etiam minimus fit, ex eoniiruBione patet, 

fumpfin 
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fi$mpfi 0 Us enim M, minimum quem metiuntur D,C* 
^ N minimum q$tem metiuntur D, C, B. 
Determinstie frohlemntu putet ex lemmute^ 

Problema 2. 

t 

I jfdempofitU, mmerum , qui problemti fatis- 
faciat fecundum & tertium & omnes ex «iw 
&ne reliquos infinitos reperire» ' 

m 38. 7. Inveniatur O minimus, a quem mnet divi/ores dai 
^Um/et- ** ^ metiuntur. Hie f O ) additus primo K 

mo fMg. fuperim invento, daiit fecundum K f Oj additus ver'^ 
^ fecundo, daiit tertium K-\%OEtJio deinceps, 

D^monf*; gumiam 

. Aper emfir. metitur O, K KfO Kf^Q 
^per praced. dividens iffj 
X reUnqmt V , etiam O 

A metiens Xf O relixn 

e conU. quit V. Bjtrfstm qm» B metitur c O , dividens veri d 
d ftxc, K reUnqm X , etiam B dividens Xf O relinquit X. 
Pari modo oilendam ,fi C dividat Xf O . relinqui Z» 
Deniqste quia D metitur O ex eenft. X. per praCed. 

psetietur etiam KfO. Ergo KfO ex iis ejl , qttipro» 
Slemati fatisfociunt',^ quidem fecundsts, quod ex R 
. primo, (^exO omnium diviforum A, B,C, D minU 
mo dividuo (st procreatus. 

Eodem modo demcnfirabittsr tertius ejfe Xf 
^ Ctedeinteps ia infinitum. 



Px«S 



x /^/ 4 * ci^.60 

Pro b l e m a 




S Z numerus qu<tr4~ 
tur , quo divifo per 
quotcunque dntos[ A,B,C) 
reftduus fit femptr idem 
numerus (V) divifo au^ 
tem per alium datum 
Dj refiety nihil , brevior 
erit operatio bunc in mo^nt. 



A B C D 
8, 4. 7. 6 . 

CL R 46 

f6. 1 14. X. f6 $60 
6 . 6 » 
V 



Inveniatur a minimus ^ quem jf, B, C metUttU 1 3 !. f, 
tur. Tum inveniatur R eompofittts ex V, multipla 
ipfius Qjjalis ut eo divifo per D nikil remaneat ; qmd 
citineiitur fi primo ponatur Vx, ac dein toties Q 7 <$» 
donec his divifif per D, nihil fuperfit. Qjmm totiet 
acceptus y quoties pofstui fuit, una cttmV, dabit R» 

Dico R effe quafiium. 

Demonft. ^oniam A,S,C, metiuntur h (Xjjkoae^ 
metientur etiam multiplum ipfius Ergo A, B, C, 
dividentes R compofitum ex multiplo ipfius ex 
V, relinquunt V, D autem divident R, nihil c relhh g mna 
quit. Ergo R efi qsufitus. 

Secundus, tertius, quartus 8c reliqui oronM 
fine termino qui problemati fatUfaciont , repe* 
rundurm probUxy 
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ARITHMETICAE 

P R A C T I G M. 

% 

LIBER V. 

D E 

f , 

PROGRESSIONIBUS. 

O Uiotum hunc 8c poRretnum Arithmeti» 
cx librum progreflionibus dare vifura eft.~ 
Eas alii obiter fere tantum 8c quafi ap- 
pendicis inftar tradare folcnt. Sunt tamen ejuA 
modi, fi 7c theoriam fpedfes, five praxim, ot 
contemplationem longiorem accuratiorem que 
mereantur. 

DE PROGRESSIONE 

ARITHMETICA 



CAPUT I. 

Vrogrejftms Arithmttiu ageStimes» 

DRogreflio arithmeticaeft feries numeromm 
fe mntu^ xquali exceflu fuperantiom. Pri- 
ninsleriei terminus poteft efle quicunque , ex- 

cefliiB 



Libri f« 1 « 31^ 

ceiTui quoqae terminorum quilibet efle potcfti 
etiam xqualis primo termino. 

1x34^6789. &C. 

* 3 f 7 9 •* '3 «r i7*&c. 

3 6 9 IX ifiSxi X 4 x;. 8 cc. 

Theorema i« 

Q Vilihet terni’- abcdefghk 
ms(£)po- / 8111417 x 0 x 3 x^x 9 

grefsiottis arithmeti- excof. x. 
tx jcontinet-frimumt 3 . 

hoc efl minimum ter- 

minum (a) & toties communem excejfum (x) 
quot poji pimum ufque ad i^fum (f) incluftve^ 
funt termini. 

Patet ex definitione progrefllonis arithme» 
ticx. 

CoroUar. Habetar igitur maximus terminuib 
fi exceflus ducatur in numerum terminorum 
unitate muldlatum » & produdo addatur mini« 
i;mu> 

Theorema 2« 

I K pogrefftm arithmetica ftmma duorum 
quorumlibet terminorum ^ c, g ) aquam 
fumma quorumlibet duorum ab ijfts aipoHter 
dijiantium (a,k.) 

Jimmfi, Quoniam it fuperatX>exceinax» eo« 

dem 



I 
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«Icnii quo h fuperat «, fi ik det fiium x ipfi 4 > pttet 
h futurum xquale ipfi ib, & 4 ipfi b. Igitur 4 cum 
k xquatur ^cum ib.Eodemmodo ofiendam b cum 
ibxquari rcum^. Ergo 4 cum ^>xquatur« cuoft 
9 . Quod erat demonllrandum. 

'Theorema 

• » 
i 

P Rogrefsionis ArithmeticA terminus quicun» 
que dimidius eH fimmA duorum a fc 4- 
quAliter dijiantiumt . 

TStmonfir. Acci- tbede fghk 
piatur terminus e /Sii 14(17)10 a3>i6>a9 
quilibet. Quoniam ejcef.x 

tam / ipfum e • ^ . 

quam 9 ipfum d 

excedunt excelTu x\ manifeftum eft fi / fnum m 
det ipfi d, omnes tresf, e, d fore xquales. Ex quo 
patet « dimidium efie fummx duorum d,f, Atqiti 
per theor. prxced. fumma d,f xquatur fummx 
9 ,g, tc fummx b, h, & alteri cuilibet fummx duo- 
^ Tum xqualiter utrimque ah d in f diftantium* 
Ergo etiam 0 dimidius efi fummx duorum aft 
«qualiter diftantium. Quod erat demonfti 

Theorema 4« 

I N qualibet pogrefsiojit Arithmetica » m» 
nium terminorum fumma habetur» 1 . fi fim- 
ma minimi maximi termini ducatur in nu* 

merum 
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'merum terminorum , & prodvi£tum per 2 divi^ 
datur: 

Vel 2, fi fumma minimi & maximi ducatur 
in femijfem numeri terminorum : 

Vel fi Ceipijfis fumma minimi & maximi 
ducatur in numerum terminorum, 

Demmfi. fit primo nume- abcdefgh. 
rus terminorum pir. Summae 
binariae 4 , h} & 8c c,/; & d, e , funt inter fe 
aequales per th. a; earum autem numerus xqualia 
eft dimidio numero terminorum. Ergo una ex 
hU fiimmis binariis, puta 4 , h du^ in dimidium 
numerum terminorum xquabitur omnium ter- 
niinorum fummx ; ( quod erat fecundilm 5 ) ac 
proinde dudla io totum numerum terminorum 
erit fummx omnium dupla. Ex quo patet pri- 
mum 8c ex illo tertium. 

Efto deinde numerus terminorum impar» ut in 
fceraate theor. j. Cum fummx omnes binarix 
M,k,lx.Khi tcegi fK.d,f, fiot inter fe xqualca 
per th. 1 } patet ex difeurfu prxcedenti unam ex 
his puta, 4 » k du£tam in numerum terminorum 
4» b,c,dtf,gfh,k, (qui in hoc exemplo . me- 
diam e omittendo » eft 8.) dnplam fore eorundem 
terminorum. Atqui fumma 4. it dupla eft medii 
e perth. 3. Ergo fumma 4, it, du£la in totum 
terminorum numerum (’ 9 )'qui jampropter me- 
diam aflumptum eft priori (8) unitate major , 
dupla eft omnium terminorum: ex quo patet 
primum ; ex Ulq autem facile patebunt, a. 8c j. 



322 Arithfmic 4 PuSiicd, 

Theorema 5# ' 

C Vm numerus terminorum ejl impar , 

Mus in numerum terminorum du£lus exhU» 
hetjummamommum terminorum, 

abcd('e)fgJik 
z 7 •» »7 »7 3» 37 4»' 

Demmfi. Medias e dimidius ell fummx ex^ 
tremorum 4, k per th. j . Acqai fumma extremo* 
rum 4, k du Aa in numerum terminorum» per th. 
4. dupla cft fummz omnium. Ergo medius e, 
du Aus in numerum terminorum aequalis eft onv; 
nium fummx. Q^od erat demonftrandunu 

’ Theorema 6, 

I Nprogrepone naturali numerorum i* 2, 3, 
^i&c, fi ultimus (8) ducatur in ‘numerum 
proxime majorem ("9:) podu£ti (qz) femips 
efi fitmma omnium» 

* » 3 4 f ^ 7 3: 

Dmmfir. Numerus ultimo proximi major • 
quia tantum unitate major eft xquatur fummae 
ultimi & primi qui eft unitas. Deinde numerus 
ultimus in progrefiione naturali » eftipie termi- 
teorum numerus. Ducendo igityr ultimum ia 

pror 



. LtM y. Caput f« 52'^ 
]proxime majorem , duco fummam primi & ulri« 
mi in numerum terminorum. Atqui fic produ- 
citur duplum fummx omnium per th. Ergo 
etiam cum ultimus in proxime majorem ducitur^ 
duplum producitor fummx omnium. ProdoAi 
et^o femilTis eft omnium fumnu. Quod erat dc« 
mooftrandum. 

Theorema 7; 

I NprogreJftone natur ali imparium 1, 3, y . 7, 
&c.fi4mm tota aqualis eji quadrato num» 
fi terminatum. 

a 1 

I 3 jr 7 9 II 1} 15' 17 ip at 
excef %. 

Dttmnfi. Fer theor. 4. haec fumma tota xqua- 
liseftprodo£to ex dimidio fummx extremorum 
« 8c / in numerum terminorum. Atqui dimidia 
fumma extremorum 4, / eft par numero terroi* 
norum* adeoqueprodu£i;um illud eft quadratus 
numeri terminorum. Ergo fumma tota xqualis 
eft quadrato numeri terminorum. 

(^od autem femiiUs fummx extremorum a,U 
fit par numero terminorum fic ollendo: per th. i. 
l continet a unitatem, 8 c toties exceflum commu- 
nem a, quot funt termini dempto uno. Ergo fi ad 
/adjiciatur 4 nempe unitas adhuc iemel. conti- 
nebit fumma 4 , / toties a, quot funt termini , ac 
proinde dupla eft numeri terminorum. Ergo le* 
mifiis fummx 4 »/ numero terminorum xqualii 
Ci^ 
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Theorema 

I 

I N frogref tone nmr/iU nwmmm farium 

2 , 4 , 6 , 8 , 10 , &Ct omnium Jumma squd^ 

lis eif numero wminmm du^oin numerum urd^ 

tote majorem. 

^ ■ • » 

Excef. %• 

a k ’ 

» 4 6 8 10 la 14 18 ao. 

' T)tnmil. Per 4. th. haec tota famtna aequatur 
feinifri fumniae extremorum 4, k du&x in nume* 
rum terminorum. Atqui femiffis fummae 4 , k eft 
* unitate major numero terminorum. Ergo tota 
furoma aequatur numero terminorum dufto ia 
numerum unitate majorem. 

Quod ver 6 femiiTis fummae J(> fit unitate mt« 
jor numero terminonim.ficdemonftro. Quia kic 
excefius communis eft ipie primus terminus 4 » 
manifeftumexth. i.Jb toties continere 4 nempe 
2. quot funt termini, ac proinde duplum efle nu.« 
meri terminorum. Ergo fumma ipforum 4 . k ex- 
cedet duplum numeri terminorum exceflu 4. Er* 
go femifiis fummae a, k excedet numerum ternu .2 
norum dimidio ipfius 4 hoc eft unitate. 

Theorema 9. t 

C Vjufcumque frogreponis arithmettcs 
numerus terminorum hahem, fs k mu- 
rem 



I. 



lihri 5. Ctput 2. 

ktnu demdtur mimmus y & refiduum per com- 
mnem excefum dividatur , additlquotienti 
unitate» 

Demonftutio patet ex THeor. i. 

CAPUT I r. 

Vtogreffims taithmetiu Problemata» 



P 



PROBLEMA I. 

Pogrefiionem arithmeticam centimiare uni 
termino & excejfu datis. 



Continuabitur aicendendo a b c d 
fi exceflus X teimino dato 4 1471«' 

addatur* ut fiat Scad^rur* 
fus X ut fiat e 8c fic deinceps. Excef. 
Continuabis vcrd defcenden- x 

do fi a termino dato > puta d. 
demas excefiumx. ut fiat Sj & ab e rurfus aufa« 
ras X, ut fiat ^ 8C fic deinceps. 



PROBLEMA II. 



M 



Inimo termino , excejfu , & terminorum 
numero datis , invetm maxinmm> 



Exceflum dnc in numerum terminorum unL 
iate mul^tun » 8c produOum adde minimo 

X I tec.< 



3»7 
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PROBLEMA IV. 

M Aximo termino , exceJfU , & numero ter^ 
minorum datis y invenire minimum. 

Ducitur cxceffus in nuinerum tenninoruin 
unitate muldatum . & produftum aufer ii maxi- 
mo. Relinquetur minimus. 

Patet ex theor. i. 8c corol. 

Etiam independenter vel ab exceiTu vel ^ nu- 
mero terminorum reperictur minimus , fi maxi- 
mus per numerum terminorum unitate mulfta- 
tum > vel per excefium dividatur : refiduus enim 
erit minimus .* ut patet cx eodem theoremate, 

PROBLEMA V. 

D Atis maximo ac minimo terminis , & tat- 
mero terminorum invenire excejfum. 

Minimum aufer a maximo. Rcfiduum divide 
pjcr numerum ‘terminorum unitate mulctum. 
Quotiens erit cxcefius. 

Patet ex theor. i. ac corol. ’ 

Etiam independenter i minimo repcrietur ex- 
ceflus , fi maximus dividatur quantum poteft per 
aumerum terminorum unitate mul&atumj quo- 
tiens enim erit ipfe excefius t ut patet ex eodem 
theor. Refiduum vero divifionis erit minimue. 
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PROBLEMA Vi: 

M inimo , waximo , & excejfu datis ;«r«- 
nire nmtrum terminorum. 

A maximo aafer minimum . 8t refiduum divi- 
de per exceffum. Quotiens unitate au&us erit 
numerus terminorum. 

Patet ex- • ■ theor. Sc corol. 

Etiam independenter a minimo rq)erictUf 
terminorum numerus, fi maximus per excefium 
dividatur quantum putefi. Quotiens enim Uni- 
tate aoftus rurfus erit numerus terminorum ut 
patet ex eodem theor. Refiduum ver6 cz divi- 
fiooe erit misimus* 



N Vmero terminorum , exceffit (3 progre/^ 
fionis fumma datis invenire minumpi & 
maximum. 



PROBLEMA VII. 



Summa a 



b 




progrefllo- j 7 ii ly ipaj 




exc.4.fiim. 78. num«term.6. 

c d e 

quoti. C i3f*f . ' 



numerum 
terminoru 
Quotiens 
/ erit fe~ 
inifiis fum« 



ao.k 

atf.n 






V 
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hi* extremorum a, per ^eor. 4 .. Duplicetur/ 
erit nfumma extremorum. 

Deinde numerus terminorum e unitate mnl- 
ftstus duftus in cxccffum e , fit k. Erit k ex- 
tremus dempto minimo » ut patet ex corol. 
theor. I. 

Si auferatur igitur ^ . ab n: refiduum erit , du- 
plum minimi. Semifiis ergo refidui erit mini- 
ni us, eoqueadje£to ad il;/qui erat maximos demp- 
to minimo « proveniet maximus. 

Sinottk»itfer/u adhflof, fed fermjftm ipJiHS k 
0 [impio f, refiiHvm erit madmut ^uejitut. 

PROBLEMA VIII. 

D Ato minimo (ol) excejfu [c) & ftmrnU 
progrefsionis ('bj invenire rmmmm ter» 
mntorum , & maximum terminum. 

Quia duplum minimi a 
4 potcftefiemajus vel mi- 3 7 it ^9*3 
nusexceflur.hinc gemina c b. 

problematis folutio eft. ^um. 

Efto primum duplum ^ 

minimi majus exceflbe. A duplo minimi ao> 
fcrexceiTum (c.) Refiduum (hoc eft differen- 
tiam) divide per excelTum (e.) Quadratum ex 
femifiis quotientis adde duplo fummae progreP 
fionis (i.) divifo per exceffum c. Ex hac novi 
fummi extrahe radicem quadratam : a qua aufer 
feminem quotientis. Quod reftahit « erit nume- 
rus terminorum qusfitus. 
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Edo deinde duplum mi- a 
nimi («) minus excefTu (e.) a 7 la 17 it. 17 
Duplum minimi aufer ab c b 

cxceiTu (e.) Reliduura (hoc ezc. fum. « 
'eft differentiam ) divide ^ 

per exceffum (c.) Quadratum ex (eroifle quo- 
tientisadde duplo fummx progreifionis (d:) Ex 
Iiacnovdrijmmi elice radicem quadratam } cui 
fi addatur femidis quotientis , proveniet nume- 
ros quaefitus terminorum. 

Invento numero terminorum habetnr maxi- 
mus per probi. 1. 

ab. aafc 




PROBLEMA IX. 

D Atafitfroffrefsh mtbmetica a, b, c &ci 
ajus excejfus k, & numerus qtdeunque 
n. ?rogrefsionem fer tot terminos continuare , 
ut ejusfumma far Jit numero dato n in tmdtituM* 
wm terminorum du^o. 

Quoniam duplum mi- min. a }• 

nimi a poteffefle majus excef. k 1. 

vel minus exceffu^. du- mult. y 8 . 

plex habetur folutiopro- nom. datus n 10 
blematis. 

Si duplum minimi majus eft excelTu kfcx du- 
plo dati n aufer differentiam inter duplum mi- 
nimi « 8 c exceffum. Refiduum divide per excefl 
fum k. (potiens eft multitudo terminorom- 
quzfita. 

Si 
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Si minimi « duplum eft minus cxceflu k j du* 
pio dati n adde differentiam inter duplum mi- 
nimi 4 gcexceffiim *: fummam divide per ex- 
ceflum*. Quotiens cft multitudo terminorum 
quaciita. 

Determinatio patet ex conftr. 



JE. 



in—aafk 



PROBLEMA X. 

D Atur (a) rninimus termims progrefflofdt 
atithmeucd , & multitudo terminorum 
(b ) quA du£la in dium datum numerum (ru^ 
aquatur fummaprogreffionis. Quarituripfaprth 
grefiio, 

A duplo numeri dati (w) au* mini, a 

fer duplum minimi termini mult. b 

Reliquum divide per mul- num. datus m 
titudinem terminorum unita- excef. J 

‘ te mul^tatam. Quotiens erit 
excelTus fecundi termini fupra primum ; quoin^ 
vento habentur finguli termini progreffionii per 
probi !• 



am*ta 




C«w tria ha$ pofirema proNtmata folverim ptr 
Jtlgekram • ^ per tandem faeUUme dtmon^rtntur • 
non putavi opera pretium ejfe iis vid fynteticA » hoe efi 
ord^ridt depmfirmdii hu immorari. 
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cma Frogrefsiones Jritimeticdsl 



R Eliqaum eft ut ex allatis jam problematis 
nonnulla ad materiam certam traducamus 
per quxftiones aliquot lequentes. 



Conicripti funt milites per dies jo. Primo die 
tdfcripti funt 300. Diebus fequentibus affluxe» 
re iemper totidem » quotdje praecedenti, 8cad« 
Iiuc 10 amplias. Quot ergo univeriim funt conr 
fcripti ? 

divendo problema 3. reperies conicriptos efib 
[r 3 3 fo . Similis erit qutflio feqsms. 

Quidam cum operario » illius ftimulaturus 
induftriam* ita convenit: primo die lucraberis 
30 afles , lecundo totidem . & fi larisfeceris , ad» 
huc tres luperaddam , atque ita quolibet die tan- 
tum lucraberis quantum praecedenti . £c afies in- 
fuper tres. Hac lege ao dies operi funt impenfi. 
Quaeritur fumma fiipendii. 

Solvendum ell denu6 problema 3. Ez quo 
reperies afies 1 100 id eft florenos ff. 



■ . »• 



Artifex ex paAo , die primo lucratus eft 40 
afies pofiremo 90} quolibet autem die tantym. 
quantum praecedenti , cum aurario femper f afit 
fiuQi. 
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fium. Quot ergo dies operi impendit ? £cquao« 
tum lucratus ell? 

Soke problema 6 . reperies dies 1 1. Tum Ibivo 
problema 5. & fumma lucri proveniet, aiTcs 7 1 jr. 

3. 

Ex pifto lucratus eft artifex- die primo tres 
folidos. Deinceps autem tantum die quolibet, 
quantum prxcedenti cum au&ario lemper (bli« 
dorum 4. Lucri fumma fiiit 78 Iblidi. (^zrun« 
tur dies operi impenli. 

Solvendo problema 8. reperies dies 6 . 

^tufiio 4. 

Duo xqualem fummam nummorum expende* 
runtiin pauperes : unus quotidid diftribuic num» 
mos I o, alter ver6 die primo tres nummos $ dein- 
ceps autem tantum die quolibet quantum prcce- 
denti , duobus femper adjcAis. j^xritur nume- 
rus dierum huic diftributioni impenfus , Qc ipla 
fumma'. 

Solvendo problema 9 reperies 8 dies quibi^ 
finguli expenderunt 80 nummos. 

I*. 

Duo expenderunt in pauperes fpacio dierum 41 
aequalem fummam nummorum : unus quotidii 
diftribuit nummos 7 : alter prinfo die unum s 
deinceps autem tantum die quolibet quantum 
precedenti adjeAo tamen (emper adhuc aliquo 
jiummorum numero fuper eodem. Quantum 
ergo dedit quotidie ? Sc quanta eft fumma. tota ? 

Solve problema 10. Reperies cum qui primo 
die expendit nummum unum , lecnndo die ex- 
pendilTe f , teitio quarto % 3, St fummam to* 
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De pogrepme geometrica tmnpAta tuM 
* infirut^. 



"P Rogrcffio geometrica cft feries nuiaerorani 
fefe mutuo eidem proportione excedentium* 
five eft quxUbet proportio per plures terminos, 
quam duos, continuata. Si proportio continua- 
tur per terminos crefccntes dicetur progreffio 
afeendens j defeenden? ver 6 fi per decrefeentes. 
Porri cum progreffio qux libet geometrica vel 
finita effepoffit, vel infinita feu indefimta (hoc 
eft , continuari per terminos multitudine finitos 
vel infinitos) de hac libram prorfus iofignem 
fcripfit Gregorius a S. Vincentio } de illi foll 
Arithmetici meminere : quod fane miror, quan- 
do ( ut oftendi ad prop. 35*. 1 - 9 * 
hoc capite planum fiet) fiicillimos ht a fimti a<* 
infinitam tranfitus. ^ j ^ 

De utraque igitur aAurus hic fum , oftendam» 
que (quod ab aliis haaenus animadvCTfuranoa 
jreperio ) progreffionis infinitx my ft«ium omne 
io progreffione finita , Arithmeticis jam pridem 
noti, latere. Quod priufquam aggredior, neceffiii« 



Z Uni* 



ria quxdam prxmitto. 

I. Denominator (X) 
proportionis , numericx 
fdlicet feu rationalis 
(isad^) eft numerus ita 
fe habens ad unitatem* 
nt major terminas (4) ,. •* 

ad minorem (i.) Repetitur , fi major (a) divida- 
tur per minorem (^.) Quotiens enim (X) eft de- 
nominator quxfitus. Nam quotiens omnis ita 
• cft 



t;; (‘i 
(r 
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eft ad unitatem» utdivifus (a) ad divifbrem (i.) 
Quando quotienti adhaeret fra^o » ea ad mini- 
mos terminos eft revocanda : Imo.at ufoi deno- 
minator (it I integer ad fractionem fibi adheren» 
tem revocandus eft » ut vides in Z. 

a. Si denominator eft numerus integer (quod 
tum accidit > chm minor numerus majorem me- 
titur) unitas 8 c denominator funt minimi ter-i 
mini ad quos proportio data reduci poteft. 

Si denominator eft 
integer (c) cum frafto , 

(quod tum eveniet, chm 
minor proportionis ter- 
minus (a) majorem (i) 
non metitur ) tunc mi- 
nimi termini » quibus 
data proportio («ad 4 ) 
exprimi poteft • funt 
duo numeri , ac proinde minimos proportionis 
terminos non ingreditur unitas, ^uod pe 

Demonpro. Fraflus integro e adbxrens fi in mi- 
nimis terminis non fit > ad minimos redigatui; 
per prob. i.cj.l.a, 8 c fit de. Ducatur deinde e in 
e» £c genito adde d, ut fiat f, cui fubreribe e. Erit 
fra^s fi par integro e cum frafto d e ut tradidi 
cap. 4. 1. a : & ft e dividat /reftituetur edt. Pet 
th. I . c.i. I. a./eft ad e, ut f^raCiio fe eft ad unita* 
temjhoc eft ut denominator e,d e eft ad unitatem; 
hoc eft ut 0 eft ad 6 . ExpreiTa igitur eft ratio 0 
ad & numeris /, & e : neque pofie minoribus jaia 
oftendam. Exprimatur , fi fieri poteft minoribus 
m, 8 c 0. Quoniam igitur 10 eft ad 0 ut « ad hoc 
eft ut / ad e, manifeftum eft m divifo per « euo- 
proraoire quotientem , qui ex /diviib per e 



/ ad 8f 

»3/ c fc 



b 1 / Uni. 



X c 



o m 
n a 
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integram nempe e, atque iniuper fira&am 0B 
parem frado d e. Unde per theor. a« c. i. 1. a. 
eeft ad » ut </,ad «. Atqui volebas » minorem 
efle quam e , ergo etiam o minor eft quam d. 
Quod eA abfurdum» cum fra£Ho << e in mini- 
mis terminis ponatur exiftere. Minimi igitur 
termini quibus ratio azdh exprimi poteft funt 
duo numeri» /)8ce- Qjmd erat demonft» 



P Ro^tio qtulibet (a ad h) continuatur aj^ 
cendendo , ft denominator (z) multiplicet 
terminum majorem ( bj ) defeendendo , fi deno» 
mnator z dividat terminum minorem (a.) 

. Dmcn^. % multiplicans b gignat m. Ut i 
ell ad denomioatorem £ > ita « eft ad b. Atqui 
ex definitione multiplicationis , etiam ut i eft 
ad «. 



CAPUT IV. 



Trogrefionis geometrica fimta & irifiniU 
affe£liones. 

Theorema iJ 




a 



h g f a b m n 

8 

8. la. i8. X7. 

9 i 




8i t43. 



n o 



% 4. 
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ita maltiplicatus h ad produ^hmi m. Ergo uc 4 
eft ad i, ita.i eft ad m. Quod erat primum. Dein- 
de a: dividens 4 gignat quotientem/. Per defini* 
tionem divifionis divifus 4 eft ad diviforem 
ut quotiens /eft ad i. Ergo permut. divifus 4 eft 
ad f ut divifor *. ad i.. Atqui etiam eft ut £ ad 1 
ita i ad 4, cum x Iit denominator rationis ^ ad 
Ergo 3 eft ad 4 ut 4 ad/. Quod erat alterum. 

% 

Th^EOREMA 2* 

O Mnis froporti(T tam afimUndo quam 
defeendendo continuati fotejl fer terminos 
infinitos, 

Dtmonfir. Data fit ratio quxvis 4 ad i, cujus 
denominator x. Poteft major terminus multipli- 
cari per denominatorem , 8e produdtum m rur- 
fus per X, 8c fic in infinitum. Atqui per th. i.fic 
fatio data continuatur afeendendo. Ergo&c. Pa- 
ri ratione poteft minor terminus 4 dividi per de- 
nominatorem X.-& quotiens/rurfum dividi per 
it, atque ita in infinitum. Sed per th. 1 , ita conti- 
nuatur ratio data defeendendo. Ergo &c, T«r- 
mnitmunntntnmt femptr tntegri numtri. XJtpa^ 
Oebitixthtcf.^, 

•T a E O R E U A 3.' 

O Mnis proportio multiplex afeendendo con» 
tinuari poteft per incitos numeros inte» 
gros j defeendendo tamen non femper ufque ad 
nnimem, 

T I>H 



VUt l5VCa 



Den. »•' 
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hgfabmn o. 
I.». 4.8. 1632.64.138. 



Dent. I. Tsn. Cujuiconqae rationis ronhU 
plicis minor terminus 4 metitur majorem 4» ac 
proinde qus denominator eft numerus integer • 
qui multiplicans b producit tertium terminum 
integrum n»« 8c multiplicans n>, producit quar» 
tum integrum n. Et fic in infinitum* 




m. 1» k». a b» p. q* 
j Dcn. a. 

-3612 »448 9 ^ 



Dem. i. Tttrs. Ex praec. patet ut defcendendts 
continuetur ratio data 4 » ad b^ debere minorem 
terminum 4 dividi per denominatorem « qui cum 
nonfemper metiatur terminos, quos divifurus 
eft . provenient quandoque quotientes non intc> 
gri humeri. Ut in Terie tue appoiiti denominator 
2 . Dividens 4 gignit quotientem & dividenn 
4^quotientem/. dividens ver6/, quem non me- 
titur y gignit quotientem m.. 

CmllMr. Chm omnis progreftio ab unitate in- 
cipiens , terminis conftet multiplicem pro- 
portionem . habentibus » patet ex theorematn 
eam poile per integros numeros infinitos coQir 
tinuari. 

m ' . 









libri f 4. 
Theorema 4. 
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N VIU fropmio , qua multiplex mm fit y 
pernumeres integros continuari potefifeu 
afcendendoin infinitum , feu defcendendo ujque 
ad unitatem» * 

Depumfir. Proportionis, « ad qux multipler 
son eft, hoc e A cujus minor terminus non meti« 
tnr majorem , denominator non eft numerus in. 
teger. Ergo ut in prxmiAis num. 3. demonftr», 
vi, minimos terminos, quibus exprimi capoteih 
non ingreditur unitas, fed ii Tunt duo numeri, qui 
proinde per 14. 7. ijjter fe primi funt, Quare 
'peri 5 9 nequit illis reperiri rytius proportio, 
nalis i ac proinde neque afeendendo , neque def^ 
cendendo data proportio in his terminis conti- 
nuari poteft. Jam ver6 per p. a. 1 . 8. exhiberi po- 
teft progrelTio proportionis datae conAans tribus 
terminis integris} item alia progreAio termino, 
rum 4 j item alia terminorum f: atque ita ioBni. 
tae progreAiones diverfae per a. 8. reperiuntur. 
omnes terminis diver As conAantes, quarum una., 
quaeque unam terminum habet amplius, quam 
prior. Verum quia in Angulis hifce progreAio. 
nibus datae proportionis , extremi termini inp. 
a. I. 8. jam citati demonftrantur eAe primi in. 
ter fe , earum nulla continuari ulterias poteA , ut 
patet ex 17. 1 . 9. Nulla igitur proportio qust 
multiplex non Ac » 8cc. Quod erat d^onft. 
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s 

Si quxras $ quoulque fine fra&is continuari 
poflit , refpondeo id cx ipfo opere continuationis 
innotefcere. Ut furfum continues jationem « ab 
ducendus cft denominator £ interminuin ma. 
jorem b, per th. i . Quia vef6 denominator z inte- 
ger numerus non efi , qui producetur , necefTari6 
fira£tus erit : qui fi ad integrum reduci poteft 
per ea qux traduntur prob. 4. c. 3. 1. a. continua- 
bitur per illum adhuc integrum ratio data s ad 
ti fi non poiTit , quod continget fi denominator 
nomeratprem non metiatur , non poterit per in- 
tegros numeros »tio « ad ^ ulterius continuari. 

Theorema y. 

P Rogrefsio geometrica cujus extremi numeri 
funt frimi inter fe nec furfum nic deor- 
fum ulterius foteji fer numeros integres conti- 
nuari. 

Demofiratur p. 1 7. 1 . 9. 

Theorema 6. 

I N omnifrdgrefsione geometrica hteipiente A 
unitate , fecundus terminus ( unitas inter 
terminos non computatur ) quartus y fextus , & 
reliqui omnes locorum pmum t funt quadrati. 

Ter^ 
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• * » 3 4 f 7 8 
.abcdefgh 
i. a.4. 8. i6. 31. (>4. ii8.a/^. 

Tertius t Sextus , Nonus , & reliqui duobus 
fnterntifiis omnes , qumm videlicet exponentes 
metitur ternarius , funt cubi. 

Sextus, Duodecimus, De cimus 0 £iavus,& 
reliqui omnes , quorum exponentes metitur fe-m 
narius , funt quadrati fimul & cubi. 

Quintus , Septimus , Vndecimus , Decimus 
Tertius , & reliqui omnes , quorum exponentes 
funt primi numeri, neque quadrati funt , neque 
cubi, 

Demotiftrantar haec omnia in p.8. 1 . 9. ejufque 
fcholio. Exponentts funt numeri ferte nftnrali ai 
maitate, indieantee locu terminorum progrej^onis. 



Theorema 7. 



T N progrefiione geometrica 


a. b. c. 


Sutrium terminorum (bb) 


»48 


quadratus medii ( hoc eft me^ 


bb 


dius infeipfum dukus ) produ~ 




&o ('ac) extremorum aquatis 




ift. 





Dcnonftratur p. ao. 1, 7. 



34 ^ 
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Theorema 8. 



I N pogrefsione gem. qui» 
tuor terminorum , ftoAu- 
flum (ad) extremorum £qua* 
lur poduSto (bc) mediorum, 
idem verum eft in quibufcun» 
que quatuor poportionulibusj 
licet non continue y ut (i ( fit 
ad^yUtkadm. f m produ- 
Hum ab extremis aquatur gk 
podu£lo ct mediis. 

Demonftratur p. tp. 1. 9 . 



k b 
‘ 4 

ad 

3» 

f g- 

\ 6 . 

fm. 

»4 



d 



bc 

3* 

k m 

4 «» 

»4 



Theorema 9. 

I N omni geometrica progrefsioncy (af) pw- 
duitam extremorum , (3t podubla (bc, cS) 
aqualiterab extremis diftantium inter fi aqua” 
Ua pmt. 

Demonfir. Quoniam a b c d e f 
omnes 4 , b, e, d, e, f, fivc 3 6 t a a^ 48 pd 
0yb,e^J.tf, funt conti- Prod.JipS. 

nue proportionales , ma- 
nifeftum ell 4 efle ad ^>ut a b c x de f % 
e ad/. Ergo per 19. 7.4/ 3. 6. 1a.a4.48.96.19a 
produdum cz primo 4 Prod. 

in^ quartum / aequatur 

jro* 
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prodofto ex mediis ^ 8c «. Pari ratione erit t 
ad r. ut d ad *. Ergo rurfom per 1 9. 7. genitus 
exi in e aequatur ed genito ex e in Quod erat 

demonArandum* 

Theorema 10« 

Q Vivis terminus pogrefsimisgemetrluin 
ft duSkus dqaam frodudo qummlibet 
dqudliter ab if{b dijiantium» 

Demmftr. Sumatur guicunque x » (ive is fit Scom 
praecise omnium medius, five non. Quoniam ex 
hyp. e,x,d funt proportionales; erit per th. 7. 
five per 10, 7» xx quadratus afiumpti x, zqualis 
rd produ Ao extremorumv 2c d. Atqui per prae- 
ced. produftus ex in « xquxtur produ&o ex e 
ind. Ergo etiam produAus ex ^ in e xquatur 
quadrato afiumpti x. Liquet ergo quxfitum. 

NotMprpftquentibus theorematis t leca termhu^ 
rum progreffioms numerari ai unitate excUtfive , vel, 
fi frogrejfmit principium non fit unitas , exclufive a 
termino minimo pro^reffionis : rd enim , ut deinde ap^ 
parebit , eemmodeeu ejl ad praxim. Porrb maneri o. 
i. a. 3. 4. fupra progrefiioms ternas adferiptU 
qttosmdiees feu exponentes duimtts t ouiicant qseotus ^ 
qsfifque fit ab unitate, feu termino mbumo ; five 
quot locis qsdfqtte ab unitate vel minimo termme di^ 
fiet. Sttpra unitatem firibituTtOi Supra (i) primum 
ab unitate ponitur, ufuprafuptentem (b) & fia 

demcepterdm naturali. 

tf 4 fHlt« 

' ■* ^ ‘ . 
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,T H B O R E M A II^ . 

I N ptogrefsio- o.tx j 4 f 6 7 B. 

ne geometrici, abcde f g h 
cujus plncifitm l i 4 8.1(5.31.64.118 
unitas efi , ft qui- 

vistermintts (c) per ftipfum multiplicetur , 
ducetur alius ejufdem pogrefsionis terminus y 
(i) locis duplo pluribus ab unitate dijians. 

DtmonJlr> ex p. 11. I. 9. corol. 3. Etfacife" 
•tiam oflenditur fi termini progrcflionu mulci- 
plkatione fpecios 4 exprimaatur. 

oi »34 f ^ 7 ® 

f . a. a^. aaa. aaaa. aaaaa* aaaaaa. 37. a8. 
1148 16. 31 64 418.1^6 

. f 

Ex lemmate p. 8. 1 . 9. 8c quia mulriplicatiomx 
produAum Told litterarum appofitione exprimU 
tur ) patet ex a primo in fe fieri a» iecundum } 8c 
ex 4 in 4« fieri tertium 444; & ex 4 in 444 fieri 
quartum 4444: 8 c fic deinceps. Ex quo manife* 
flom efi fingulos terminos tot locis difiare ab 
unitate , quot litteris (cribuntur j 8 c contra tQt 
feribi litteris I quot diftant ab 1 locis. Atqui fi 
terminus quivis I puta tertius 444, in fe ducator 
produ Aus ( aaaaaa ) duplo pluribus litteris (crU 
Ditur quam ipfe. Ergo etiam duplo pluribus ab' 
vftiUte dlflxbit locia. Q^od erat demonftr. 

T110-; 



Libri ^ » Cdput 34 $^ 

Theorema 12. 

, / 

I N prbgrefsione geometrica , cujus principium ruU n 
unitas eft , fi termini duo quilibet (b drc) 
invicem multiplicent , eorum ab unitate difiantia frml 
fimul fumpta conficiunffroduili (g) ab unitate 
difiantiam, 

Demnfiratio fimilis pr*cedenti. Exprimatur 
feries fpcciosd. Et multiplicent ftfc mutuo fc- *' 
eundus «4 fle quintus 44444. Eorum littcraE fimul 
junAx dant produAum 47 ac proinde ( ut ofien^ 
di in praeced. ) etiam eorum jundbe diftantix eXf 
hibent difiantiam prodnfti ab unitate. Quod, 
erat demonftrandum. 

Theorema 13. 

I N progrefsione o. i a 3 4 d 

geometrica^ a b c d e f g - 

.juspincifiumuni^ 3*» 6 . la. 14.48. 96. 191,. 

las non eft fft quivis 

terminus (c) feipfum multiplices , & produHus 
fer minimum ( a) dividatur , quotiens diftabit 
ab minimo ( a) locis duplo pluribus , quam ter^ 
ntims feipfum imltiplicans (c.) 



Mhmtied Vr^iu , 

! Denom. q. s. 

o « » } 4 f S 

• *q *qq «qqq- *qqqq* «qqqqq- «qqqqqq. 

3 4 la 14 48 ,sf 6 tjlt. 

VmenJIrMtic expeditur facillimd » fi termioi 
progrelfionis multiplicatione rpedosft expriman- 
tur. Per theor. i . minimo termino 4 dudo in de- 
nominatorem 9 fit 4f primus ab minimo : 8c pri- 
mo 4^duAo in denominatorem q, fit iecundus 
Mqq; 8 c ex hoc in q, fit tertius 4 $qqq: 5c fic deinceps 
procreantur termini reliqui progreifionii om- 
nes. Ex quo patet quemlibet terminum tot lo- 
cis diftare ab minimo 4> quot in ipfo reperiuntur 
litterae q denominatorem exprimentes. Termi- 
nus jam quifpiam « puta fecundus Mqq, ducatur 
inie. hocefiinx^f; produfhis ( M»qqqq) con- 
tinebit litteras illius bis • nimirum duo 4 8 c du- 
' pio plora q, quam producens (sqq ) Ergo fi pro- 
ductus i^qqqq) dividatur per minimum (th) 
quotiens (*qqqq ) Icribetur uno 4 8c duplo piui« 
• ribus quam 4f qui feipfum multiplicaverat. 
Quare cum jam oftenderim terminum quemli- 
bet tot difiar* locis ab minimo 4, quot in ipfo re- 
periuntur q, liquet quotientem ( *qqqq ) locis 
duplo pluribus diftare ab minimo 4 , quam (4^9) 
terminus feipfum multiplicans. Quod erat de- 
. monftrandum. 



Tkio- 



UM Caput 4 . 

Thiorema 



347 



14 . 



I Nfrogrefsione geometrica , cujus principium 
unitas non eft , duo quivis termini ('c, & e) 
fefe invicem multiplicent , & produdusper mi~ 
ttimum(z) dividatur : quotientis difiantia a mi- 
nimo (a) aqualis erit fi mutuo multiplicantium 
dijlantiisa minimo 3 fttmd junilis. 

DemotiflrAtie eft fimilis przcedeoti > ut tan- 
tum opus fit exemplum adfierrc. Exprimatur fe- 
ries fpeciote , ex qua fe mntu 6 multiplicent pri- 
mos aq,U quartus a^^^^.Produ Aum erit aaqqqqq, 
quo divifo per minimum 4. quotiens eft *qqqqq» 
qui eft quintus in progreflione terminus» cujus 
diftantia ab minimo ii, eft quam efficiunt ip- 
forum sq, 6c aqqqq diftantiz » 1, St 4. 



The 



O R E M A 



* 5 « 



S I k maximo termino finita progrefiionis du- 
pla auferatur mirnmus j reliquus aquatur 
fumrna progrefiionis dempto maximo. 

Minimus 4» 3 aufera- a b c d e f g. 
tur ex maximo /. i^a. 3.6. 1a.a4.48.fd.19a. 
Reliquus 189 zquatur 
omnibus a,i, c,d, e,/bbc eft toti fummx dempto 
inaximo g. 

'Demonftratom eft in corol. 4. prop. 1 . 9. 
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,48 Arithmetiu PraSicA , 

T B 5 O R E 11 A 16^ . 

I N mni Jinita.progrefsione geometrica , ftt 
'denominator unitate mulRatus eft ad unita* 
ttm , ita maximi & minimi termini (ferentia 
(five maximus dempto minimo') efi totam 
frogrefsionis fummam demptomaximo. ' 

Demonftratum eft in corol. i . prop. 1. 9 J ' 
Coroll. Itaque exccftus makimi termini fupra. 
minimum , in progreftlone dupla, zqualis eft 
fummx reliquorum (hoc eft omnibus dcmptg 
maximo) in progreftlone tripla > duplus ; in pro- 
greftlone qpadrupla triplus , 8 c ftc deinceps. 
Dtom^r. patet ex hoc theoremate. 



N omm progrefsione geometrica jmit^ , ut 
duorum maximorum (ftg) terminorum 
differentia e fi ad maximum (g, j ita maximus 
dempto minimo (aj ejl ad totam progrefsior^ 
fummam dempto minjmo, . j 

Dcmonftr. eft coroll. f. prop. 3 f . 1. 9 . 

Theorema i$. 

I progrefsio quacunque geometrica defcenden» 



do continuetur in infinitum ; ut denominator, 
unitate mulclatus efi ad unitatem , ita primus 
feumaximus terminus eJl ad rtHquam infinitorum 
termnorum fimmam- 



Theorema 17. 
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Dea« 
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libri y. Capftt 4. 

Dentur exempligratia duo.cermini proportioni» 
triplae 74 8c 1 8} Sc progreflio inftituxtur 
2cc. continueturque 

per theor. x, defccn- ab cdefghk 
dendo (hoc eft p^r 3*4. 18. 6. a 1 1 a x a^ 
terminos proportio- ^ 

ntliter decrefeentes) 
in infinitum : Uc 
denominator 3 uni- 
tate muIAatus . nempe a, eft ad unitatem , 
ita primus terminus 74 eft ad Aimmam reliquo* 
rum infinitorum b, e, d, e,f 8cc. 

Dmmjlr. Per theor. 1 6. in progreiTione finiti 
ut denominator unitate mulcatus eft ad unita^ 
tera , iic primus feu maximus terminus • dempto 
minimo . eft ad fummam reliquorum. Quare 
cum in progrefTione per decrefeentes in dati 
proportione terminos in infinitum continuati» 
minimus terminus evanefeat ( ut ofieiifum eft ia 
elementis noftris geom. io (bhol. p. ii. 1. tf. 
lem. a ) erit ut denominator unitate mul Aatua 
«d unitatem , ita primus terminus ad reliquorum 
infinitorum fummam. Quod erat demonfir. 

Fidej opinor , ^ui hte Itgis • qukm facilis fit , quod 
(ttpra me ofttnfutum promiferam a progreffione fimtd 
itd infinitam tranfitus. Unde mirum ejl priores arith* 
mttieos, qui progrejfiones finitas tenerent, .infirntat 
ifgnorajfi , eum ha ab illis immediate dependeant. 
Theorema fiquidem 1 \ 6 ,ex quo demonjiratio hujUi 
facillimi deduSa efi , corollarium e(i prop. 33'. / 9. 

Idipfum apparebit ex corollario fequenti , ex theo^ 
remotis 19 , xo, (io corolL theor, 19 . ex problemati* 
7>8i9* 10» IX, 



coi 



3 f o Aritbmetiu TrMs , 

Corollarim» 

n Rimas terminas * reliquorum infioitoram 
^ Aimmz» iuprc^reflione dupla» aequalis eftf 
in progrrfTione tripla» duplus; in progreifions 
quadrupla triplus j in quintnpla» qoiuiruplas» 8c 
fic deinceps. 

Patet ex theoremate. 

Theorema 19, 

S I 'pogrefao geometrica deorfum cminut» 
tur in infinitum , ut duorum pimorum , hoc 
efi maximorum , terminorum d ftrentia efl ai 
fecundum terminum , ita pimus terminus efi ad 
reliquam infinitorum terminorum fummam» 



Detrunjir. Perprop. I.9. in progreflione 
finiti ut primorum feu maximorum termino* 
rum differentia eft ad fecundum , ita primos 
dempto minimo eft ad fummam reliquorum. 
Qt^are cum in progreftione defeendendo in inii* 
%ptrlem. nitum continuati , minimus s terminus evanef. 
x.mjihol. cat » erit ut primorum differentia ad fecundum» 
^ 11./. jta primus ad reliquorum infinitorum fummam* 
Quod erat demon ftrandum. 

Ji>0orema emvenit tam magMudmhus quam ntu 
tueris quemadmodum &$f, 9. a qua dependet. Ca», 
terum hie rurfus apparet quam expedii a fimis pro» 
grejfioaibm ad iratas traafeatttr» 



liM Olfio 4* II* 

Theo&s&ia 20* 

I l/Hempojhis , fi ftimorum dmutrt tetmno» 
rum differentia (ax) frimus terminus (ab) 
a z fint continue proportionales y erit (az) 
tota terminorum infinitorum Jumma, 

%-x c — d — e— — z 

Dmo^. Quojaiun ux, eft ad 4 ^, ut eft ad 
uzt erit invertendo i» ad ut 4x ad bn. Ergo di- 

videndo bx ad ut ai ad bn. Igitur invertendo 
ax ( di£(erentia primorum mb, 8c eft ad ^ ieu 

be fecundum, ut tA primus eft ad bz. Ei^ per th. 

1 8, bz eft fumma omnium dempto primo ab Er« 
go 4£ eft fumma tota. Quod erat demonftr. 

CorolUr. Qiundo igitur pro* 
greilionis duo maximi termini k m 

(k,l) folum unitate differunt , 9. 8* 64 kcs 
quarbratui primi termini zqua, 'T 

tur reliquorum infinitorum ^ 

fummae. 

Dmmftratio patet ex hoc thcor, 8c ex .1 8. 1 . 9, 
Tunc enim duorum primorum diBfwentia eft i» 
qux dividens quadratum maximi termini , per 
18.9 exhibet tertium proportionalem, ipfum 
videlicet quadratum, quem dvidendo non muta^ 

Theo&eha 21* 

P lS.ogrefnms geometrica adndranda incrle* 
menta» 

Multa hanc in rem afierri (blent.Unum ^ aiii 
^^rraiUfiod iUuftre,Sc qu^m brevilTuni : oftendam 

via • 



3J2 ' JrithnttticA Prd 3 ic£ , 

videlicet progrelTionis decuplz incipIentU %b 
unitate trigefimiim reprimam 'terminum plures 
continere unitates , quam arenas contineat orbis 
terrz : Et ii primus terminus ftatuatur iu’enulai - 
trigeiimum feptimumab illo » faturum toto ter* 
rarum orbe majorem* 

Ratiocinatio formabitur huoc in modum. 
Scribit Archimedes in arenario , fe compcriile 
grana papaveris longitudinem digiti geome- 
trici excedere. Sed ponamus ea ciTe minora , 2 c 
grana 40 efficere digitum. 

Quoniam igitur milliare continet 80, 000 di. 
gitorum (continet enim jrooo pedum* quz dudia 
in 1 6 digitos in pede uno contentos * efficiunt 80 
600^ ii hzc ducantur in 40 grana unum pedem 
cquantia , fiunt 3 (aoo. ooo> numerus granorum 
conBciens milliare unum. 

Jam ex Aftronomis nemo diametro terrz tri- 
buit fflilliaria 10» 000. Sed demus eam elTe tan- 
tam. Igitur ii IO* 000 ducantur in grana unius 
jnilliaris nempe in 3 (aoo. ooo* provenient gra- 
na 31* 000 ( 000000 1 quz continet, terrse dia- 
meter. Verum pro duabus notis ( 31 ) fubfti- 
tuamui has ( 100 J ut Bat numerus rotundus A» 
granorum terrz diametrum componentium > qui . 
prioris plus quam triplus cil , adeoque Sc terrz 
diameter ex hoc capite rurfum augebitur pluft 
quam triplo, fictque major, 30, 000 milliario- 
rum. Erit igitur ut, 1 , ad numerum A, ita grani 
diameter ad diametrum terrae. 
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Libri y. Caput 4-’ 

I. Gran. 

A lootooo (oooooo 

B. to, 000 (oooooo (oooooo (000009 

C. 1. ooo(oooooo(oouooo(oooooo(oooooo 

(oooooo cyf. 33. 

Continnetur ratio I i.adA per quatuor ter^ 
minos, i.A. B.C. Erit per 18. 1 . 1 a ut 1, ad C, 
ita grani Tphaerula ad fphaeram terra; ; quz pro« 
inde continet numerum granorum C. Is vcr6 
przter unitatem habet cyfras 33. Cum enim pri* , 
mus A habeat cyfras 1 1 . fecundus B habebit a a, 
.& tertius C, 3 3 ut patebit ex probi. 1. infra. 

Ut jam cognofcantur arenz orbis terrz , in ve# 
niendz tanthm erunt arenx unius grani. Certum 
cB; grani iphzrulam non continere arenas loooo. 
Si ergo C numerus granorum tcrrx ducatur in 
10.000, proveniet D numerus arenarum totum 
globum terrx componentium } non illum qui- 
dem , qui de fa£to eft } fed alium longe majorem 
illo , cum 8c grana aflumpferim minora quam 
finti 8c arenas uni grano dederim juB6 plurcs, 
Sc diametrum terrx pofuerim mult6 plus, qu 4 m 
triplo majorem verd; ex quo poftremo folo, 
exteris negleftis fphxra ex arenis D compofita, 
per 1 8. 1 . 1 a, plus quam vigehes fepties orbe no# 
ftro toto major ell. 

D. 

IO ('oooooo (oooooo (oooooo (oooooo (oooooo 
(oooooo 

S(l porr 5 numecus D, quia conAat unitato 

Z K 
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3J4 Arithmetica Pra(lic£y 
iccyfris J7> terminus trigefimus feptimus pro- 
grclTionis decuplx » i* io> ioo2cc. utpatdbitez 
prob. I • 

Scio minori numero qudjiium obtinni pojfo , fi 
nbter calculus inftituatur. Sed quin id parum inttrtfi 
esd finem hic internum t hanc viam» catnis brevio» 
rem» fecutusfum. 



Theorema 22. 



P Erinde admiranda funt pro^efsiomtm ge<h» 
metricarum decrementa , atque 'incre- 
menta. 



Quemadmodum enim ab nnitate per 37 ter- 
minos proportionis decuplx aTcendendo per- 
venitur ad numerum , qui mulc6 major iit nu- 
mero arenarum > totam telluris molem com- 
ponentium ; ita viciiTim ab illo prope immen- 
fp numero per 37 terminos proportionis de- 
cuplx defcendendo» devenitur ad unitatem. Et 
quemadmodum ab arenuM minimi afcenden- 
doper proportionis decuplx terminos 37, ven- 
tum fuit ad magnitudinem toto terrarum or-' 
be majorem i ita viciiTim ab ingenti illi mo- 
le orbis terrarum defeendendo per decuplx 
proportionis 37 terminos < venietur ad arenu- 
lam. 
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Libri 

CAPUT V. 

Vrogrtfstom geomettics. finiu ac infmiu Pr«- 
blemata, 

PROBLEMA I. 

D Atam pogtefsionem geometricam tam fur» 
fum quamdeorjum continuare in mfinham^ 

Conftru Aio habetur ex theor. i. 8c i. Qox- 
dam iblummodo hic annotanda fu nt: 

I. ProgprciTionis ab unitate incipientis deno- 
minatorem eiTe terminum ab unitate primum» 
Patet ex definitione denominatorisi 

a. Ciim termini progreflionis conflant unita- 
te 8c cjfris , fold cyfrarum primi poft unitatem 
termini additione exteros terminos procreari, uC 
in theor. 1 1, quia A primus habet cyfras i ij fe- 
cundus B, habebit z a cyfras } tertius C, cyfras j ; 
& fic deinceps. Patet ex theor. i , & ex ipfo mul- 
tiplicationis opere. , 

, 3. Terminum quemlibet progrefTionis decu- 
plz, t, 10, 100 8cc. tot locis dillare ab 1, quot 
cyfras halxt. Patet ex a. hic. 

PROBLEMA II. 

P Rogrefiionis geometrica ab unitate incipten» 
tis , terminum quemcunque , licet cogniti 
nonjint onmes medii , exhibere. 

Res tota pendet ex 1 1 8c i a theor. Data fit 
exempli gr. progrefiio dupla ab i , cujus oporteat . 
terminum quadragefimum tertium invenire* 
'o Z a Com 
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35^ . AjitJmieticA Tra^cdy 

Continuetur progreflio per 01*34^ 
«Hquot terminos, quoufque ni- i. a. 4.8, 16.31« 
mirum potes abfque moledia, 

' ( hic facile continuabis ufque ad quintum ) 8c {uJ 
pra fingulos fcribantur exponentes. Duc quin- 
tum terminum 31 in fe: proveniet decimus 1024 
* per theor. 1 1 . hoc rurfum in fe du£to , prodibit 
104856 vigefimus per idem theor.quo etiam du- 
£io in fe.fit quadrageiimus 1 (078,340(5x7,776. 
cujus exponens eft 40: quzritur autem termi- 
nus exponentis 43. Differentia exponentium in- 
venti 40, Scquzfiti 43 eft 3. Terminum igitur 
exponentis 3. nempe 8, duc in terminum jam in- 
ventum exponentis 40: producetur terminus ex- 
ponentis 43, quziitus , ut patet cx theor. 11, ni- 
mirum 3 (235,6x1 (583, 328. 

Simili modo per 11 £c 1 1 theor. facile erit 
quemvis terminum cujufcunque progreftionit 
reperire. 

* 

PROBLEMA III. 

P Rogrefsmis gemetriu , cujus principium 
non eji Mittas , quemcunque terminum ^ li- 
cet cogniti non fmt omnes medii , invenire, 

Fraxis tota pendet ex theor. 1 3 Sc 14. Data fit 
progreflio a ad cujus oporteat terminum vige- 
fimum nonum reperire. 

Continuetur progreflio per ali- 0123 
quot terminos, puta tres 8c Angulis a b c d 
fuos exponentes fu praferibe. Duca- 2, 6. 18 54« 
tur deinde tertius in fe,Sc produflo 




] 
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iBivifo per « proveniet Textus. HocrurTumin T« 
du Ao & divifo per n- habetur -duodecimas : quo 
etiam in Te dudo ac divifo per 4 prodibit vigefi- 
mus quartus > cujas diftantia Teu exponens 14 
deficit ab 19 exponente quxhti deTedu^*. AiTu« 
mo ergo duos exponentes, ut 3 Sc a> qui jundi 
Sciant f; 8c termino quidem exponentis 3, du* 
&o in terminum jam inventum exponentis 14, 
& divifo produAo f>er habetur vigefimus (ep> 
timus ; quo rurfum duAo in terminum exponen-^ 
tis x,ac diviib per 4 habetur vigefimus nonus , 
qui petebatur. 

Demonflratio patet ex theor. 1 3 & 14. Simili 
methodo , quilibet alii termini rcperiehtur. 

PROBLEMA IV. 

P Rogrefsims 4upU piiu fammm txhi* 
here, 

A maximo termino 
(/) aufer minimum 
' (4) refiduus omnibus 
antecedentibus {f,e,dt 
4, i, 4) xqualis eft , per 
theor. if. 

PROBLEMA V. 

C Vjafewtque progrefsmit gemetriu fird- 
ufummm exhibere. 

Maximus terminus fi non datar. inveniatur 
per probl.a.vcl 3. A maximo aufer mioimumtre* 

Z 3 fidnum 



a b c d e f g 
3 6 la a448.96.19a 

191 

JL 

189 



4 



• 358 ArithmeticA PraiHcA, 

fiduum divide per denominatorem progreflionlf 
unitate mul^latum. Quotiens xqualis erit toti 
fummx dempto maximo. 

Demon/i. Pe^theor. 1 6, ut denominator uni- 
tate mulcatus , cftad. i> ita maximi 8c minimi 
differentia cft ad fummam reliquorum. Ergo per 
19. 1.9. quartus proportionalis» reliquorum nem- 
pe fumma invenitur • fecundum ('qui cft unitas ) 
ducendo in tertium ( maximi nempe ac minimi 
differentiam^ 8c produ&um, hoc cft differentiam 
ipfam (* ea quippe dudfain 1, non immutatur) 
dividendo per primum , nempe per denominato* 
rem unitate mulcatum. 



3. den. 

a b c d e f g ' 
1.3.9.17 Si 143 719 

•■"•4 • ■' < H 

1 4. 8 16 31 
q— S ^ denom. 1 . 
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JExempU. k m n o p q r 
Detur pro- 1.3.9.17.81.243.719 
greflio tri- 
pla k, m, n, 

Scc. Deno- 
minator u- 
nitate mul- 
6:atuseft i< 
a maximo» 
aufer mini- 
mum it refi- 
dunm 718. 

Divide per ». Quotiens 364 xquatur omnibus 
antecedentibus^. 0» »» I», i. 

Detur deinde progreflio fefqui-alterx propor- 
tionis, «»^»r &c. Aufer minimum 4 ex maximo 
refiduumeft/. Ex denominatore s aufer unt- 
. tatem : reftat q. Per q divide refiduum /» maximi 
nempe 8 c minimi differentiam. Quotiens V x- 
quatur omnibus maximum antecedentibus /» «| 
A, e fbtM P R Q* 



f 
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PROBLEMA VI. 

C Vm progrejfw datur finita proportionis nrnlm 
tipliciSy ejus Jumma adhuc diut repetitur 
per cord. theorematis i6. 

Si datar progreflio duplorum ; excelTui primi 
termini fupra minimum adde xqualem nume- 
rum. 

Si dator progreiTio tripiornm } eidem exceiTut 
adde dimidiam ejus partem : 

Si ditur progreffio quadruplorum ; exccflui 
adde tertiam ejus partem. 

Et fic deinceps : hic additione habebitur tota 
fumma terminorum omnium , dempto minimo» 
ut patet ex citato fupri corollario. 

PROBLEMA VII. 

P Hogre fumis geometrica cujufcunqne per in^ 
finitos terminos defcendentis fumrnam ex- 
hibere. 

\ 

Primus terminus dividatur per denominato- 
rem progreilionis unitate muldlatum : quotiens 
primo termino adjunAus exhibet totam fltm- 
ma terminorum infinitorum progreHionis datx. 

Dtmmfir. Per 1 8. theor. ut denominator uni- 
tate muldbitus eft ad unitatem , ita primus ter- 
minus eft ad reliquam infinitorum terminorum 
fummam. Cum hzc igitur iliis tribus fit quarta 
proportionalis , exhibebitur ipfa per 1 9. fi ic- 

Z 4 eunda 



5^0 , AtithmtticA PraHlu. 
eunda quantitas ducatur in tertiam unitas nern^ 
ft in primum progreflionis terminum 8t produ^ 
^um hoc eft primus ipfe terminus ( is enim du* 
dtusin i>non immutatur^ dividatur per deno- 
minatorem unitate mulcatum , qui exquatuor 
proportionalibus erat primus. . 

"Extwfl. Data fit a bedefg 
progreflio propor- ^ii. 64. 8. i« 1 J * | 1 



tioniso^uplse, per 
infinitos terminos 
defeendens. Pri- 
mus 4 fi dividatur 
per denominato- 
rem unitate mu!- 



8id4ipix 

8. Denom. 

7 7 



8cc. 



iftatum , hoc eft per 7, quotiens erit P. Igitur P 
sequatur toti fummse infinitorum dempto primo 
4. Quare fi P addatur ad 4 fiet infinitis ter- 
minis in proportione odtupla. decrefeentibus 
4 , c, Scc. zqualis. 
jiRuJ. Data fit progrefiio 
k, m, tiy 0 icc. Hujus deno* 
mipator unitate mu’£la- 
tusefi^. Per hanc divifo 
primo termino iliiT-. ' 
tiens proveniet 1 oo.Qiii- 
bus additis ad primum 
terminum, fit numerus 1 if zqualis proportiona- 
libus infinitis 4 . r», ». s £ic. 



k, m. n. fo 

»f. zo- 16. 64. 

■ jScc. 

f. ' 

-den 



PROBLEMA VIII 

P Rogre(jfiofiu geometria, (ujufimque fer 
injhiitos ftoporticnales terminos defenderim 
fis fuittmm aliter eribiliere. 

Per 



lihrt Capit. ^6t 

Per exccffum primi termini fupra fecundum 
divide quadratum primi termini } quotiens toti 
fumma: infinitorum proportionalium tcqualu 
cft. 

Demmftr. Patet ex th. 10. 8c ex 1 8. 1 . 9. 

Exempl. Repetatur progreflio antecedens k , w, 
ti , 0 8ec. ExcefTus primi termini fupra fecundum 
cft f, quadratus primi if. quo divifo per 

exceffum f , fit quotiens 1 a j-. aequalis proportio- 
nalibus infinitis, /»> n> 0 &c. 

PROBLEMA IX. 

m 

P Hogrefsioms mltiplicis fer injimtos termi». 
nos defiendentii fummam aliter invenire» 

' Si datur progreftio dupla ut 1 a. d. 3 &c primo 
termino adde aequa'em , 

Si tripla , ut 9, 3. 1. 8cc. prrmo termino adde 
partem ejus dimidiam > 

Si quadruplant i6>4. i. 8cc. primo termino 
adjice partem ejus tertiam. 

Si quintupla ut a/, j*. i.&c. primo termino 
adde partem ijus quartam ; atque it deinceps. 
Hac additione fumma procreabitur aqualis toti 
progreflioni proportionalium infinitorum. 
DemonJirMih patet ex coroll. theorematis 1 8. 

PROBLEMA X. 

P Rogreponis /ufer-farticularis fer infrihos 
tertrums dejeendentis funtmam aliter in- 

mire* 



Cum 



ede 
i 6 1» 9 17 81 
4 id 

< I n ^ 
den. I -• 04. Z 

3m 

3 C. 48. 
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Cum proportio faper* a b 
parttcaiarii fit , quando 
major terminus ( *) mi- 
norem (b) continet ft- 
mel > 8c unam ejus ali> 
quotam» ndmerus ali- 
quotam denominans 
fit m. 

Primus terminos per 

hunc (m) multiplicatus, xquatur toti fummas 
infinitorum reliquorum ( b, e, d, «Scc. ) / 

DetnMjlr. Denominator proportionis fuper» 
particularis eft unitas cum fradlo’, cujus numera- 
tor eft unitas, nominator vero ipfe numerus m 
aliquotara denominans. Ergo denominator pro- 
grefiionis fuperparticularis unitate muldatus 
eft fola illa fra£lio », m: perquam dtvifo primo 
«> provenit fumma reliquorum infinitorum e,d, 
«, &c. ut patet ex probi. 7. Atqui primus termi* 
nus 4 dividitur per firaAum n, m.cum per eundem 
inverfum multiplicetur; multiplicatur ver6 per 
illum inverfum primus 4, fi folus nominator m 
multiplicet primum 4 ebra numerator » fituni- 
tas : qux omnia patent ex cap. 7. 1 . 2. Ergo fi na 
numerus aliquotam denominans , multiplicet 
primum 4 , habetur fumma reliquorum infinito* 
rum b, e, d, 1 8cc. Quod erat dcmonftrandum. 



PROBLEMA XI. 



P RogrefionIs geometriu , cujm pimi dm 
termini differunt unitate , fer infinitos ter~ 
mnos defeendentis i fummm aliter exhibere, 

Du* 



Lihi Caput y. 3^3 

Ducatur primus terminus in leipfam ut habea- 
tur ejus quadratus. Is toti infinitorum propor> 
tionalium fummaexqualisefl. 

Dtmo»flr»tio patet ex coroll. 9. 8. 7 
thedP. xo. 9 

Extmpl Data fit progreflio pro- 
portionis 9 ad 8. Primi termini quadratus 8 ['» 
infinitis hujus progrefiionis terminis xqualis eil. 

trtetder.tia f probtemata,qu* artificio longe faci!» 
limo progreJfior>U per infinitos terminos defeenderttis 
exhibent fummanstdeduila funt vel ex theoremate 1 8. 
ejufque coroliari», vel ex 10: illa vero nsdlo negotio ex 
progrejfionefimtadedtixi. Liqsut igitur, quod initio 
fpoponderam , progrejfionis infinita myfierium omne in 
finita latere. 

Cateturft affertiones theorematum 18, 1 91 ao ca^ 
fitis procedentis ^ conJlruHiones problematum 7. 8. 

I o. 1 1 capitis hujus , quadam funt P. Gregarii ia 
lib. t. qssadratura : quadam ex illo derivari pojfunti 
quamvis ego , ut jam dixi . tam has quam illas , ex 
progrejfione finita , qua jimiles plane ac infinita affe- 
{liones habet , nova quadam ratione deduxerim stc 
dtmonjlraverim. Interim P. Gregario fua laus ma- 
net , ^ ea quidem eximia prorfus (j» fingularis, qui 
progrejfionum naturam Ubro integro , ampltjfimi fubt 
tiltjfimeque profeeutus jtt , ut cateris non nifi /picas 
ex fua me/fecolbgendas reliquerit, 

PROBLEMA XII. 

P RogreJUonis finito , dato demminatore, 
fumma, & maximo termino, invenire mi-' 
nimum* 



De- 
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Denominator unitate mul^^atus ducafnr in 
fummam omnium dempto maximo. Produftam 
C z ) aufer a maximo. Rcftabit minimu;. 

Demonfir. Denominator unitate mulAatus dw 
videns maximam dempto minimo . quotiAtem 
produxit fummam omnium przter maximum, ut 
patet ex probi, f. Ergo ex definitione divifionii 
fi quotiens.ncmpe fumma omnium przter maxi. 
anum , ducatur in denominatorem unitate mul> 
datum , producetur maximus dempto minimo. 
Ergo fi hoc produdum auferatur ex maximo • re* 
linquetur minimus qui quzrebatur. 

PROBLEMA XIII. 

P Pcff^eponiifmiu , data fumma , denomina» 
tore , & vmitm termino invenire maximum» 

Denominator unitate muldatus ducatur in 
fummam omnium, 2c produdo addatur minimus. 
Hoc aggregatum divide per denominatorem: 
Quotiens erit maximus quzfitus. 

Demonfir. hujus operationis patet ex probi, f 
Sc ex analyfi per quam inventa eft. 

PROBLEMA XIV. 

P Rogrefsimis jkiita datis extt eum ^ (sm* 
nium fumma , invenire denominatorem y & 
fngulos intermedios, 

Maximi ac minimi differentiam divide per 
fummam omnium dempto maximo. Qitotiena 
unitate audus efi denominator ; quo invento per 
probi. I. habentur fi nguli termini. 

De- 
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Dtmtnfir, Si maxiipi ac minimi di£Ferentia di* 
vidatur per denominatorem unitate mul£tatum • 
per probi, j* provenit fumma omnium dempto 
maximo. Ergo percorol. a.p. 1 6. 1 . 7. Si eadem 
maximi ad minimi differentia dividatur per fum- 
mam omnium dempto maximo • proveniet deno* 
minator unitate mulcatos. Quod erat demonffrt 

PROBLEMA XV. 

P Rogrefsionii infinita defcendentis dato deno» 
minatore & omnium fumma ^ invenire maxi» 
mum terminum, & reliquos. 

Denominator unitate muldlatus dncatur in 
fummam omnium ; produ^m dividatur per d»> 
nominatorem > quotiens erit maximus terminus. 

DemonfiratU hujus operationis patet ex probi. 
7. 8c ex analyfi . per quam inventa eft. 

« 

PROBLEMA XVI. 

P Rogrefsionis infinita defeendentis , dato maxi- 
mo termino & omnium fumma , invenire de» 
nominatorem * & reliquos terminos. 

Primam terminum divide per fumnaam om* 
nium dempto maximo. Quotiens unitate au£lus 
erit denominator : quo invento per probi, t . ha* 
bentur ffnguli termini. 

Demmjlr. Si denominator unitate muIAatus 
dividat primum terminum, quotiens per probi. 7. 
eft fumma omnium dempto maximo. Ergo fi 
fumma omnium dempto maximo dividat eun- 
dem 
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dem primum, quotiens erit denominator unitate 
muldatus , per a corol. p. 1 6. 1 . 7. Quotiens igi- 
tur unitate auAus « erit denominator quacfitas. 
Quod erat demonftrandum. 

CAPUT VI. 

^^Jliones circa pognfmnem gemctricm, 

^ Eliquum eft ut ex problematis jam allatia ad 
materiam nonnulla applicemus. « 

Q U £ S T 1 O I. 

Quanto tempore potuerit hwnarmt' germt 
popagari? 

Statuamus Adamum zo annis genuilTe ao libe- 
ros. 10 mares 8c 10 fxminas. His verb & deinceps 
aIiis>qoi ab bis defceodent.ut (inguli proles ao gi- 
gnant paria fcilicet 10. maris ac faeminse . demus 
annos 40. annis nempe ao. quibus apti ad gene- 
randum evadant . a/Tignatis. 

Adam igitur ao annis genuit maris ac fccminas 
paria 10. Ab illis 40 annis fequentibus gignen* 

. tur paria 100. Ab his ve'r6 proximis 40 annis, 
producuntur paria 1000 : Atque ita deinceps per 
lingulos quadragenos annos inlHtuetur progret 
fio proportionis decupix } cujus terminos nonus, 
qui eft 100 (000000, incidit in annum mundi 
340. Quadrageni igitur annum 340 complente 
nafeentur 1000 milliones parium & quadrage- 
na complente annum mundi 380, decies mille 
milliones parium: ea ver6 quse complet annum 
* 420» 



Libri f. Caput 6» 

4ao»parIam loo millia millionum: U fic dein« 
ceps. Taadem in quadrageni complente annum 
6x0» nafcentur paria hominum lo, oou (oooooo 
(oooooo, hoc eft decies mille millionesmillio- 
num » is enim eft progreflionis decupix terminus 
decimus lextus, incidensin annum mundi 6xo» 
per additionem continuam 40, ad ao primos 
Adami annos. Quid fi his addamus omnes prz- 
cedentium quadragenarum homines • plerofqus 
adhuc fuperftites , quanta multitudo ex folis ao 
liberis Adami primo mundi vicenario procreatis 
exfurget ? 

Atqui in hac hypothefi habita fblum fuit ra» 
tio unius vicenarii annorum A dam. Quot igitur 
tales ex Adami ztate accipiemus annorum vice- 
narios t tot habebimus progreftiooes generatio- 
num fimiles » quarum quzlibet annos mundi ao 
plures continebit quam progreffio ipfam ante- 
cedens. Similiter ex xtatibus defeendentium fin- 
gulorum habita fblum fuit ratio annorum a ao 
ufque ad 40, ac fi per reliquam vitam liberos 
nullos producerent. Qox omnia fi in calculum 
deducantur , hominum multitudo adhuc multb 
amplior evadet : vel cert^ abundi compenfabunt 
ea> qux in hypothefi fuperiori alicui videri pof* 
fint liberalius afTumpta* 

Q^U iC S T 1 O X. 

(Quantum frumenti ex uno grano haberi pofiit 
intra armos 8 ? 

Refpondeo granorum plus quam decies mille 
xnilliones millionum. 

Nam granum unum plura ordinarii profert 

quadi 
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quam »oo. ftatuamus tamen proferre loe. H*c 
fequentt anno producent centies centum grana, 
hoced IO, ooo. Atque ita progreflio propor- 
tionis centupi* inftituetur per annos 8. An- 
no igitur oftavo granorum numerus proveniet 
io> ooo (oooooo (oooooo > hoc eft decies mille 
milliones millionum • is enim, ut patet cx probi. 
i,eft oftavus terminus progreflionis centuplae. 
Quod fi hxc progreflio per paucos adhuc annos 
continuetur ; ne omnia quidem totius mundi 
horrea capient frumenti copiam ultimo anno 
provenientem. 

Hinc apparet quim facili peregrini fruftus , 
olera , flores 8cc. in aliquam provinciam adved^i , 
intra annos non multos multiplicentur. 

Q^u iE s T I o 3. 

Statuamus Bcatifllmx Virginis Deiparx hanc 
ii Deo prxr9gativam efle datam , ut per fingulos 
cbaritatis a£fus gratiam prius habitam dupli- 
caret i flatuarous infuper gratiam intra primum 
annum, quo rationd fuerit ufa, acquifitam,ita cx* 
cefliffe gratiam primo acceptam ut hic numerus 
18(446. 774(073. 7oj)(ff i.dif.unitatem.Qux- 
ritur per quot a^us tantam gratiam obtinuerit ? 

Refpondeo per 64. progreflionis enim duptz 
per 64 terminos continuatx fumma conflituic 
didium numerum. 

Q^u iE s T I o 4. 

Si mobile quodpiam ita moveretur [wr totam 
aeternitatem ut primo die conficiat milliaria 9 • 
inundo dic milliaria 8, tertio 7 8c 1 nonam, & fic 
deinceps diebus fingulis percurrat fpatia in pro- 
portione femper c 3 dcra 9 ad S.dccrcfceiia Quxrj- 

tur 
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tar omnia illa rpatiapercurfaxcernitatetota , fi 
in Udam fummam colligantor , quot liiilliaru 
conficient ? 

Invenientia efi fumma progrefiionisper infi- • 
nitos terminos proportionis 9 ad 8 defccndentis. 
Eaver6 efi 81. Conficeret igitur mobile illud 
motu eil ratione in aeternum continuato non nifi 
81 milliaria : hoccfi » conficeret plus omni eo 
quod minus elt milliaribus 8i,accederetque ad 
hunc terminum intervallo «quovis dato minori 
licet nuirquam pertingeret. 

Q^U S T I O f. 

D Vo viatores iter fo“ ah n a.:c.....r.«..b 
ciunt \ primus quo- cb 10 d.i 8 
tidie dfolvit milliaria ab 
( iz) , fecundus quotidie ^ 9 

miliaria cb f 1 oj fedpri- 

mum pr&cefitmilliaribm d, ( 1 8), Quatitur quo ^ 
die, &pojiquot milliafiaptmus fecundum affeci 
quetur, 

ProbIema*hic quaeflione eontentumi a F. Gre^ 
gorio i S. Vincentio , applicatur Achilli tefludi. 
nem infequenti, & tum ab lllo> tura ab aliis ex iU 
lo . folvitur per progrcfiipnei geometricas , quae 
caufa fujt cur id hoc loco adduxerim. Verum in- 
dependenter etiam a progreflionibus 8c expedi* 
tiflime quidem foIvitUV hunc in modum. " ' 

Alilliarioruro • quae uterqqe abfolvit quotidie^ 
dtfierentia «c , dividat milliaria d» quibus alter 
prxccflitiquoticns/erit numerus dierum (g)quo 
primus fecundum afie^uctur, Quod fi/ducas in 

A a * ’ ■ 
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nb provenient milliaria (loSjin quorum termino 

ft invicem aflequentur. 

JDtmonJlr. Quoniam »c dividens i fecit/ } ergo 
4C in/, producit rfjhoc eft »c in/xquatur d. Q^axe 
H addatur utrique quod fit cx cb in/ , erit Mcinf 
unii cum r^in/xquale ipfi<icum r^ in /. Atqui 
per’ I, t./icin/,cumf^in/eft4^in/. Ergo4ein 
/. ("hoc eft milliaria qux diebus/primus confe- 
cit ) xquantur ipfi , cum in/ , hoc cft milli^ 
ria qux diebus /primus confecit ) xquantur ipfi 
dt cum cb in ft hoc eft milliaribus quibus fecun- 
dus prxceflerat , uni cum his , qux confecit die* 
bus/. Ergo in termino dierum/, primus fccun* 
dum aflecutus cft. Quod erat dcmonftrandum. 

.. C A P , u T VII. 

Ve mediis quotamque profcttiondlibus inter diM 
datos numerds, 

I Nter duos 'datos nunieros datam mediorum 
proportionalium multirudinem invenire, nihiii 
aliud eft , quam progreflipnem geometricam ex- 
hibere conftantem dato numero terminorum, cu- 
j us extremi duo fint dati. Pertinet igitur ad pro- 
grefiiones, quod hoc capite proponitur. 

Theorema i# 

I Nter duos numeros (AyF) A > j B 

qui fe invicem multipli- c lo ^ tS. 
cantes , quadratum numerum 
non proStcunt, medius proportionalis neque inte* 
ler i neque fialhis remetiri (oteji. 



Uhri caput j. 371 

Demcnjtr. Si enim pofTic , ille fit X • qui in (• 
dtti^us faciat Z Ergo per ao. 7 fa&us ea A in B * 
nempe C>xquator Z. Quare cum numerus X iit 
radix quadrata Z per conilr. etiam numerus X 
erit radix quadrata numeri C> faAi ex A in B. 
Atqui numerus Cex hypotheii eftnon quadra- 
tA. Ergo numeri non quadrati datur aliqua ra- 
dix quadrata Xj quod eil abfurdumicum demon- 
llratam iit cap. 7> !• 3. numeri non quadrati radi- 
* cem > neque integro numero ullo , neque frafto 
explicabilem efle. 

Aliter. Medius proportionalis inter A t & B 
eflet radix quadrata geniti ex A dudlo in B : ut 
patet ex 10. 9. At radix ifta cum genitus ex A in 
B ex hypothcfi fit non quadratus , nullo numero 
iive integro fivefraftoexplicabiliseft« utoften> 
dii 3. c. 7. Ego inter A Sc B nullus cadit mediua 
proportionalis* five integer fi ve fraftui. ' Qu^od 
erat demonftrandum. 

Efi ilU igitwr arem* Meles ntmer 6 rum,m quam 
vis (ptibujlUfet dtsoisss datis femfer exhiieri fefftt ter» 
tisss propertunalis faltem fnsHtss * rntHus m» fetnfer 
fefftt. 

Sed hoc obfervatme dignttfnjnier ques numeros 
moH eadit medisss umts , inter eos fojfe exMeri mediet 
dmsautplures. MxpOMtssr 
feries progrejftonit dupU \ in 1x481^13^ 
hac a \ 6 feiavicem rml» • 
tipUcantesgignsmt j 1 ,qsu quadratsts non efi,*c proinde 
inter ees unsts medius non cadit : mhilominus exhi- 

ierttur inter eos medii duoastmpe 4 8. l^ari modo a 

t» gignit tiS,quiqwa qussdratm non ejl inter % 

neqsiit reperhi mdius stnus , tamen inter eos 
exhibentur medii qtunqutp nimirum 4, 8, 1 6,3 1* d4- 

Aa a The«- 



I 



37 * Arithmetfu 



T R E O R E M 
X t. b. c Z 
g 

e h 



D Ati Jinttbto mmeti X, 



f k 
i 



Z, vr/ frim abfiUtt^f 
vel pimi inter fi alterutro 
exijlente pimo. Dico i^er 
hos aut quopbet his popor- 
itonales nullos exhiberi pjfe medios poportiond- 
les fm integros five fiados, 

Demonjlr. Cadant , fi fieri poteft, inter X & 
primo medii proportionales integri quocunqne 
numero, puta tres, a, e. Quia ergo inter X, Z, 
inter fe primos cadunt tres medii , etiam per 9, 3 
inter ipfos 8c unitatem totidem medii cadent. 
Ergo per 1 1. 9, quilibet mediorum 
dt «,/, metitur X, & quilibet ipibrum^, h, k meti» 
tur Z)quod eft abfurdum cum alteruter datorum 
X, Z, ponatur efTe primus. 

Cadant deinde inter X, Z, fi fieri poteft. medK 
proportionales frafli ab,edt Revocentur tam 
integri X, Z. quam fradi medii ad 
fradliones cjufdem nominis 
r”p,np/p.Ktatit igitur etiam hac con- 
tinue proportionales. Quia vcr6 ha- 
rum fradionum communis eft no- 
minator p, erunt perch. 6. c. a. 1. x. 
numeratores e, l, m, ipfis fra&io- 
nibus proportionales ; atf proinde etiam ipfi «. 1 » 
f»,a,s continui proportionales erunt. Igitur inter 
extremos o 8 cj cadunt medii proportionales inte« 
gri /, M,». Sed quia per conftru^onem X & Z ae< 
^uatur fra^s op, 8 c/pfirit X Z «t o/ eft 

u 



b.d.f 

o. I. m. n.s 

p-Fp"p5 



I 



^ T/titi j*, Cdput j 

«d eft.ut o ad s. Quare com inter a 

k i >ntegr» proportionales medii l,m,n, 

etiam inter X & Z, cadent per 8. 8,totidem medif 
proportionala intcgr^- quod fieri non pofTejam 
oftenfiim eft in prima parte. * 

Eodem difcurfu per 8. 8. demonftrabitur pro^' 
portionales nullos repcriri medios inter nume- 
ros quoicunque jam diais proportionales. 

I 

PROBLEMA I. 



I Nifer duos datos numeros unum medium po* 
portionalem invenire^ 



_ Dati numeri fe invicem multiplicent. Prodo- 
^ Ia quadrata eft medius quatfitus. Quod fi 
pr^uftus non fit quadratus. Problema eft im- 
yoflibile. ut putet ex theor. i. 



PROBLEMA II. 

I Nter duos datos numeres j quotcwtque mediot 
poprtionales eMere» 

Dati fint nu<« A B 

meri A,B.^Ma- i c d e f. 
jor B dividatur i . R4)c. R^jd. R4;e. R4jf. 
per minorem A A.R4)ro.R4)n.R4;p. R4) *. 
quotiens fit 

e. loftituatur progreflio geometrica incipiena 
•b f.&sper terminos unoplures (unitate non 
computati ) numero mediorum quxfitorum : ut 
6 cupis duos medios . progreflio continuetur per 
terminos tres } fi tres medios , per quatuor kfic 

A a 3 deiii» 
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deinceps. In ex- A ^ B 

emplo appofito I c d e f 
progrcflio con- i.Rd>)c. R4)d. R4)e.R4^f* 

jftat praeter uni- A«R4)p. R 4 .)®* 

tatera quataor 

terminis c, J, i, f, quia petuntur tres medii. 

Ex bifce terminis extrahatur radix cubica It 
petantur medii duo i radix biquadrata. fi tres } £c 
fic deinceps. In exemplo nofiro > qui petuntur 
fnedii tres , i, c, d$ ef extrahuntur radices biqua- 
drat*, qu* fic exprimuntur. i.R4) c,R4)i,R4)e» 
.Ducantur deinde hz radices in A minarem 
datum , ut fiant A, R4) m, R4) n, R4) p, R4) s. 

Dico inter duos datos tres medios eiTe R4)mt 
R4) n, R4) p,fi quidem numeri w,». p fint biqua» 
drati: finverA; problema cfie impofiibile. 

Demorar. Quoniam t , «, d, t,fC\xnt per conftr.’ 
continui proportionales , etiam radices eorum 
fimiles , I, R4) c, R4) d, R4) e, R4) f continud 
proportionales erunt. Atqui A has multiplicans 
produxit • A,R4) m. R4j n, R4) p, R4) s. Ergo 
per 17. 7i etiam hi produfti erunt continui pro- 
portionales } ac proinde inter A 8c R4} s inventi . 
funt tres proportionales medii. R4) m, R4) Ot 
R4) p. Quare fi oftenderimus R4) s zquari B. 
liquebit propofitum. 

Quia per confir. unitas» f, d, t, f funt continud 
proportionales, cwt per 8. 9. quartus/, biquadra- 
tus radicis e. ErgoeefiR4)f. Jam quia A divi- 
dens B fecit quotientem c, ergo A duAus in t 
producit B. Quare cuma fit R4)fc etiam A dn- 
in R4) f, producet B. Sed A dudus in R4) C 
produxit R4) s. Ergo R4) sed B. Inter A igitur 

Cc B medii funt inventi tres R4J miR4) n» R4} P* 

Qu(^ 



1 



4 
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Quod fi numeri nonfint biquadrati eo- 
rum biquadratx radices R4) m> R4) o, R4^ pt 
‘nullis poterunt numeris integris fraftifve expli- 
cari, ut demonftratum cft 1. j.c. 7}ac proinde 
impolfibile erit qozfitum problematis. 

CAPUT VIII. 

emhimtimibus & Vemutxtionihus, 



H Oc capite quod ad propefliones quafi quar- 
dam appendix eft , Arithmeticam haftenus 
explicatam ac dcmonftratara concludo. 

Quamvis voces illx combinatio 8c permutatio 
promifeue poflint accipi, vifum cft hic tamen 
eas di^guere hunc in modum : Datus fit certus 
rerurSumerus , exempli gr. 10 litterx : Si qux- 
ratur quot ex his 10 litteris haberi poflint di verfi 
binarii litterarum, gc quot diverfi ternarii & fic 
deinceps, dicentur quxri omnes combinationes 
diverfx litterarum 10. quarum fingulx & fem^r 
minori conflant rerum numero , quam is qui 
datus eft , 8c nulla rem eandem bis continet; 8c 
nulla habet omnes res eafdem cum ull 4 alteri. 
Quod fi quxratur , quoties 10 illx datx litterx 
mlfccri inter fe poflint fic ut femper accipiantur 
omnes iblo ordine mutito dicentur quxri p..r- 
mtltationes omnes 10 litterarum. 



problema I. 

E x data mmm tftum combinationes ornes 
repetite, 

Aa 4 



Deti- 



37 ^ Arithmetici PraRia, 

Dentur exemplj gr. 8 litter* 4 , 6 , e, d, b. 
Prima /I combinetur cum fingulis ipfam requea* 
tibus , nimirum cum c,d,t, f,g, b, & provenient 
inde combinationes binarum diverf*. 7, nempe • 
mb,iu,ad,iu, 4/, 4 fi4/», fecunda b combinetur cum 
fingulis ipfam fequentibus; nen^pe cum Ctd,t,f,gjfg 
& Hc deinceps fingulz datarum cum omnibus ip- 
fiu fequentibus combinentur : provenient divbrfi 
binarii omnes, qui ez'dato litterarum numero 
haberi poflunt. 

Q^od ii (ingulos binarios ditrerfos jam reper« 
tos combines cum lingulis litteris ipfos confc- 
quentibus , prodibunt omnes diverli terniones • 
qui haberi polTunt ex dato numero litterarum* 
Exempli gr. binariorum, inventorum primus #4 
combinetur cum lingulis litteris ipfum^uentU 
bus « quae funt c, d, t,f, g, h, provenient terniones 
abe,»bd,MbeMftahg,abh. fumatur jam aljus quivis 
binarius cf. litterae hunc fequentes , funt^, h, hic 
ergo dat terniones tfg, cfh^ non plures. 

Combinationes 8 Litterarum 



M b e d e f g h 



Binarii diverfi i8 

ab>ac.ad,ae,af,ag4h, 

bc.bd.be.bftbg.bh. 

cd,cc,cf,cg.ch, 

de.df.dg,^ 

ef>eg.eh> 

fg.fh, 






Quaterniones diverfi 70 
abcd.abce.abcf.abcg.abch 
abde,abdf,abdg,abdh* 
abef.abeg.abeh. 
abfg.abfh. 
abgh. 

acde.acdf.acdg.acdh» 

acef.aceg,aceh- 

acfg.acft. 
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Utumej dherfi 

abc,abd «abe,abf»abg>abh 
acd.ace,acf.acg.ach. 
ade,adffadg,adh. ' 
aef>aeg,aeh. 
afg.afh. 

«gb. 

bcd,bce,bcf,bcg,bch 

bde,bdf,bdg,bdh. 

bcf.bcg.bch» 

bfg.bfh. 

bgh. 

cde>cdf,Gdgicdh. 

cef,ceg,cch, 

cfg.cfh. 

cgh- 

def,dcg,deh. 
dfg.dfh. ' * < 

dgh. 

efgtcflu 

egh. 

fgb- 



adef,adeg adeb. 

adFg.adfb 

adgh. 

aefgoefii ' 

aegh. 

afgh. 

bcdc,bcdf,bcdg,bcdbj 

bcef.bceg.bcch. 

bcfg.bcgh. 

bcgh. 

bdef,bdeg,bdeb.' 

bdfg.bdfb. 

bdgh. ■ 

be^.befh. 

bcgh. 

bfgh. 

cdef.cdcg.cdeh.] 

cdfg.cdfb. 

cdgh. ' • 

cefg.ccfh. 

cegh 

cfgh 

dcfg.dcfli» 
dcgh ' 
dfgh 
efgh 



Rurfum ii omnes }ara inTcnti terniones oom.« 
binenturcum Htteria ipfos fequentibus , prodi- 
bunt omnes quaterniones diverii pofllbiles. £t 
deinceps. 

fUtio hDjui cobftraftionii per fe iatis eft 



3 «y 8 Arithmeticd TrAlicd » 
fntnifefta. Ad pleniorem porr6 intelligentlami 
Cotioi methodi. 

ObfervM i . Si ek dato rerum numero capiaotur 
duo numeri) qui fimul componunt ipfum datum 
Dumerumtcorum combinationes funr aequi mul- 
tae. Dentur 8 litt^x. Sc ex numero 8, fume i. 8c 
7) qux fimul efficiunt 8. poterunt ex 8 fumi odo 
di verfx unitates ac proinde etiam 8 diverfi litte- 
tarum feptenarii. 

Rurfum ex 8 cape a & $> qux junAa efficiunt 
8. Methodo jam traditd ex 8 litrcris habentur 
combinationes binarum diverfx a8:totidem ergo 
erunt etiam diverfx combinationes fenarix. fu- 
mantur ex 8 rurfum 3 8c ^.quorum fumma eft 8| 
quoniam combinationes ternarix diverfx repe- 
riuntur f 6 , etiam totidem erunt diverfx combi- 
nationes quinarix. Qux oiAnia funt manifefta 
confideranti. 

ObfervM x. Quo numeri fecundhm quos fit 
combinatio utrimque m^is. accedunt verfus 
medium » eo plures exhibent combinationes* 
Sic ex datis litteris 8, plures habentur biniones 2 c 
fenarii diverfi. quam unitates & feptenarii > item 
plures diverfi terniones 8c quinarii) quam binio- 
aeSi Sc fenarii. 

Obftrv» 3. Cum numeros rerum datus eft par» 
tunc illius femiffis maximum dabit numerum 
combinationum. ut cum litterarum numeros da-' 
tur 8, fi litterx combinentur quaternx * habebi- 
tur 'maximus combinationum numerus. 

Ciim ver6 numerus rerum datur impar , tunc 
duo numeri contigui > quorum fumma facit da- 
tum numerum rerum* exhibent maximum nu- 

me- 



♦ % • 
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«erum combinationuro. Ut ii dentar 9 Httme» 
numeri contiguii quorum fumma faciat 9, font 4 

f Quare H litterae combineatur quaternx » vel 
quinxt maximus habebitur numerus combina- 
tionom. 

Quoniam' ver6 ex methodo jam traditi fdri 
nequit combinationum numerus nifi finguix ex- 
hibeantur regulam adjungo ex Petro Herigono» 
qu£ facUe is innotefeat. 



fecundhm quem res datx ^ 

fintcombinandx.Inftituan- 
tur dux progreifiones ar*th- 
mvticx per fubdudionem unitatis a numeris d^ 
tis a, i, tot terminorum , quot minor b habet uni- 
tates. Tum numerus e genitus ex multiplicatio- 
ne terminorum majoris progreflionis f dividatur 

per numerum e produftum ex multipHcationa 
terminorum progreflionis minoris. Quotiens 
erit quxflta combinationum multitudo « qux 
haberi poteft I fi res datx fecundum numerum * 
combinentur.' 

Quod fi lubeat fcire in quot combinationi- 
bus res finguix reperiantur • multitudinem 
combinationum duc in numerum , fecundhm 
quem res funt combinatx } produftum divide 
per datum nunaerum rerum» quotiens oftendet 
in quot combinationibus unaquxquc res repe». 

riatur. .... 

Appofiii exemplum horum omnium io litteris 
8 «, b,e, d.e, f, g,h. Ex his diverfi habentur binarii 
aS > terniones j 6 » quaterniones 70 • quinarii f 6 • 
fenarii a 8» (eptenarii $ 8 » refpondent totid^ 



Ktg. Datus fit rerum nu- a 
merus«,Sc alius eo minori» 8.7.6 




'flo ^ Arithnutiu Vr^Us’; 

^verfis vnitatibus , «t fenarii binariis» 8c qni^ 
mrii ternionibus. Soli porrA binarii temionet 
2c quaterniones hicfontexpreffi) caeteri eidem 
•Ite reperiuntur. Itaque littera oa:o 4 , i, e, 
admittunt corabinationes a 46 : permutatio^ 
nes dabit caput fequens. 



PROBLEMA IL * 

Ato numeto, vnmes perrmtdtimsfoffiH* 
Usinmfre. 



D 



Dentur exempli gr. littera i o 
Oporteat omnes poffibilei 1 6 litterarum ordines 
diverfbs exhibere. 

Methodus cjufque demonftratio tradita funt 
lh fcholio prop. I p.1.8 quem locum confule. Indf 
lequens permutationum tabella confefta eft. 

Num. rerum. Permut. 

1 I • ■ 

. » • 

t ^ 

4 a4 ■ ■ 

f lio ■ " 

6 710 ' " ji' ■ 

7 /040 

8 40» 310 

9 361,880 

10 3(618,800 

14 «»0,448(401,733(139,439(3(10,000, 

Quod fi in dato numero rerum aliqua fimi» 
^ fiat feu eadem , ut fi detur hac yox Irn/ttiusi 
' 8.U- 
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8 litteris conftans • in qua du« litterae occnrruot 
eaedem nempe* i* permutationum numerus in- 
venietur lUc reguli ex s Kirchero noftro de-**^ ** 

Ntmeriu permMatimm tetius dividatur per nte. 
merum permututionum , qssas fubire pojfuat res fitnim 
les, quotiens dabit quajitum. 

Litterae 8 huj us vocis Ignatius , fi omnes efloie 
diverfx admitterent permutationes 40.3x0. litte» 
rx exdem funt a. Porr6 a permutationes admit- 
tunt duas. Igitur 40. gao dividantur per a. Quo» . 
tiens aoi 160 dabit omnes ordines diverfos pofit» 
bile^S litterarum* quibus confiat vo.x. Ignatiue» 

Corollaria. ' 

Omines 10. poiTunt menfx accumbert 
plus quam termillionefics , ficut nun» < 
quam fit idem ordo accumbentium.Rerum quip» 
pe IO. ordines diverfi funt 3 ( 6 i 8 i 800. 

. a. Mille mllliones feriptorum . mille annorum 
millionibus non feribent omnes xq. litterarum 
alphabeti permutationes* licet finguli quotidie 
abfolverent 40 paginas, quarum unaquxque con- 
tineret 40 diverfos ordines litterarum 14. 

Id breviter fic ofiendo.Quoniam unus feriptor 
nno die feribit 40 paginas * quarum fingulx con- 
tineant 40 6rdines diverfos litterarum 14; du^ 
igitur 40 in 40. fiunt diverfi ordines 1600* quov . 
uno die feribet feriptor unus.Ergo fi demus anno 
dies 365 (hoc eft plurtt, quam ei debeantur) feri- 
bet feriptor onus anno uno a4 litterarum ordi- 
nes fi ve permutationes 600: fit cuim hic nu» 

O"(ilcZitf 0 Qdu^in|d 5 . ’ » 

Aaoil 



'AstthmtxUi. 

Annis igitur 1,000(000000 (hoc eft mille mil« 
lioaibusanooram ) fcribec onus permutationa 

A 5*8 f (6000000)000000 
6. ^8/, 6oo(oooooo(oooooo(oooooo 
C. 610,448(40 1,7 3 3(139,439(360,000 ; 

diferfas A: hic enim numerus oritur ex fSf, 600 
dualis in 1, 000 (000000. Quare fi mille anno» 
rum milliontbus Scriptor unus feribat permuta- 
tiones feu ordines diverfos A ; feriptorum mille 
millioncs eodem tempore , videlicet mille anno- 
rum millionibus, feribent litterarum 14 totper- 
mutationes diverfas, quot fiunt ex 1,000(000000 
hoc eft, mille millionibus , duAis in A. Numerus 
ver6 permutationum ex hac multiplicatione ge- 
nitus, efi B,qui adhuc minor efi numero C defig- 
nante permutationes omnes 14 litterarum. 

3. Ex problemate eodem reperientur omnia 
anagraramata polfibilia nominis dati. Quod fi 
aliquae litterae in nomine dato fint eaedem , adhi- 
bendaioAiper erit regula fiiperiui tradita. • 

4 Uthabeantur omnia vocabula, quz ex litte.» 
ris alphabeti 14 concinnari pofiunt, oportebit per 
probi. I. omnes 14 litterarum combinationes bi- 
narias , ternarias , quaternarias , quinarias , fena- 
rias , &c. exhibere ; 8c primum quidem combina- 
tiones omnes llri(^e acceptas , de quibus agitur in 
I. probi, quz non fol^m omnes inter {ediverlz 
funt , led etiain nullam litteram bis continent t 
deinde verd etiam eas omnes in quibus litterx 
una vel plures fzpiui recurrunt , quarum inven- 
tio ex prioribus fatis efi manifefta. Tum verd 
combinationum fingulvum litterz per probi, a. 
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ifliverfimod^ iofupcr eriinc permutandae toties, 
quoties poliunt. Ex omnibus illis tum combina*- 
tionibus , tum permutationibus numerus vocar 
bulorum ingens quidem ille 8c prope immenAis i 
fed tamen certos atque determinatos procrea* 

. Pn/vAA 
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Bb 



Cap. a» 



Op. x.Rt£ulM proportionum eompofita, timiirtU» 
quam evtrfa. 

Cip. Recula Societatum. n 

Cip.c^. Regula alligationu. 

Cap. f. Regula falfi fimplex. 

Cap. 6. Regula fa'fi duplex. 

LIBER dUINTUS. 

Dc Progrcflionibus. 

De Progrcfllone Aritluneticsi. , 

Cap. I. RregrtJponU jirithmetica affeHiones. 

Cap. a. RrogreJJionU Arithmetica problemata. 

^P* i' ^uafliones circa Frogrejftonet Arithmeticat. 

De Progreffione Geometrica > tum finitaf 
tum infiaita. • 

Cap. 4 . Trcgrejjtottu Geometrica finita , infinita 
affe&iones. 

Czp.g.RrogreJJlonis Geometrica finifa ae infinita 
problemata. 

Cap. 6. ^tafiionet circa Progrejfiones Geometricas. 

Cap. 7. De mediis quotcumque proportionalibus nu^ 
meris inter duos datos. 

Cap. 8. De permutationibus combmationibtts. 



SUM. 



SUMMA PRIVILEGII. 

P Hilippvs Dei gratia , Hif- 
paniarum, Indiarum, &c. 

Kex Catholicus f Archidux Au- 
ftrise , Dux Burgundi^ , Braban- 
tix , &c. SerenifRmus Belgarum 
Princeps diplomate fuofanxit, 

,ne quis librum , cui titulus eft 
R.P. ANDREiE Tacqvet 
metica Theoria CsJ Traxis , citra 
Jacobi Mevrsii voluntatem, . 
ullo modo imprimat, aut alibi * ’ 

terrarum impre/Tum, in Inferio- 
ris Germanise ditiones impor- 
tet , venalcmve habeat. Quife- 
cus faxit , confifcatione Libro- 
rum, & alia gravi pan a mulvfla- 
bitur, uti latius patet in Litte- 
ris datis Bruxella; xxix, Ocflob. , 
M.DC, LXIV. 

StgriAt 

L O Y E K S. 



/ 










'V 




i 




Digitized by Google 



